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ELEMENT A. 
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— nÀ 


EDIDIT ET LATINE INTERPRETATUS EST 


I. L. HEIBERG, 


DER. PHLL. 


—M ——Ó 


UOL. II. 
LIBROS V—IX CONTINENS. 


di 


LIPSIAE 
IN AEDIBUS B. G. TEUBNERI. 


MDCOCLXXIXIV. 


LIPSIAE: TYPIS B. G. TEUBNERI. 


PRAEFATIO. 


In iis Elementorum libris, qui hoc continentur 
uolumine, emendandis pro fundamento habui codices 
PBFV, de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. I 
p. VIII—IX, notitia; codicem Bodleianum B in libris 
VIII—IX") contulit H. Menge. Parisino 2466 (p) 
in solo libro VII uti potui, neque magni est momenti. 
sed cum omnium Theoninorum optimus codex Lau- 
rentianus F inde a VII, 12 p. 216, 20 ad IX, 15 
p. 818, 6 deficereh — nam eam codicis partem, quam 
littera 9 significaui, prorsus inutilem esse, adparet, 
de qua re in prolegomenis uoluminis IV uberius 
agam —, ei cum cod. Bononiensis b (u. uol. I p. IX) 
& Florentino in hac quidem parte non longe distaret, 
eum ἃ VII, 13 ad IX, 15 hoc anno Bononiae contuli 
et hoc loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup- 
plendum adparatum criticum in libris VIII—IX etiam 
cod. Parisin. Gr. 2844 (q) membran. saec. XII contuli, 
qui ut Hauniam transmitteretur, intercedente prae- 
fecto bibliothecae regiae Hauniensis a liberali- 
tate bibliothecarii Parisiensis Leopoldi Delisle facile 


1)In his duobus libris ab VIII, 17 de » littera, quam 
ἐφελκυστικόν uocant, uel omissa uel addita in B nihil in 
collatione adnotatum ' erat. 


VI PRAEFATIO. 


impetraui huius codicis scripturas inde a p. 372, 15 
Suis locis in adparatum recepi, reliquas ab initio 


lnbr VIII hic dabo. 


Ὁ 
tO 
2 ΒΩ 
oo 
BD 


p. 230, 16: 


p. 232, 2: 
: EZ] EZ ἄρα b. 


e 


le e) 


: ὦσι b. 

: τὰ αὐτα]ῇ om. b. 

: ἐν) καὶ ἐν b. 

: ἐστίν] om. b. 

: τὸν Z] Z b. 

: ἢ] uidetur eras. b. 

: ἔσται] ἔστιν Ὁ. 

: ἡγούμενοι] γούμενοι Ὁ. 

: ἡ] corr. ΟΣ ó m. 1 b. 

: Z4] corr. ex zí m. 1 b. 
: τῶν] τόν b. 

: πολλαπλασιάσασι b. 

: καί] om. b. 

: πεποίηκε b. 

: ἀριϑμοί] ἄρα ἀρυϑμοί b. 
: πεποίηκε b. 

: ἀλλ᾽ ὡς] ὡς δέ b. 

: πεποίηκε b. 

: sequitur p. 428, 28—430, 17 b (κ΄). 


p. 430, 11: ἐστίν] om. b. 

18: ὑπό] ἐκ Ὁ.}) 

16: ὕπερ ἔδει δεῖξαι) om. b. 
ΘΖ] supra scr. m. 1 b. 
ἔσοε εἰσίν] punctis del. m. 2 b. 
ἀριϑμοί] ἔσοι b. 
ἀλλήλοις] ἀλλήλοις εἰσίν Ὁ. 
ἐστίν] om. b. 


sequitur p. 430, 19— 432, 8 b. (wf). 
p. 482, 7: ἐστί] om. b. : 


: κγ΄ b (κ΄ edit. — κα΄ cod.). 


1) Recipiendum est. 


PRAEFATIO, VII 


. 232, 9: ἀλλήλους] πολλούς b. 
11: ἀλλήλους] πολλούς b. 
14: μή] μή εἰσιν of 4, B ἐλάχιστοι τῶν τὸν av- 
τὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς b. 
18: μετροῦσι] syll. με- in ras. m. 1 b. 
20: τὸν 7-] in ras. m. 1 b. 
. 284, 8: τοῖς] τῶι b. 
11: κδ΄ b et sic deinceps. 
17: εἰσι] εἰσιν οὗ 4, B b. 
18: αὐτούς] τοὺς 4, B b. 
21: ἔστωσαν] litt. ez corr. ex ἡ m. 1 b. 
. 286, 1: πεποίηκε b. 
12: ὦσιν] εἶσιν comp. b. 
. 938, 3: ὦσι b. 
19: ante τις est — in b. post 4, E uacat linea in b. 
18: δή] δέ Ὁ. 
22: 4, E πρῶτοι, oí δέ] om. b, in extrema pag. 
26: τόν] πρὸς τόν b. 
. 340, 1: τόν] πρὸς vov b. 
2: post E est — in b. 
B,T]|IBf 
24: ὦσι b. 
. 949, 4: τόν] τό b. 


. 248, 1: μὴ] supra scr. m. rec. b. 
14: μετρῇ] μετρεῖ b. 
1: ὁ B] τὸ B b. 
6: ἡγούμενον] corr. ex ἡγούμενος m. 1 b. 
9: sequitur p. 432, 10—20 b. 
p. 482, 10: ἄλλως τὸ λβ΄ τὸ ξξῆς b. 


1) Hoc ergo ex P recipiendum erat. 


p. 250, 10: 
17: 


PRAEFATIO. 


p. 432, 13: ἔστω] ἔστω ὁ b. 
19: B] corr. ex I' m. 1 b. 
20: ἐστι] comp. b. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. b. 
λγ΄ b et sic deinceps. 
γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν] δῆλον ἂν εἴη τὸ 
ξητούμενον b; item lin. 21. 


: εἶ] τὸν πρὸ ξαυτοῦ, ὃς καὶ τὸν .4 μετρήσει. & b. 
p. 252, 1: 
: ἐπιταχϑέν] ξητούμενον b, mg. m. 1: ye. τὸ 


ἑτέρου] τοῦ ἑτέρου b. 


ἐπάγγελμα. 


: τοὺς αὐτοὺς λόγους b; item lin. 22— 93. 
p. 256, 21: 
: 6] καὶ ὃ 
p. 258, 8: 


μετροῦσι H 


post ἐπόμονος reliqua pars lineae quasi orna- 
mentis quibusdam expleta est in b. 


: τούς] τόν Ὁ. 
: τοῦ rj TOU D ὅταν of 4, B πρῶτοι πρὸς 


ἀλλήλους ὦσιν Ὁ. 


: μετροῦσε Ὁ. 

: ἔστωσαν] ἔσονται b. 

: H] e corr. m. 1 b. 

p. 260, 4: 

: μετρῶσιν] μετρήσωσι b. 

: μετρήσουσι b. 

p.,262, 11: 
' : μετροῦσι b. 

: μετρήσουσι b. 

: μετροῦσι b; item lin. 17. 

: μετροῦσιν] μετρήσουσι b. 


&ga] ἄρα ὡς b.) 


δή] δέ b. 


in ras. m. 1 b. 


: μετροῦσι b; item lin. 4, 7, 8. 
: τὸν Z — 14: μετρούμενος] om. b. 
: τὸ αὐτό — 11: ἀριϑμοῦ] om. b. 


e 


e 7 e ^* 
: xol ὁ vxo b. 


1) P. 260, 14 errore typographico legitur ἔπει pro ἔδει. 


p. 268, 


p. 270, 


p. 272, 


p. 274, 


p. 276, 


p. 278, 


p. 278, 


11: 


14: 


14: 


PRAEFATIO. IX 


ὃ H ἄρα] ἐπεὶ ὃ H ὑπὸ τῶν 4, E, Z με- 
τρεῖται. ὁ H b. 

wj] μὴ ὁ H ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ 4, B, Γ 
μέρη b. 


: μέρεσι b. 
: τῶν] om. b. 


VII. 


: τῶν — 14: πλήϑει) om. bq. 

: μείξων — 19: ὅ τε] om. bq. 

: τέσσαρες] 4f b. 

: ἔστιν] ἀριϑμὸς δὴ ὃ Α δύο τοὺς 4, Β moà- 


λαπλασιάσας τοὺς l» 4 πεποίηκεν" ἔστιν bq. 


: ἄρα] om. b. 
: μέν) om. bq. 
: ὃ I'] οὕτως 
: ὃ 4] οὕτως 
: πολλασιάσας 
: ὃ Z] οὕτως 
: 6 H] οὕτως 
: ὃ 4] οὕτως 
: ἀλλ᾽] ἐδεέχϑη δὲ καί bq. 
: εἰσί q. 


Q^ O4 Q^ c Q^ e^" 


oí 4, B — 24: εἰσίν] supra scr. m. 1 q (εἰσί). 


: δὲ τῶν δὲ τὸν bg. 

: Toig] corr. ex αὐτοῖς m. 1 q. 

: τέσσαρες] ὃ q. 

: ἐάν] supra scr. m. 1 b. 

: καὶ ἐπεί — 8: ἑαυτὸν μέν] οἱ ἄ ἄρα ἄκροι αὖ- 


τῶν of 44, A πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
ἐπεὶ γὰρ Wa E, Z πρῶτοι, ἑκάτερος δὲ αὖ- 
τῶν ξαυτόν bq. 


: καί) om. bq. 


καὶ of — 7: εἰσίν] πρῶτοι xol of 4, & bq. 

εἶσιν] ἐπεί bq. 

ἀλλήλους) ἀλλήλους εἰσίν, ἴσος δὲ ὁ μὲν 4 
τῷ Αι, ὃ δὲ Καὶ τῷ 4 bq. 


p. 282, 


p. 284, 


PRAEFATIO. 


: ἀνάλογον] om. b. 


29: Z] in ras. m. 1 b. 


28: 
24: 


1: 
2: 


: ἀνάλογον] om. bq. 
: καί] om. bq. 

:. 0] e corr. m. 1 b. 

; 0, H] H, 9 b. 


ἀνάλογον] om. bq. 


: καὶ ἐν] καὶ ἔν ve bq. 


0, H] H, Θ bq. 


: ἀνάλογον] om. b. 


: ἐν τῷ ἔτι bq. 

: λόγοις] λόγοις, ἔσονταί τινες τῶν Η, 6, K, 4 
ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἕν τε τοῖς τοῦ Α πρὸς 
τὸν Β καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι τοῦ 
E πρὸς τὸν Z λόγοις ἃ. 


: οὕτως] om. bq. 
: ἐλάσσων] ἐλάττων b. 


ἐλάσσονα] ἐλάττονα bq. 


: ve] om. bq. 
: B, Γ] I, B tq. 
: μετροῦσε bq. 


τῶν] τόν q. 


: 6 H] (prius) supra scr. m. 1 b. 


0, ΗῚ H, 9 bq. 


: τὸν Z] Z q. 

: ὑπό] o ὑπό bq. 

: 6, H] H, 8 bq. 
: ἐπεί] καὶ ἐπεί bq. 
: ἰσάκις] ὁσάκις α. 

: ἀνάλογον] om. bq. 


ἐν] ἔν ve b. 

ve] om. b. 

ἔτι] om. ba. 

ἐν] εἰ γὰρ μή εἶσιν οἵ N, 5, M, O ἕξῆς 
ἐλάχιστοι Ὀα. 

εἰ γὰρ μή] om. bq. 

ἀνάλογον) om. bq. 


"3 
h2 
Qo 

.» 


p. 286, 


p. 288, 


. 288, 
. 290, 


"3 "Ὁ 


p. 292, 


PRAEFATIO. XI 


: οὕτως] bis q. 

: τε] om. bq. 

: μετροῦσι bq.; item lin. 165. 
: ἀνάλογον] om. bq. 

: τόν] om. bq. 

: τόν] (bis) om. bq. 

: ἄρα] om. b. 


ἀνάλογον] om. bq. 


: I; E, 4] in ras. m. 1 b. 

: καί] om. bq.!) 

: πεποίηκεν] (prius) πεποίηκε α. 
: A4] e corr. m. rec. b 

: 44] e corr. m. rec. b. 


ὡς δέ — τὸν 6] om: b. 


: μετρῇ] usos q. 
: μετροῦσιν] μετρησουσι bq. Í 
: εἰ — 16: τὸν I'] λέγω γάρ ὅτι οὐ μετρεῖ ὁ Α 


τὸν I' bq. 


: καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ bq. 
: τοῖς 41] in ras. m. 1 Ὁ. 
: ἢ] εἶ q. 


γάρ] γὰρ Z α. 


: μετρήσει] μετρεῖ bq. 
: μετρῇ} μετρεῖ q. 
: οὐ] μή α. 


οὐδέ] οὐδ᾽ q. 


: μετρήσει] μετρήσει᾽ ὕπερ ἐστὶν ἄτοπον᾽ ὑπό- 


xeu, γὰρ ὁ Α τὸν 4 μετρεῖν α. 


: ὁ] τό ἃ. 


: μεταξύ --- ἀνάλογον] om. bq. 
: T, 4, B] B, T, Δ νᾳ. 

: εἰσί q. 

: εἰσί q. 


: καί — 15: τὸν Z] om. q. 


1) Itaque quoniam bq p. 286, 18 &q. cum P consentiunt, 
nomen Theonis in adnotatione ad locum illum tollendum est. 


XII 


p. 292, 18: 
: καί] καὶ ὁ 4. 
p. 294, 1: 


PRAEFATIO. 
ἔχοντας] ἔχοντας αὐτοῖς bq. 


εἰσί q. 
καὶ οἵ — 2: εἰσίν] om. b. 


: ἄρα] om. b. 

: ὦσι bq. 

: μεταξύ] ἑξῆς μεταξύ bq. 

: μεταξύ} supra scr. m. 1 b. 

: ἐμπεπτώκασιν] ἐμπίπτουσιν b. 

: τῆς] τῆς Εἰ bq. 

: πεποίηκε bq; item lin. 2, 8, 4. 
: Z, H] H, Z bq; item lin. 7. 
: τῶν] om. 


ἐστὶν 6] ded xal Ó bq. 


: ἄρα τόν] ἄρα τό q. 


Berger] om. b. 


: ἴσος — ὃ: 4| ὁ δὲ M τῷ .4 ἐστιν ἴσος bq. 
: H] Καὶ ut uidetur, q. 

: τοσοῦτοι] οὕτως b. 

: 4] om. α.. 


ἑκατέρου] om. bq; γρ. ἑκατέρου mg. m. rec. b. 


: μεταξύ} ἑξῆς μεταξύ bq. 
: of ve] corr. ex ὅτε 4.) 
p. 300, 8: 
: πεποίηκε bq. 

: E] e corr. m. rec. b. 

: δέ] om. q. 

: E] corr. ex 8 m. rec. b. 

: πεποίηκε bq; deinde add. b mg. m. rec.: τὸν 


ἄρα] om. b. 


δὲ Z πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκε. 


μέν] om. b. 


: πεποίηκε bq; item lin. 18, 19. 

: μέν] om. bq. 

: καὶ ὡς — 24: τὸν H] supra scr. m. 1 q. 
: τῶν] τόν q. | 


1) P. 298, 21 in adnot. addatur: τε] om. BV g. 


PRAEFATIO. XIII 


: ἀλλ᾿ ὡς ὁ E πρὸς τόν] in ras. m. 1 q. 
: τῶν] τόν q. 


3: K] in ras. q. 


29: 


1) P. 


306, 6 in adnot. scribatur: 
P; om. Theon (BVg). 7. μέν] om. B o^ 


44] in ras. q. 


: B] e corr. m. 1 b. 

: καὶ ὡς — 18: τὸν Δ] om. bq. 

: I' γάρ] γὰρ I' bq. 

: πεποίηκε bq. 

: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί) πάλιν ἐπεὶ ὁ Γ' τὸν 4 


πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ὁ δὲ 4 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκε, δύο 
δὴ ἀριϑμοὶ οἵ Γ' 4 ἕνα καὶ τὸν αὐτὸν τὸν 
(om. b) 4 πολλαπλασιάσαντες τοὺς E, B 
πεποιήκασιν ἔστιν ἄρα bq. 


: B] B. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ 
. A4 πρὸς τὸν E bq. 

: ἄρα] om. q 

: &grOuóc] ἀριϑμὸς ὃ E bq. 


: ἑαυτόν] ξαυτὸν μέν bq. 
: τῶν] corr. ex τόν m. 1 6. 
: καὶ ὁ Γ ξαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πε- 


ποίηκεν͵] om. bq. 


: μέν] om. bq.!) 


πεποίηκε bq; item lin. 8. 


: πεποίηκε Et item lin. 11. 
: 4] 4, οὕτως τε (om. .4) ὁ K πρὸς τὸν B' 


ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4 bq. 
0 τὲ] ve ὃ bq. 


: τόν] om. q. 

: τῷ] om. ει 

: μὲν δ] ὁ μέν b. 

: τετράγωνος πρὸς τετράγωνον τετράγωνος ἀριϑ- 


μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν bq. 
εἶσιν] comp. ἐστὶν corr. ex comp. εἰσεν b. 


καὶ ὁ — πεποίηκεν) 


p. 314, 


p. 316, 


p. 318, 


PRAEFATIO. 


B] e corr. m. 1 b. 


: εἰσιν) εἰσι bq. 
4: 


πάλιν — μετρείτω] ἀλλὰ δὴ μετρείτω ὃ I τὸν 
4 bq. 
B] in ras. m. 1 b. 


: 4, E] in ras. m. 1 b. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. bq. 


: καὶ ἐάν — 20: μετρήσει]. οἵα. b. 

: ὁ δὲ 4 — 26: τὸν 47] καὶ ἔτε ὁ Γ τὸν Δ 
πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, ὁ δὲ 4 ἕαυ- 
τόν bq. 

: 2] H bq. 

: εἶσε α. 


: δή] om. bq. 

: of] καὶ of bq. 

: πρὸς τόν] πρός bq.)) 

: ὧς] supra ser. m. 1 b. 

: ἀριϑμοί) om. bq. 

: μετρεῖ) μετρήσει b. 

: εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ Γ' τὸν 4, μετρήσει) mg. m. 


rec. b; εἰ γὰρ ὃ Γ τὸν 4 μετρεῖ, μετρήσει q. 


: οὐδέ] οὐδ᾽ bq. 
: ydg] γὰρ μή b, sed μή eras. 


καί] e corr. m. rec. b. 


: ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. bq. 

: ὕπερ ἔδει δεῖξαι} om. bq. 

: ὅμοιοι} om. q. 

: πολυπλασιάσας b, sed syll. Àv in ras. m. 1; 


item lin. 15, 17, 18.2) 


: πεποίηκε bq; item lin. 17, 23. 
: A4] corr. ex H m. rec. q. 

: πολυπλασιάσας b; item lin. 23. 
: εἰσι Q. 

: ἑξῆς] ἐξ ἀρχῆς q. 


1) Ergo τόν cum P omittendum. 
2) Itaque fortasse haec forma uocabuli in hae prop. cum 
P seruanda est. 


p. 322, 


PRAEFATIO. XV 


8: ὁ ΓΊ sie bq.!) 
9: ἦ] καί b. 

16: oí] ἀριθμοὶ of bq. 

17: E] E ἀριϑμοί q. 

18: στερεοί] στερεοὶ ἀρυϑμοί "Ὁ. 

19: μὲν ὃ] sic bq.?) 

24: καί] ἤ ^t 

25: γά o] δή 

τὸν 4l εἷς | bq. ) 
1: εἰσί q. 

6: καί] ἔστιν ἄρα ὡς ὁ K πρὸς τὸν M, ὁ M 

πρὸς τὸν 4, καί α 
7: πεποίηκε bq; item Ἢ 28, 2ὅ. 

10: M, 4] 4, M bq. 

14: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί) πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 
4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν 5 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν bq. 

16: M, A4] 4, M bq. 

εἰσιν] om. *. 

19: IN] eorr. ex H m. rec. b. 

21: T; A, E] 4, E ᾳ. 

24: 4] corr. ex Z m. rec. b. 

τόν] τὸν ἐκ τῶν Z, H τόν bq. 
27: N] corr. ex H m. rec. b. 
28: τόν] om. bq. 

τόν] om. b. 

IN] eorr. ex H m. rec. b. 

80: H] e corr. m. rec. b. 

καὶ ὡς] ὡς bq. 
: 2] in ras. m. 1 b. 


: N] corr. ex H m. rec. b. 
: H] H καὶ ὁ E πρὸς τὸν 8 q. 
: N] corr. ex H m. rec. b. 


1) In adn. p. 820, 8 delendum ,corr. ed. Basil. u 
2) In adn. p. 320, 19 deleatur ,0 μέν V g''; habent μὲν ὁ. 
8) In adn. p. 320, 26 addatur: ,,25. τὸν 4] τὸν μὲν 4 B V φ." 


PRAEFATIO. 


: τὸν] bis b. 


12: S] Eq. B] Θ q. 


9: 
10: 
11: 


13: 
17: 


1) In adn. 


: καί] xol ὡς b. 

: ἀλλ᾽ dg] ὡς δέ b. 
: ἄρα) om. bq. 

p. 326, .7: 
: ἀριϑμὸς ὁ I'] ὁ D ἀριϑμός bq. 

: ἡ, I'] 4, B, I' mutat. in 4, I, B m. rec. b; 


oí] om. bq. 


4, I5 B α. 

E] seq. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 «πρὸς τὸν E, ὃ 4 
πρὸς τὸν I. ἀλλ᾽ ὡς 0 4 πρὺς τὸν Γ, 
οὕτως ὃ Γ (corr. ex 4 b) πρὸς τὸν Β. 
καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν E, ὃ Γ' πρὸς 
τὸν B q et mg. m. rec. b. 

ἰσάκις] mut. in ὁσάκις m. rec. b. 

ἄρα] mutat. in δέ m. rec. b. 


: καὶ ὃ E — 15: μετρεῖ] om. b. 
δή] δέ q.!) 
: πεποίηκε q. Seq. τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας 


τὸν I' πεποίηκεν q et mg. m. rec. b.- 


: ἐστι α. of] of q. 
: D, B] B, P ba. 
p. 328, 93: 


ὃ Z—«0v A4] ἑκάτερος τῶν Z, Η τὸν E 
πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν lI, B bq. 


: 4] Z Ῥᾳ. τὸν E] H tq. 


4A — δ] om. bq. 

τόν] om. bq. 

πάλιν — 9: τὸν B] om. bq. 

τόν] om. bq. 

τόν] (prius) om. bq. 

τὸν] om. b. 

καί — 19: τὸν H] om. bq. 
ἀρυϑμοί εἰσιν] εἶσιν ἀριϑμοί bq.?) 
Ouotor] om. b. 


. 826, 14 addatur: ,14. δή] corr. ex δέ Β“; 


in adn. ad p. 226, 20 deleatur ,9t B (corr. m. 1)". 
2) Ergo hic ordo uerborum cum P praeferendus erat. 


PRAEFATIO. XVII 


p. 328, 23: 4] 4, B bq. H] H, 6 b, sed corr. 
26: εἰσί q. 
26: ὁ Z — ἀριϑμοί] om. bq. 
p. 330, 2: τοῦ πρό] om. bq. ! 
4: τόν] om. bq. 
5: vóv] om. bq. 
καί] supra scr. m. rec. b. 
6: τοῖς] vor b. 
καί — 1: A, T, 4] om. bq. 
12: 0 τὲ] ὅτε ὁ q. 
17: N] corr. ex H m. rec. b. 
18: πεποίηκε bq. 
20: N] corr. ex H m. rec. bq. 
22: δή] δέ bq. 
E] H bq.!) 
p. 332, 1: L'] B bq!) 
5: πεποίηκε q. 
6: ἐστίν] om. b. «icww] om. bq. 
1: εἶσι q. " 
8: τόν] corr. ex vo m. rec. b. 
12: τὸν M] M q. 
15: A] post ras. 1 litt. b. 
16: ὅμοιοι) of q, om. b. 
19: τρίτος] y b 
22: λέγω) λέγω δή b. 
. 24: Γ] e corr. m. rec. b. 
25: εἰσι q. 
26: -τράγωνος δὲ ὃ .4 ve-] mg. m. rec. b. 
I! B bq. 
p. 334, 7: ἐστίν ἔσται bq. 
12: xà'] om. 4. 
14: ov] corr. ex ἤ m. rec. b. 
15: τετράγωνος 7] ἢ “ἢ τετράγωνος bq. 
17: post B ins. λόγον m. rec. b. 
λόγον] om. bq. 
1) In adn. p. 380, 22 addatur: ,0 E τὸν ΓῚ ὁ H τὸν B 
Theon (B V 9)". 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. b 


———— 


XVIII 


p. 334, 19: 
: εἰσι q. 
: ΓῚ in ras. m. 1 b. 


p. 3938, 5: 
: E] e corr. m. rec. b. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. b. 


p. 340, 9: 


18: 


PRAEFATIO. 


ἔστω] ἔσται q. 


τόν] om. bq. 


: τὸν] om. bq. 
p. 336, 8: 


47] e corr. m. rec. b. 
δή] δέ b; om. q.)) 


: γὰρ οἵ] γὰρ ὃ b. 


ὅμοιοι] ἄρα ὅμοιοι bq. 


: εἰσι q. 
: μεταξύ] in hoc uocabulo desinit q fol. 165"; 


Aeíre, φύλλα Ἢ mg.; rursus incipit p. 372,15, 
u. ἃ. adn. (ἐνταῦϑα λείπουσι φύλλα ἢ mg. 
fol. 1667). 


τετράγωνοι) τεταραγμένοι b. 


' IX. 
A] e corr. m. rec. b. 
: πεποίηκε b. 
: δέ] om. b. 


: τῶν] corr. ex τόν m. rec. b. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. b. 

p. 842, 4: 
: ἔστωσαν -“--- 6: ποιείτω] δύο γὰρ ἀριϑμοὶ of 


ἀριϑμοί] om. b. 


4, B πρὸς (mutat. in πολλαπλασιάσαντες 
m. rec.) ἀλλήλους τετράγωνον τὸν I' ποιεί- 
τῶσαν b. 


: ἔστιν ἄρα] om. b. 

: τόν] bis om. b. 

: ἐμπίπτει) ἐμπίπτει ἀριϑμός b. 

: ἐὰν — ἐμπίπτῃ] om. b; ὧν δὲ ἀριϑμῶν εἷς 


μέσος ἀνάλογον dune mg. m. rec. 
of ἄρα] ἄρα of b. 


1) Itaque δή cum P delendum, ut suspicatus eram. 


-——  - παν. — Hu A πα 


. 844, 


. 846, 


. 848, 


. 850, 


. 852, 


PRAEFATIO. XIX 


: πεποίηκε b. 

: πρὸς τόν] πρός b. 

: τὸν 4] 4 b. 

: τοῦ 41] om. b; post ἀριϑμοῦ ins. m. rec. 
: τὸν] om. b. 

: ἐμπίπτωσιν] ἐμπιπτέτωσαν b. 
: δεύτερος] τέταρτος b. 

: ἐστίν] om. b. 

: ὅτι] om. b. 

: γὰρ ΑἹ 4 γάρ b. 

: of. A4, B] ante ras. 2 litt. b. 
: A4] corr. ex Z4 m. 1 b. 


κύβος ἄρα ἐστί] ἔστεν ἄρα b. 


: A] πρῶτος b. 
: πεποίηκε b. 
: ξαυτόν] ἑαυτὸν μέν b. 


e 


: 0 4 — 22: τὸν B] τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας 


τὸν Γ' πεποίηκεν b. 


: καὶ «ὡς] ὡς b. 

: ὃ 4] οὕτως ὃ 4 b, .4 e córr. m. rec. 

: ἐστι κύβος) ἐστε ὁ κύβος b, sed ὁ deletum. 
: ὑπό] corr. ex ὑπέρ m. rec. b. 

: ἐπεί — 15: μονάδας] om. b. 

: πεποίηκε b. 

: ὃ ἐκ] ἐκ Ὁ. 

: ἔσται] ἐστί b. 


6] πάντες, ὃ b. 


: πάντες] om. b. 

: post διαλείποντες &dd. πάντες b. 
: ὅτι] om. b. 

: πάντες] om. b. 


: ἅμα] ἄρα b. 


Ante τετράγωνος eras. ὁ b. 


: πάντες ἅπαντες b. 
: Post ἡ ras. 1 litt. b. 


: μονάς] ἡ μονός b. 


ἀριθμόν] om. b. 
b* 


XX 


PRAEFATIO. 


p. 352, 14: τῷ 41] αὐτῷ b. 
15: πεποίηκε b. 


p. 354, 


p. 356, 


p. 358, 


p. 360, 


p. 362, 


p. 364, 


17: 
20: 


: πεποίηκε b; item lin. 4. 

: ὃ] m. rec. b. 

: μονάδος] μονάδος ὁ Z b.) 
: μονάδος] τῆς μονάδος b. 


καὶ ὃ 4 ἄρα] ἄρα καὶ ὁ 4 b. 
πάντες] om. b. 
τέταρτος] 4 b. 


: 4] 4 ἀριϑμόν Ὁ. 


οὕτως — 24: ἀριϑμόν) mg. m..rec. b. 


ἑξῆς — 13: ἀριϑμοί] ἀριϑμοὶ ξξῆς b. 


: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
: τέταρτος] 4 b. 

: B] B μετρεῖ b. 

: εἶσι b. 

: μονάδος] τῆς μονάδος b. 


ὁσοιδηποτοῦν] ὁποσοιδηποτοῦν b. 


: ὁμοίως --- 23: icu] om. b. - 
: δή] om. b. 


ἔστω ὁ 4] corr. ex ἔστωσαν m. rec. b. 
οὐδ᾽] οὐδέ b. 


: τὸν] bis om. b. 

: τετάρτου] zf b. 

: μονάδος] τῆς μονάδος b. 

: ἐλάσσων b. 

: μονάδος] τῆς μονάδος b. 

: ἐλάχιστος] ἐλάσσων b. 

: πόρισμα — 11: αὐτοῦ om. b. 

: ὑποσοιδηποτοῦν] ὁσοιδηποτοῦν b. 
: μὴ γάρ] μὴ γὰρ μετρείτω ὃ E τὸν Α b. 
: E] corr. ex 4 m. 1 b. 

: μετρείτω] μετρείτω δέ b. 

: πεποίηκε b. 


ἢ In — 1) In adnotatione p. 364, 8 addatur: μονάδος] μονάδος 
ὁ Z Theon (BV 9)". 


PRAEFATIO. XXI 


. 964, 29: ἔχοντας] ἔχοντας αὐτοῖς b. 
. 966, 2: ἡγούμενον) τὸν ἡγούμενον b. 

5: ὑπό] ἀριϑμοὶ ὑπό b. 

7: οὐ] om. b. 
14: ἑξῆς] om. b. 
. 868, ὅ: πᾶς] ἅπας b. 

6: ὃ Ε--- τ: μετρεῖται) om. b. 
22: ὃ Z οὐκ ἔστι! οὐκ ἔστιν ὁ Z b. 
28: εἰ γάρ] εἰ γάρ ἐστι πρῶτος Ὁ. 
. 970, 2: ἅπας — 3: μετρεῖται] om. b. 

8: ὁ Z dge ὑπὸ πρώτου] ὑπὸ πρώτου ἄρα b. 
21: ἀνάλογον) ἄλογον Ὁ. 
. 8512, 1: ὑπό] ἐκ τῶν b. 

6: 47 e corr. m. rec. b. 

7: ὕπερ ἔδει δεῖξαι) om. b. 
20: πεποίηκε b. 
229: πολυπλασιάσαντες b. 

28: τόν] corr. ex αὐτόν b. 

25: μετρήσουσι b. 
. 974, 2: μετροῦσιν] μετρήσουσιν b. 
14: ὁποιοιοῦν] ὁποιοῦν b.') 
20: seroíuxs b; item lin. 21, 22. 
22: εἶσε b. 94: ὦσε b. 
. 976, 2: ἐστε b. 

3: ἐὰν 06 — b: ὥστε] καί b. 

5: ZA] AZ b, sed Z e corr. m. 1. 
6: JE] AE ἄρα b. 

ὥστε --- 1: ἐστεν] om. b. 
8: ydg] δέ b. ἐκ] ἀπό b 
10: ἐστιν] ἐστιν. ὥστε ὃ ἐκ τῶν Z4, 4E καὶ 
πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτός ἐστεν b. 

18: ἐστιν] ἐστε Ὁ. 
17: εἶσι b. 
19: καί] ὥστε καί b. ἐκ] ὑπό b. 
21: ἐκ] sic b.?) 


1) In adn. p. 374, 18 scribatur μέχοντων λόγον V'. 


2) Ergo in adn. p. 376, 21 nomen Theonis deleatur. 


XXII PRAEFATIO. 


p. 376, 22: of] mutat. in ó b. 
23: ὑπό] ix b. ὑπὸ τῶν] ὑπό b. 
πρῶτοί εἰσι) πρῶτός ἐστιν b. 
24: of] εἐ eras. b. 
p. 3978, 1: πρῶτοί εἶσιν] πρῶτός ἐστιν b. 
2: ἔτι] om. b; καὶ ἔτε supra scr. m. rec. 
of] & eras. b. 
8: πρῶτοί εἰσιν] πρῶτός ἔστιν b. 


Praeter errores supra suis locis in adnotationibus 
correctos, qui in collationibus codicum enotandis irrepse- 
runt, unum deprehendi; nam p. 392 in adnotatione adden- 
dum est: ,10. τῶν] ἄρα τῶν BF Vq." 


--....»ὕ...ὕὄ...»Σ 


Quoniam collatio codicis Bodleiani in libro decimo, 
quam alius conficiendam suscepit, nondum finita est, 
quartum Elementorum uolumen libros stereometricos 
continens ante tertium prodibit et id ipsum fortasse 
paullo tardius, quia hoc quoque anno, Ministerio 
eultui scholisque praesidenti rursus liberalissime adiu- 
uante, interuenit iter Italicum trium mensium, in quo 
codices scholiorum et operum minorum maxime Uati- 
canos perscrutatus sum. quem laborem αὖ tam breui 
lempore ad finem perducere possem, effecerunt summi 
uiri Mons. Ciecolini et P. Bollig S. J., bibliothecarii 
Uatieani, quorum humanitatem beneuolentiamque grato 
ac libenti animo agnosco. 


Ser. Hauniae mense Decembri MDCCCLXXXIII. 


XZTOIXEIA. 


——— 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 


ε΄. 
Ὅροι. 
α΄. M ἐρος ἐστὶ μέγεϑος μεγέϑους τὸ ἔλασσον τοῦ 
μείξονος. ὅταν καταμετρῇ τὸ μεῖζον. 
β΄. Πολλαπλάσιον δὲ τὸ μεῖξον τοῦ ἐλάττονος, 
ὅ ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάττονος. 
γ΄. Aóyog ἐστὶ δύο μεγεθῶν ὁμογενῶν ἡ κατὰ 
πηλικότητά ποια σχέσις. 
0. Aóyov ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 
ἃ δύναται πολλαπλασιαξόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. 
1... 8΄. Ev τῷ αὐτῷ λόγῳ μεγέϑη λέγεται εἶναι 
πρῶτον πρὸς δεύτερον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, 
ὅταν τὰ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου ἰσάκις πολλαπλάσια 
τῶν τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου ἰσάκις πολλαπλασίων 
x«9' ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν ἑκάτερον ἑκατέρου 
15 ἢ ἅμα ὑπερέχῃ ἢ ἅμα ἴσα ἡ ἢ ἅμα ἐλλείπῃ ληφϑέντα 
κατάλληλα. 
ς΄. Τὰ δὲ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον μεγέϑη ἀνά- 
Aoyov καλείσθω. 


-Def. 1. Hero def. 120, 1. Barlaam logist. I def. 1. 2. 
Hero def. 121. Barlaam I def. 2. 8. Hero def. 197. Psellus 


p. 8. 4. Hero def. 123, 1. 5. Hero def. 1924. 6. Hero 
def. 124. 

1. ὅροι] om. PBF p. numeros om. codd. omnes. — 2. ἔλατ- 
τον Hero. 4. ἐλάσσονος V, ut lin. 5. 7. moi] P, Hero; 


πρὸς ἄλληλά ποιὰ Theon (BFV p),, Campanus. oat. σχέσις 
add. ἀναλογία δὲ ἡ τῶν λόγων ταυτότης Bp, Campanusi, mg. 
m. 2 P V; mg. bis m. 1 οὗ m. 2 F; om. Hero. 8. ἔχειν] 


Liber V. 


Definitiones. 


1. Pars est minor magnitudo maioris, si maiorem 
metitur. 

2. Multiplex autem maior est minoris, si minor 
eam metitur. 

9. Ratio est duarum eiusdem generis magnitudinum 
secundum quantitatem quaelibet habitudo. 

4. Rationem inter se habere magnitudines dicun- 
tur, quae multiplieatae altera alteram superare possunt. 

5. In eadem ratione magnitudines esse dicuntur 
prima ad secundam et tertia ad quarigm, si primae 
et tertiae aeque multiplices secundae et quartae aeque 
multiplices aut simul superant aut simul aequales 
sunt aut simul minores sunt suo ordine!) sumptae. 

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes 
proportionales uocentur. 

1) Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar- 
tae et respondeat loco et ordine prima tertiae, secunda quartae. 
itaque si Ma —.Nb et simul Mc — Nd, erit a: b — c:d. 
cfr. Hankel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 390. 


» supra m. 1 P. 9. ómxegégew] -sww in ras. V. ^ 14. πολλα- 
πλασιασμῶν P, corr. m. 1. 16. ὑπερέχει B. ἢ] supra m. 


1 F.. ἐλλείπει B. ληφϑέντα)] -ἡ- e corr. m. 2 V. Deff. 
6— permutauit P; ut nos BF Vp, Campanus; ex Herone nihil 
concludi potest, cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat. 
17. ἔχοντα λόγον μεγέθη) λόγον ἔχοντα μεγέθη F; ἔχοντα 
μεγέθη λόγον. ἀνάλογονΊ λόγον ἀνάλογον post ras. 7 litt. 
in mg. transit m. 23. F. 
1* 


ex 


10 


15 


20 


4 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


ξ΄. Ὅταν δὲ τῶν ἰσάκις πολλαπλασίων τὸ μὲν τοῦ 
πρώτου πολλαπλάσιον ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ δευτέρου 
πολλαπλασίου. τὸ δὲ τοῦ τρίτου πολλαπλάσιον μὴ 
ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ τετάρτου πολλαπλασίου, τότε τὸ 
πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον μείξονα λόγον ἔχειν 
λέγεται, ἥπερ τὸ τρίτον πρὸξ τὸ τέταρτον. 

η΄. ἀναλογία δὲ ἐν τρισὶν ὅροις ἐλαχίστη ἐστίν. 

ϑ΄. Ὅταν δὲ τρία μεγέϑη ἀνάλογον T, τὸ πρῶτον 
πρὸς τὸ τρίτον διπλασίονα λόγον ἔχειν λέγεται 
ἥπερ πρὸς τὸ δεύτερον. 

V. Ὅταν δὲ τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον qj, τὸ πρῶ- 
τον πρὸς τὸ τέταρτον τριπλασίονα λόγον ἔχειν 
λέγεται ἥπερ πρὸς τὸ δεύτερον, καὶ ἀεὶ ἑξῆς ὁμοίως, 
og ἂν ἡ ἀναλογία ὑπάρχῃ. 

wx. Ὁμόλογα μεγέϑη λέγεται τὰ μὲν ἡγούμενα 
τοῖς ἡγουμένοις τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς ἑπομένοις. 

ιβ΄. Ἐναλλὰξ λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
πρὸς τὸ ἡγούμενον καὶ τοῦ ἑπομένου πρὸς τὸ ἑπόμενον. 

ιγ΄. ἀνάπαλιν λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἑπομένου 
ὡς ἡγουμένου πρὸς τὸ ἡγούμενον ὡς ἑπόμενον. 

ιδ΄. Σύνϑεσις λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
μετὰ τοῦ ἑπομένου ὡς ἑνὸς πρὸς αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 


7. Hero def. 195, 6. 8. Hero def. 124. 9. Hero 
def. 195, 1. 11. Hero def. 126. 19. Hero def. 127, 6. 
18. Hero def. 127, 2. 14. Hero def. 127, 8. 


9. ὑπερέχει P, sed corr. m. 1. 4. τὸ] supra m. 1 V. 
Post def. 7 seq. ἀναλογέα δέ ἐστιν ἡ τῶν λόγων ὁμοιότης Fp 
οὐ V (del punctis, sed puncta erasa); om. PB, Hero, Cam- 

anus. 7. τρισίν] -ἰσ- in ras. m. 2 V. ἐλαχίστοις V. 
ef. 10 om. Heron. 12. τό] om. P. τριπλασίονα] τρι- in 
ras.p. 18. ἀεί αἰεέεΕῦῇ. καὶ ἀεί --- 14: ὑπάρχῃ) om. Cam- 
panus. 18. ὁμοίως] P; ἑνὶ πλείους Theon (BFVp). 14. ὡς] 


ELEMENTORUM LIBER V. 5 


ἢ, Sin. ex aeque multiplicibus!) primae multiplex 
multiplicem secundae superat, tertiae autem multiplex 
multiplieem quariae non.superat, tum prima ad secun- 
dam maiorem. rationem habere dicitur quam tertia 
ad quartam. 

8. Proportio autem in tribus terminis consistens 
minima est. . 

9. Si tres magnitudines proportionales?) sunt, prima 
ad tertiam duplieatam rationem quam ad secundam 
habere dicitur. 

10. Sin quattuor, magnitudines proportionales?) 
sunt, prima ad quartam triplieatam rationem quam 
ad secuhdam habere dicitur, et eodem modo semper 
deinceps, qualiseunque data est proportio. 

11. Respondentes magnitudines dicuntur praece- 
dentes praecedentibus, sequentes sequentibus. 

12. Permutaia ratio est, ubi sumitur praecedens 
ad praecedentem et sequens ad sequentem. 

13. Inuersà ratio est, ubi sumitur sequens praece- 
dentis loco ad praecedentem sequentis loco. 

14. Compositio rationis est, ubi sumitur praece- 


. dens eum sequenti pro una ad solam sequentem. 


1) Non omnes aeque multiplices esse debent, sed pri-: 
mae et teriiae aeque multiplices, secundae et quartae, ut 
in def. 5. 

2) Sc. . deinceps (κατὰ τὸ συνεχές), h. e. i a: ὃ — b : 6, 
erit α : 6 — a? 

3) Sc. deinceps (κατὰ τὸ συνεχέρ): etr. XI, 33. h. e. si 
0:06 — 6:06 —0:d, erita:d — a: 


ἕως FV p m. ree. 16. ἡγούμενα) 7j- e corr. m. 2 V. 16. 
τὰ δὲ ἑπόμενα. τοῖς] m. 2 in ras. V. 19. ἐστίν F. 921. 
ἐστίν B. τοῦ] insert. m. 2 F. 


6 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


ιε΄. Διαέίφεσις λόγου ἐστὶ λῆψις τῆς ὑπεροχῆς. 
ἡ ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον τοῦ ἑπομένου, πρὸς αὐτὸ 
τὸ ἑπόμενον. 
ις΄. ἀναστροφὴ λόγον ἐστὶ λήψις τοῦ ἡγουμένου 
5 πρὸς τὴν ὑπεροχήν, T ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον τοῦ 
ἑπομένου. 
ιζ΄. Δι᾽ ἴσου λόγος ἐστὶ πλειόνων ὄντων μεγεθῶν 
καὶ ἄλλων αὐτοῖξ ἴσων τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβα- 
νομένων καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὅταν ἡ ὡς ἐν τοῖς 
10 πρώτοις μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχατον, οὕτως 
ἐν τοῖς δευτέροις μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχα- 
vov: ἢ ἄλλως. «yug τῶν ἄκρων καϑ᾽ ὑπεξαίρεσιν 
τῶν μέσων. . 
uw. Τεταραγμένη δὲ ἀναλογία ἐστίν, ὅταν 
15 τριῶν ὄντων μεγεθῶν καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ 
πλῆϑος γίνηται ὡς μὲν ἐν τοῖς πρώτοις μεγέϑεσιν 
ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον, οὕτως ἐν τοῖς δευτέροις 
μεγέϑεσιν ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον, ὡς δὲ ἐν τοῖς 
πρώτοις μεγέϑεσιν ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι, οὕτως ἐν 
20 τοῖς δευτέροις ἄλλο τι πρὸς ἡγούμενον. 


, 


α΄. 

Ἐὴὰὰν ἡ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν με- 
γεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκις 
πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν Pv τῶν με- 

o5 γεϑῶν ἑνός, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα 
τῶν πάντων. 


15. Hero def. 127, 4. 16. Hero def. 127, 5. 17. Hero 
def. 1297, 1. 18. Hero def. 127, 7? 


1. δὲ λόγου FVp. ἐστέ B. 4. ἐστίν ΒΕ. 7. ἐστίν 
ΡῈ. 10. μεγέϑεσιν PB. 11. μεγέϑεσιν PD. Post def. 17 


ELEMENTORUM LIBER V. 1 


15. Subiraciio rationis est, ubi sumitur excessus, 
quo praecedens sequentem excedit, ad solam sequentem. 

16. Comnuersio rationis est, ubi sumitur praece- 
dens δὰ excessum, quo praecedens sequentem excedit. 

17. Datis compluribus magnitudinibus et aliis iis 
numero aequalibus, ita ut bini coniuneli in eadem 
ratione sint, ex aequo ratio est, ubi erit, ut in 
prioribus magnitudinibus prima ad exiremam, ita in 
alteris magnitudinibus prima ad extremam. uel aliter: 
ubi termini exteriores sumuntur omissis mediis.!) 

18. Perturbata autem ratio est, ubi datis tribus 
magnitudinibus et alis numero iis aequalibus est ut 
in prioribus magnitudinibus praecedens terminus ad 
sequentem, ita in alteris magnitudinibus praecedens 
ad sequentem, et ut in prioribus magnitudinibus 
sequens ad aliud, ita in alteris aliud ad praecedentem.?) 


I. 

Si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, toties eliam omnes omnium erunt multiplices. 


1) 81a:b:c-- a: f: y, ratio ex aequo erit a : e πα α : γ. 
cfr. prop. 22. 

2) H. e. si datis α, ὃ, c, α, B, y esta: b — iy et bic α :β. 
cfr. prop. 33. 


seq. τεταγμένη (δέ add. F et V m. 2) ἀναλογία ἐστίν, ὅταν 
4 ὡς ἡγούμενον πρὸς (τό add. V) ἑπόμενον οὕτως ἡγούμενον 
(ἡγούμενορ φ) πρὸρ (τό add. V) ἑπόμενον, j δὲ καὶ ὡς ὅπό- 
μενον πρὸς ἄλλο τι οὕτωβ ἑπόμενον πρὸρ ἄλλο τι FVp, B m. 
2, P m. rec.; om. PB m. 1, et cum sequenti Campanus; de 
Herone dubium est (def. 127, 7). nusquam usurpatur. 15. 
leo» αὐτοῖς V. ἴσων) ἴσου q (non F). 16. γένηται F V. 
26. τοσαυταπλάσιοι q (non F). 


8 ZTOIXEI9N ε΄. 


"Ecvo ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 48, ΓΖ ὁποσωνοῦν 
μεγεϑῶν τῶν E, 2 ἴσων. τὸ πλῆθος ἕκαστον ἑκάστου 
ἰσάκις πολλαπλάσιον᾽ λέγω, ὅτι ὁσαπλάδφιόν ἐστι τὸ 
AB τοῦ E, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ AB, ΓΖ, 

5 τῶν E,Z. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ 
E καὶ τὸ ΓΖ τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB με- 
γέϑη ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΓΩ͂ ἴσα τῷ Ζ. 
διῃρήσϑω τὸ μὲν AB εἰς τὰ τῷ E μεγέϑη ἴσα τὰ 

10 4H, ΗΒ, τὸ δὲ I'4 εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα τὰ ΓΘ, 6 4- 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH,HB τῷ πλήϑει 
τῶν ΓΘ, 0.1. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ 
E, τὸ δὲ ΓΘ τῷ Ζ, ἴδον ἄρα τὸ AH τῷ E, καὶ τὰ 
AH, ΓΘ τοῖς E, Ζ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ τὸ 

15 HB τῷ E, καὶ τὰ ΗΒ, ΘΖ τοῖς E, Z: ὅσα ἄρα ἐστὶν 
ἐν τῷ AB ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖς 4B, ΓΖ 
ἴσα τοῖς E,Z' ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 48 τοῦ E, 
τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ 48, ΓΖ vov E,Z. 

Ἐὰν ἄρα ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν μεγε- 

90 ϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου ἰδάκις πολλα- 
πλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεγεθῶν ἕνός, vo- 
σαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

β΄. 


26 Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις f] πολλαπλά- 


6. πολαπλάσιον P. τοῦ] in ras. V. 7. ἐστίν] μεγέϑη 

. ἐστίν V. μεγέϑη) om. V. 9. τῷ] corr. ex τῶν m. 1 B. 
ἴσα] corr. ex οὖσα m. 1 V. 10. eig] εἶ p. τῷ] corr. 

ex τῶν m. 1 B. 11. ἴσον] m. 2 V. AH, HB] Pg; ΓΘ, 
64 BV p. 19. ΓΘ, Θ4)] P9; AH, HB BVp. ἴσον] m. 
2 V. 14. τό] in ras. p. Emendatio ed. Baal. lin. 18: ἴσα 


ἄρα καὶ τὰ AH,I'O τοῖς E, Z et lin. 15: καὶ τὸ 6.4 τῷ Z, 
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Sint quotlibet magnitudines 4B, ΓΖ, quotlibet 

magnitudinum E, Z nu- 

A——H 5 r—— 9 πιοτὸ aequalium singu- 

lae singularum aeque 

multiplices. dico, quoties 

multiplex sit 4B magnitudinis E, toties multiplicem 
esse 4B -|- ΓΖ magnitudinis E -- Z. 

nam quoniam 4B magnitudinis E et ΓΩ͂ magni- 
ludinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 48 
magnitudines magnitudini E aequales, totidem etiam 
in ΓΖ sunt magnitudini: Z aequales. diuidatur 4B 
in magnitudines magnitudini E aequales 4 H, ΗΒ et ΓΖ 
in magnitudines magnitudini Z aequales ΓΘ, 6 4. 
ilaque numerus magnitudinum 4H, HB numero 
magnitudinum I'0,01 aequalis erit. et quoniam 
AH — Eet ΓΘ — Z, erit 4H — E et AH -]- ΓΘ 
— E -- Z. eadem de causa HB — Ε οὐ HB - 6.4 
— E-l- Z. itaque quot sunt in.4B magnitudines ma- 
gnitudini E aequales, totidem etiam sunt in 4B -ἰ- ΓΖ 
magnitudini E-]- Z aequales. itaque quoties mulli- 
plex est 4B magnitudinis E, toties multiplex erit 
eliam 48 - ΓΖ magnitudinis E -ἰ- Z. 

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, tolies eliam omnes omnium erunt multiplices; 
quod 'erai demonsirandum. 


II. 


S1 prima secundae et tertia quartae aeque multi- 


E-———34 Z———4 


ἴσα ἄρα xal τὰ ΗΒ, O1 necessaria non est. 21. ἐστι V. — 925. 
δευτέρον o (non F). 


10 


15 


10 ZTOIXEISN ε΄, 


ὅσιον καὶ τρίτον τετάρτου, ἡ δὲ καὶ πέμπτον 
δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ ἕκτον τε- 
τάρτου, καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον 
δευτέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον καὶ τρέ- 
τον xai ἕκτον τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 4B δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκις ἔστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ 4 τετάρτου τοῦ Z, 
ἔστω δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΒΗ δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκις 
πολλαπλάσιον καὶ ἕκτον τὸ ΕΘ τετάρτου τοῦ Z* λέγω, 
ὅτι καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ AH δευτέ- 
φου τοῦ Γ ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ 
ἕκτον τὸ 4160 τετάρτου τοῦ Z. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ 
DI καὶ τὸ 4E τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB ἴσα 
τῷ Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4Ε ἴσα τῷ Z. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὅσα ἐστὶν ἐν τῷ ΒΗ͂ ἴσα τῷ Γ, τοσαῦτα 
καὶ ἐν và ΕΘ ἴσα τῷ Ζ: ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν ὅλῳ τῷ 
AH ἴσα τῷ I, τοσαῦτα καὶ ἐν ὅλῳ τῷ 40 ἴσα τῷ Z- 
ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ AH τοῦ Γ΄, τοσαυταπλάσιον 


20 ἔσται καὶ τὸ 410 τοῦ Z. καὶ συντεϑὲν ἄρα πρῶτον 


καὶ πέμπτον τὸ ΔΗ δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκις ἔσται 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τὸ 40 τετάρτου τοῦ Z. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκις T πολλαπλάσιον 
καὶ τρίτον τετάρτου, ἡ δὲ καὶ πέμπτον δευτέρου 


26 ἐσάκις πολλαπλάσιον καὶ ἕκτον τετάρτου, καὶ συντεϑὲν 


πρῶτον καὶ πέμπτον δευτέρου ἰσάκις ἔσται πολλακλά- 
σιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τετάρτου ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


6. δευτέρου] corr. ex δεύτερον V. 18. ἐστίν P. 16. ΓῚ 
corr. ex 4 m. 2 F. 17. E0] EBg. 18. 46] corr. ex 
AH m. 1 P. Z]oor. ex lm. 1P. 19. ἐστίν P. 20. 
τὸ πρῶτον P. 41. ἔσται] ἔστω B, ἐστι p. 
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plices sunt, ei quinta secundae sextaque quartae 
aeque mulüplices, etiam prima quintaque compositae 
secundae et terlia sextaque compositae quaríae aeque 
multiplices erunt. 

nam prima 4B secundae I'et tertia ΖΕ quartae 
Z aeque multiplices sint, et quinta B.H secundae I' 


B H sexlaque E60 quartae Z 
4M áÀ aeque multiplices — sint. 
I— dico, etiam primam quin- 
4 | | E | e tamque compositas 4 H se- 
"m n: cundae Γ᾽ et tertiam sex- 


iamque compositas 4270 
quartae Z aeque multiplices esse. 

nam quoniam 418 magnitudinis I' οὐ 71 E magni- 
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B 
magnitudini I' aequales, tot etiam in Z1 E sunt magni- 
tudini Z aequales. eadem de causa etiam, quot sunt 
in tota BH magnitudini I' aequales, toi etiam in 
E6 sunt magnitudini Z aequales. quare quot sunt 
in tota 44H magnitudini I' aequales, totidem etiam 
in tota ΖΘ sunt magnitudini Z aequales. itaque 
quoties multiplex est 4 H magnitudinis I', toties multi- 
plex erii eliam ΖΘ magnitudinis Z. itaque etiam 
prima et quinta compositae ΑΗ secundae I" aeque 
multiplices erunt ac tertia sextaque 2/6? quartae Z. 

Ergo si prima secundae et terlia qmariae aeque 
multiplices sunt, et quinta secundae sextaque quartae 
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae 
secundae et terlia sextaque compositae quartae aeque 
multiplices erunt; quod erat demonstrandum. 


10 


15 


26 
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, 


Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἡ πολλαπλά- 
6.ov καὶ τρίτον τετάρτου, ληφϑῇ δὲ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ τὲ πρώτου καὶ τρίτου, καὶ 
δι’ ἴσου τῶν ληφϑέντων ἑκάτερον ἑκατέρου 
ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον τὸ μὲν τοῦ δευτέ- 
gov τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 4 δευτέρου τοῦ B ἰσάκις ἔστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ D τετάρτου τοῦ 4, καὶ 
εἰλήφϑω τῶν Α. Γ ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ EZ, ΗΘ' 
λέγω. ὅτι ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ B καὶ 
τὸ HO τοῦ 4. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ 
4A καὶ τὸ HO τοῦ Γ, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΕΖ ἴσα 
τῷ 4,, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΗΘ ἴσα τῷ I. διῃρήσϑω 
τὸ μὲν EZ εἰς τὰ τῷ 4 μεγέϑη ἴσα τὰ ΕΚ, ΚΖ, τὸ 
0à HO εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ H4, 40* ἔσται δὴ ἴσον 
τὸ πλῆϑος τῶν ΕΚ, ΚΖ τῷ πλήϑει τῶν HA, A40. 
καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ B καὶ 
τὸ Γ τοῦ 4,, ἴδον δὲ τὸ μὲν EK τῷ 4, τὸ δὲ ΗΑ 
τῷ Γ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΚ τοῦ Β 
καὶ τὸ H4 τοῦ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΚΖ τοῦ B καὶ τὸ 49 τοῦ 2. ἐπεὶ 
οὖν πρῶτον τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον καὶ τρίτον τὸ H.A τετάρτου τοῦ 21, ἔστι δὲ 
καὶ πέμπτοδ᾽ τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ B ἰσάκις πολλα- 
πλάσιον καὶ ἕκτον τὸ 4Θ τετάρτου τοῦ 41, καὶ συν- 

4. τε] om. ΒΥ͂ρ. 10. εήφϑωσαν p. 11. ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον] ὁσαπλάσιον P. B] in ras F. 14. ἐστίν] 
supra F. ἴσα] m.29 P. 15. καί δὴ καί V. 16. τό] m. 92 V. 

εἰς τα] in ras. m. 2 V. — 20. δέ] (prius) supra m. ? comp. V. 
22. ἐστίν P. 58. τοῦ 4] postea add. F. 26. ἐστίν P. 
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III. 


Si prima secundae et tertia quariae aeque multipli- 
ces sunt, οὖ primae tertiaeque aeque multiplices sumun- 
tur, etiam ex aequo!) magnitudinum sumpiarum altera 
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin- 


gulae singularum. 


Ai ——————4À Nam prima 44 secundae B 
Β. . et tertia I' quartae 4 aeque 
K zsint multiplices, et sumantur 
Ei— — — —— — ——— magnitudinum .4,l' aeque 
Dn—-—-— multiplices EZ, HO. dico, 
σι-- EZ magnitudinis B οὐ ΗΘ 
A magnitudinis Z/ aeque multi- 

Hi ' ie plices esse. 


nam quoniam EZ magnitudinis 4 et ΗΘ magni- 
tudinis I' aeque multiplices sunt, quot sunt in EZ 
magnitudines magnitudini 4 aequales, totidem etiam 
in H6 sunt magnitudini I' aequales. diuidatur EZ 
in magnitudines magnitudini 4 aequales EK, KZ, et 
HO in magnitudines magnitudini Γ᾽ aequales H 4, 
40. erii igilur numerus magnitudinnum EK, KZ 
numero magnitudinum Η 4, 40 aequalis. et quoniam 
44 magnitudinis B et I' magnitudinis z/ aeque multi- 
plices sunt, οὐ ΕΚ — 4, H 4 — I', erunt EK magni- 
tudinis B el H4 magnitudinis 47 aeque multiplices. 
eadem de causa KZ magnitudinis B et 409 magni- 
tudinis 47 aeque multiplices sunt. iam quoniam pri- 
ma EK secundae B et tertia H4 quartae zf aeque 


1) Hic non proprie ad definitionem. rationis &&' ἴσου (17) 
respicilurt Φ 


14 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ εἴ. 


τεϑὲν ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ ΕΖ δευτέρου τοῦ 
B ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ Exrov τὸ 
ΗΘ τετάρτου τοῦ 4. 
᾿ὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἢ πολλαπλάσιον 
ὅ καὶ τρίτον τετάρτου, ληφϑῇ δὲ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου 
ἰσάκις πολλαπλάσια, καὶ δι᾿ ἴσου τῶν ληφϑέντων 
ἑκάτερον ἑκατέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον τὸ μὲν 
τοῦ δευτέρου τὸ δὲ τοῦ τετάρτου" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

10 — 'E&v πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου πρὸς 
τὰ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ δευτέρου καὶ τε- 
τάρτου καϑ' ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν τὸν 

15 αὐτὸν ἕξει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 
Z4, καὶ εἰλήφϑω τῶν μὲν 4, Γ ἰδάκις πολλαπλάσια 
τὰ E, Ζ, τῶν δὲ Β, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 

20 πλάσια τὰ Η, Θ' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ E πρὸς τὸ 
Η, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν E,Z ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ K, 4, τῶν δὲ H, Θ ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ Μ, Ν. 

25 [Καὶ] ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ uiv E 


ὅ. δὲ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ πρώτου καὶ τρέτου V; cfr. 

. 12, 8--4, 8. δεῖξαι] ποιῆσαι V. 18. D]eorr. ex B F. 19. 

δὰ] ostea add, m. 2 F. &j m. 2F. 20. ἐσεέν] om. V. 21. 

H ἐστιν V. 58. ἄλλα, ἃ ἔτυχεν) mg. m. 2 V. — &] supra F. 
24. N] in ras. m. 1 p. — 25. καί] m. 2 P. * ἐστιν 
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multiplices sunt, ei quinta KZ secundae B sextaque 
469 quartae 41 aeque multiplices sunt, eliam prima 
quintaque compositae EZ secundae B et teriia sex- 
itaque compositae H6 quartae 4 aeque multiplices 
erunt [prop. II]. 

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices 
sumuntur, eliam ex aequo magnitudinum sumptarum 
altera secundae altera quartae aeque multiplices erunt 
singulae singularum; quod erat demonstrandum. 


IV. 


Si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac terlia ad quartam, eliam primae iertiaeque aeque 
mulüplices ad secundae quartaeque aeque multiplices 
qualbet multiplicatione productas eandem rationem 
habebunt suo ordine sumptae. 


4c—— Sit enim 4: B — 
Bi—— Γ: 4, ei sumantur ἡ 
Ε------Ο»ἁ---τὶ magnitudinum 4, Γ᾽ 
Hi—i——3 aeque multiplices E, 
Κ΄---------Ο---ο------͵;ὖΙἭ Z et magnitudinum 
Mi—————————————-———— ——1 B,4 aliae quaeuis 
Γι τι aeque multiplices H, 
4—i 9. dico, esse E: H 
Zi————3À zZ:Ó. 

8. —-—-—3À sumantur enim 
A —————————À magnitudinum E, Z 


N1———À i i aeque multiplices K, 
Α et magnitudinum H, 9 aliae quaeuis aeque mul- 
lipliees M, N. iam quoniam E magnitudinis 44, et Z 


10 


16 


20 
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τοῦ 4, τὸ δὲ Z τοῦ Γ, καὶ εἴληπται τῶν E,Z ἐσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ K, 4, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
όιον τὸ Καὶ τοῦ 4 καὶ τὸ 4 τοῦ I. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Μ τοῦ Β καὶ τὸ Ν 
τοῦ Z4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ Γ πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν ΑΓ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ K, 4, τῶν δὲ Β, Δ ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Καὶ 
τοῦ M, ὑπερέχει καὶ τὸ 4 τοῦ N, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον. 
καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν Καὶ, 4 τῶν 
E, Z ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ M, N τῶν H, Θ ἄλλα, 
Q ἔτυχεν, ἰδάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ E 
πρὸς τὸ Η, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου πρὸς τὰ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ δευτέρου καὶ. τετάρτου τὸν αὐτὸν 
ἕξει λόγον καϑ᾿ ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν ληφϑέντα 
κατάλληλα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


/ 


ε΄. 

Ἐὰν μέγεϑος μεγέϑους ἰσάκις ἡ πολλα- 
πλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος, καὶ 
τὸ λοιπὸν τοῦ λοιποῦ ἰσάκις ἔσται πολλαπλά- 
ὅιον, ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ ὅλον τοῦ ὅλου. 


1. τῶν] τό F; corr. m. rec. 2. πολλαπλάσιον] πολλα- 
πλάσια V, corr. m. 1. 5. οὕτω F. 6. μέν] om. Bp. 
7. Δ] supra F. 10. Post ἔλαττον in P repetuntur: καὶ 


ἐπεὶ ὑπερέχει τὸ K τοῦ M καὶ τὸ A4 τοῦ N καὶ εἰ ἴσον ἴσον 
καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον. ἔστιν P. | Ajecor.m.2F. 12. 
Δ] supra m. 9 P. 16. ve πρώτου] τετάρτου ῳ (non F). 
17. καϑ᾽ ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον Bp; 
cfr. p. 141in. 14—185. 19. δεῖξαι] corr. ex ποιῆσαι V. Deinde add. 
Theon: ἐπεὶ οὖν ἐδεέχϑη, ὅτι, εἰ ὑπερέχει τὸ Καὶ τοῦ M, ὑπερέχει 
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magnitudinis I' aeque multiplices sunt, et sumptae 
sunt magnitudinum E, Z aeque multiplices K, 4, erit 
K magnitudinis .4 et /4 magnitudinis I' aeque multiplex 
[prop. III]. eadem de causa M magnitudinis B et N 
magnitudinis 7/ aeque multiplex est. et quoniam est 
A: B -—D:2, et sumptae sunt magnitudinum 4, Γ 
aeque mulüiplices K, Δ οὐ magnitudinum B, 7f aliae 
quaeuis aeque multiplices M, N, si K magnitudinem 
M superat, etiam 4 magnitudinem XN superat, οὖ si 
aequalis, aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. et 
K, 4 magnitudinum E, Z aeque multiplices sunt, M, N 
aulem magnitudinum H, € aliae quaeuis aeque multi- 
pliees. itaque E: H — Ζ: Θ [def. 5]. 

Ergo si prima ad secundam eandem rationem 
habet ac tertia ad quartam, etiam primae. tertiaeque 
aeque multiplices ad secundae quariaeque aeque multi- 
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio- 
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon- 
strandum. 


V. 


Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est 
atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ac tota totius. 


καὶ τὸ ΛΜ τοῦ Ν, xal εἰ ἴσον ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον, 
δῆλον ὅτι καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ M τοῦ K, ὑπερέχει καὶ τὸ Ν τοῦ 
A, καὶ εἰ ἴσον ἴσον, καὶ εἶ ἔλαττον ἔλαττον, καὶ διὰ τοῦτο 
ἔσται καὶ ὡς τὸ H πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ Z. Πόρισμα. 
ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἡ, 
καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἔσται (FBV; primum ὅτι om. DB; 
οὕτω pro οὕτως F; semper ἔλασσον V; in p non exstant nisi 
ultima inde a πόρισμα); idem in P. mg. m.. rec. (om, priore 
ὅτι); om. P m. 1, Campanus; cfr. ad prop. VII. 24. τό] 
corr. ex τοῦ m. 1 F. στὸ ὅλον] supra p. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 2 


10 


15 
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Μέγεϑος γὰρ τὸ 48 μεγέθους τοῦ ΓΖ ἰσάκις 
ἔστω πολλαπλάσιον, ὕπερ ἀφαιρεϑὲν τὸ AE ἀφαιρε- 
ϑέντος τοῦ I'Z: λέγω. ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ λοιποῦ 
τοῦ 24) ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον, ὁδαπλάσιόν ἐστιν 
ὅλον τὸ 48 ὅλου τοῦ I'Z. — 

Ὁσαπλάσιον γάρ ἐστι τὸ AE τοῦ ΓΖ, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ EB τοῦ ΓΗ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάδιον τὸ AE τοῦ 
ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ ΗΓ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
δσιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ AB τοῦ ΗΖ. κεῖται ὃὲ 
ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ 4Ε τοῦ ΓΖ καὶ τὸ AB τοῦ 
ΓΖ. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4B ἑχατέρου 
τῶν ΗΖ, I'4: ἴσον ἄρα τὸ HZ τῷ ΓΖ. κοινὸν ἀφῃ- 
ρήσϑω τὸ ΓΖ᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΓ λοιπῷ τῷ Z4 
ἴδον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 
AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ EB τοῦ ΗΓ, ἴσον δὲ τὸ ΗΓ τῷ 


. 22, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4Ε τοῦ ΓΖ 


20 


to 
C 


καὶ τὸ EB τοῦ Z4. ἰσάκις δὲ ὑπόκειται. πολλαπλά- 
σιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 48 vov I4: ἰσάκις ἄρα 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΒ τοῦ Ζ4 καὶ τὸ 48 τοῦ 
ΓΖ. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Ζ4 ἰσάκις 
ἔσται πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ὅλον τὸ 48Β 
ὅλου τοῦ ΓΖ. 

Ἐὰν ἄρα μέγεϑος μεγέϑους ἰσάκις ἢ πολλαπλάσιον, 
ὕπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεθέντος, καὶ τὸ λοιπὸν τοῦ 
λοιποῦ ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστι 
καὶ τὸ ὅλον τοῦ OÀov' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4. 24) 42 Bp; Ζ4,, seq. ras. 1 litt. et Ζ in ras. V; EZ 
in ras. F. ἐστιν] ἐστι τό F. 6. ἐστι] ἐστιν ὅλον, deleto 
ὅλον V. 8. καὶ ἕἐπεέ --- 9 : HI'] om. p; mg. m. 2 B. 9. 


EB] Binras F. HrI]cor.m.1ex DH V; ΓΗ B; ΓῊ F. 
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Sit enim magnitudo 4B magnitudinis I'Z/ aeque 
ALLE, LL, multplex aique ablata ΔΕ 

TZ ablatae ΓΖ. dico, etiam reli- 
Hy 1  )4 quam EB reliquae Z 7/1 aeque 
multiplicem esse ac totam 4B totius I'4. 

nam quoties multiplex est 44 E magnitudinis ΓΖ, 
toties multiplex fiat EB magnitudinis I'H. et quo- 
niam 4E magnitudinis ΓΖ οὐ EB magnitudinis ΗΓ 
aeque multiplex est, etiam 4 E magnitudinis ΓΖ et 4B 
magnitudinis HZ aeque multiplex erit [prop. I]. et 
posuimus 4E magnitudinis ΓΖ et 4 B. magnitudinis 
ΓΖ aeque multiplices. itaque .4B utriusque ΗΖ, I'4 
aeque multiplex est. quare HZ — ΓΖ. subtrahatur, 
quae communis est, ΓΖ. itaque ΗΓ τῷ Ζ4. eti quo- 
niam 4E magnitudinis ΓΖ οὐ EB magnitudinis HI 
aeque mulüplex est, et HI'—— 22. erit 4 E magni- 
tudinis ΓΖ et EB magnitudinis Zzf aeque multiplex. 
supposuimus autem, esse 4 E magnitudinis ΓΖ et 4B 
magnitudinis I'z/ aeque multiplicem. itaque E B magni- 
tudinis Z4 et 4B magnitudinis ΓΖ aeque multiplex 
est. itaque etiam reliqua EB reliquae Z zf aeque mul- 
liplex est ae tota 4B totius D'Z. 

Ergo si magnitudo magnitudinis aeque multiplex 
est atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ac tota totius; quod erat demon- 
strandum. 


ἐστίν P. 10. AB] B inras. F. | HZ]inras. BFV. 412. 
ἐστέν P F. 14. Z4] P, F m. 1; 42 BVp, Fm. 2. 15. 
ἐστίν) P; comp. p; ἐστέ BF V. πολλαπλασίων φ. 16. ΗΓῚ 
(prius) seq. ras. 1 litt, H in ras. V. 17. 42) Z4 P. 20, 
ἐστ P. | Z4]g, 4ZF. 86. ἐστιν P. 

͵ » 


et 
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, 


ς΄. | 

Ἐὰν δύο μεγέθη δύο μεγεθῶν ἰσάκις ἢ 
πολλαπλάσια. καὶ ἀφαιρεϑέντα τινὰ τῶν αὐτῶν 
ἰσάκις ἡ πολλαπλάσια, καὶ τὲ λοιπὰ τοῖς αὐτοῖς 
ἤτοι ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Zo γὰρ μεγέϑη τὰ 48, ΓΖ δύο μεγεϑῶν τῶν 
E,Z ἰσάκις ἔστω πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεθέντα τὰ 
AH, ΓΘ τῶν αὐτῶν τῶν E, Z ἰσάκις ἔστω πολλαπλά- 
δια λέγω, ὅτι καὶ λοιπὰ τὰ ΗΒ. ΘΖ τοῖς E, Z ἥτοι 
ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Ἔστω γὰρ πρότερον τὸ ΗΒ τῷ Ε ἴσον" λέγω, 
ὅτι καὶ τὸ O1 τῷ Z ἴσον ἐστίν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Z ἴσον τὸ ΓΚ. ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΑΗ τοῦ E καὶ τὸ ΓΘ τοῦ Z, 
ἴσον δὲ τὸ μὲν HB τῷ Ε, τὸ δὲ ΚΓ τῷ Z, ἰσάκις 
ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ E καὶ τὸ ΚΘ 
τοῦ Z. ἰσάκις δὲ ὑπόκειται πολλαπλάσιον τὸ 4B 
τοῦ E καὶ τὸ ΓΖ τοῦ Z' ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον τὸ ΚΘ τοῦ Z καὶ τὸ D'4 τοῦ Ζ. ἐπεὶ 
οὖν ἑκάτερον τῶν ΚΘ, ΓΖ τοῦ Z ἰσάκις ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον, ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΘ τῷ LZ. κοινὸν 
ἀφῃρήσθω τὸ ΓΘ᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ ΚΓ λοιπῷ τῷ ΘΖ 
ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ τὸ Z τῷ ΚΓ ἐστιν ἴσον" καὶ τὸ 
ΘΖ ἄρα τῷ Z ἴδον ἐστίν. ὥστε εἰ τὸ HB τῷ E 
ἴσον ἐστίν, καὶ τὸ Θ4 ἴσον ἔσται τῷ Ζ. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι, κἂν πολλαπλάσιον ἢ 

2. ᾿Εάν] seq. ras. 8 litt. F. δ, ἤτοι] sustulit resarcinatio 
in F. T. ἔστωσαν p. 8. τῶν] (alt.) τό V, sed corr. — 9. τὰ 
λοιπὰ τὰ F. HB] in ras. F. 11. ΗΒ] in ras. m. 2 V. 

12. ΘΙ] 40 P. τῷ Z| om. P; post σον add. m. 2. ἐστί 


BV. 18. τῷ] corr. ex τὸ m. 1 p. I'K] corr. ex KT' m. 
2P. καὶ imsí V. 14. ἐστέν PF. 15. KT] PK V. 16. 
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Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque 
multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitudines 
earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae iisdem 
aut aequales sunt aut aeque earum multiplices. | 

Nam duae magnitudines 4B, I'Z1 duarum magni- 
iudinum Z, Z aeque sint multiplices, et ablatae magni- 
ludines 4H,lI'09 earundem E,Z aeque multiplices 
sint. dico, reliquas HB, 94 aut aequales e esse E, Z 
aut aeque earum mulliplices. 

nam prius sib HB — E. dico, esse etiam Θ 41 — Z. 
4 H ponatur enim I'K — Z. quoniam AH 
ELS magnitudinis E et Γ 9 magnitudinis Z 

Tr 6 aeque multiplex est, et. HB — E, 
ÉKL—----i4 ΚΓ --Ζ, ert AB magnitudinis E et 

Zi-i ΚΘ magnitudinis Z aeque multiplex 
[prop. II]. et supposuimus, esse 4B magnitudinis 
Eet I4 magnitudinis Z aeque multiplicem. itaque 
KO magnitudinis Z et DI'/ magnitudinis Z aeque 
multiplex est. iam quoniam utraque magnitudo ΚΘ, 
ΓΖ magnitudinis Z aeque multiplex est, erit ΚΘ — ΓΖ. 
 Subtrahatur, quae communis est, ΓΘ. itaque Καὶ I'— 6 4. 
sed Z — KI. quareetiam Θ 41 — Z. itaque si HB — E, 
erii etiam 07/1 — Z. 

similiter demonstrabimus, si HB magnitudims E 
ἐστέν P. 18. ró] τοῦ V, corr. m. 1; om. g (non F). 
ἐστίν P. 23. có] P m. 1, F m. 1, Bp; τῷ P m. 2, F m. 2, 
V in ras. m. 2. Z) KI V. τῷ) P m. 1, F m. 1, Bp; τό 
Pm. 2, Fm. 2, V in ras. m. 2. KIZ V. v0] τῷ Bp. 

924. ΘΔ] 46 F. τῷ) τό Bp. ἴσον ἐστίν) PB; ἐστιν 
ἴσον ΕΥ͂ Ῥ. si] P; ὅτε Theon (Bg Vy). 25. ἐστίν] -ἰν 


in ras. P; ἐστί BV; comp. p. καὶ τὸ 6 4 ἴσον ἔσται! mg. P. 
6 4] corr. ex 6.4 m, 2 P; 0 in ras. m. 2 V; 0 B 


Cx 
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τὸ ΗΒ τοῦ E, τοδσαυταπλάσιον ἔσται καὶ τὸ Θ 4 
τοῦ Ζ. 

᾿ὰν ἄρα δύο μεγέϑη δύο μεγεθῶν ἰσάκις ἢ πολλα- 
πλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τινὰ τῶν αὐτῶν ἰσάκις ἡ 
πολλαπλάσια, καὶ τὰ λοιπὰ τοῖς αὐτοῖς rivo, ἴσα ἐστὶν 
ἢ ἰσάκις αὐτῶν. πολλαπλάσια᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξ΄. 

Τὰ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
γον καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἴσα. 

Ἔστω ἴσα μεγέϑη τὰ 4, B, ἄλλο δέ τι, ὃ ἔτυχεν. 
μέγεϑος τὸ I" λέγω, ὅτι ἕκάτερον τῶν 4, B πρὸς τὸ 
Γ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, καὶ τὸ Γ πρὸς ἑκάτερον 
τῶν A, B. : 

Εἰλήφϑω y&Q τῶν μὲν 4, B ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ 4, Ε, τοῦ δὲ Γ ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον τὸ Ζ. 

Ἐπεὶ οὖν ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ .4 
καὶ τὸ E τοῦ B, ἴσον δὲ τὸ Α τῷ B, ἴσον ἄρα καὶ 


τὸ 4 τῷ E. ἄλλο δέ, O ἔτυχεν, τὸ Z. Εἰ ἄρα 


ὑπερέχει τὸ 4 τοῦ Ζ, ὑπερέχει καὶ τὸ E τοῦ Ζ, καὶ 


2 


e 
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εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον, καί ἐστι τὰ 
μὲν 4d, Ετῶν 4, B ἰσάκις πολλαπλάσια, τὸ δὲ Ζ τοῦ 
Γ ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον᾽ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 
πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ I. 

Aéyo [δή], ὅτι καὶ τὸ E πρὸς ἑκάτερον τῶν Α, B 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. 


b. καὶ τά] τά in ras. P. ἐστίν] corr. ex ἔσται p. 10. 

0] supra m. 2 F. ἔτυχε Vp. 14. uév] PF; om. BVp. 
15. 0] supra m. 2 F. ἔτυχε Vp. 16. r0] τοῦ m. 2 P. 
τοῦ] corr. ex τό P. 18. 0] m. 2 F. ἔτυχε Vp, et seq. 
ras. 1 litt. F. 20. καί] comp. F, dein add. καί g. va] e 
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multiplex sit, aeque multiplicem esse 67/1 magni- 
tudinis Z. 

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinum 
aeque mulüplices sunt, et ablatae quaeuis magnitu- 
dines earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae 
iisdem aut aequales sunt aut aeque earum multi- 
' plices; quod erat demonstrandum. 


VII. 

Aequalia ad idem eandem habent rationem et 
idem ad aequalia. 

Sint aequales magnitudines 4, B et alia quae- 
Ai—À / 4i—3——4——4—4 . uis magnitudo I. dico, 
Bi—4 Επ--ττι--- —-——4 . utramque  magnitudi- 
Γ -------. Zi nem 4, B ad I'eandem 
rationem habere, et Γ δὰ utramque 4, B. 

sumantur enim magnitudinum 4, B aeque multi- 
plices 4, E, et magnitudinis I' alia quaeuis multi- 
plex Z. iam quoniam Z/ magnitudinis 4 et E magni- 
tudinis B aeque multiplex est, et 4 — B, erit etiam 
2 - E. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque si 
44 magnitudinem Z superat, etiam E magnitudinem Z 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor 
minor. et magnitudinum .4, B aeque multiplices sunt 
4, E, et Z magnitudinis I' alia quaeuis est multi- 
plex. erit igitur 

4:D-—B:I' (def. 5]. 

dico, etiam E ad utramque magnitudinem 4, B 

eandem rationem habere. | 


corr. p. 21. Ζ]) EZF. 92. 0] om. F; add. m. 2 euam. 
ἔτυχε Vp. ἔστιν] bis P. — 24. δή] om. P 


24 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίως δεέ- 
ἕξομεν, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ Ε' ἄλλο δέ τι τὸ Z- 
εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Z τοῦ 4, ὑπερέχει καὶ τοῦ E, καὶ 
εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. καί ἐστι τὸ 

5 μὲν Ζ τοῦ Γ πολλαπλάσιον, τὰ δὲ 4, E τῶν 4,B 
ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Β. 

Τὰ ἴσα ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον 

καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἴσα. 


10 Πόρισμα. 
Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν μεγέϑη τινὰ ἀνά- 
λογον qj, καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἔσται. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. ͵ 

Τῶν ἀνίσων μεγεθῶν τὸ μεῖξον πρὸς τὸ 

Ἰδιαὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἔλαττον. 

καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὸ ἔλαττον μείξονα λόγον 
ἔχει ἥπερ πρὸς τὸ μεῖξον. 

Ἔστω ἄνισα μεγέϑη τὰ 48, Γ, καὶ ἔστω μεῖξον 

τὸ 4B, ἄλλο δέ, ὃ ἔτυχεν, τὸ 4 λέγω, ὅτι τὸ AB 

80 πρὸς τὸ 4 μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Γ πρὸς τὸ 4, 

καὶ τὸ 4 πρὸς τὸ Γ᾽ μείξονα λόγον ἔχει ἧπερ πρὸς 

τὸ 48. 
Ἐπεὶ γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ 48 τοῦ I, κείσϑω τῷ 
DI ἴσον τὸ BE: τὸ δὴ ἔλασσον τῶν AE, EB πολλα- 


VIII. Hero def. 196, 6. Schol. in Pappum III p. 1175, 21. 


1. ὁμοίως δή P. 8. καί] (prius) τὸ Z καί P; xal τὸ Z F. 

4. ἔλασσον ἔλασσον V. καί ἐστι] καί ἔστιν P; ἐστι δέ F. 

6. ἄλλα Δ] φ. ἔτυχεν] ἐτ- supra φ' 7. ᾿οὕτωρ] corr. 

ex οὕτω m. 2 F. 9. τὰ ἴσα α] τὰ ἴσα 0z-q. 10. πόρισμα — 12: 
σται] P; om. Theon (BFVp); oft. ad prop. IV. 


ELEMENTORUM LIBER V. 25 


nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
esse 2 — E. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque 
si Z magnitudinem 7/ superat, etiam magnitudinem 
E superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor 
minor. et Z magnitudinis I' multiplex est, et 4, E 
magnitudinum 44, B aliae quaeuis aeque multiplices. 
quare Γ: 4 - r: B [def. 5]. 

Ergo aequalia ad idem eandem habent rationem 
ei idem ad aequalia. 


| Corollarium. 

Hine manifestum est, si magnitudines proportio- 
nales sint, easdem e contrario proportionales 6886.) — 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 

Ex inaequalibus magnitudinibus maior ad idem 
maiorem rationem habet quam minor; et idem ad 
minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem. 

Sint inaequales magnitudines 4B, I', οὐ maior sit 
4B, alia autem quaeuis magnitudo sit Ζ. dico, esse 
4AB:4»DI:4e&6 4: 4:48. 

Nam quoniam 4B — I, ponatur BE —  Γ. itaque 
rnor magnitudinum 4E, EB multiplicata aliquando 


1) Qua et 4: l'— B: Det D: 4— D: B. ceterum hoc 
corollarium recte hic collocatur in P; nam si post prop. IV 
fuisset, ubi Theon id posuit, alteram partem demonstrationis 
p. 22, 24 sq. superuacuam futuram fuisse, acute obseruauit 
Augustus II p. 881. om. Campanus. 


18. ueifov] τὸ μεῖζον P. 19. 4B] P, Fm. 1, V m. 1; 
AB vov I'Bp, F m. 2, V m. 2. £vvys Vp. 20. τὸ 4] (prius) 
τό in spatio 4 litt. g. 28. AB| B in ras. p. τῷ] τό 9 
(non F). 24. τό] (prius) τῷ « (non F). 


CUR m 


e 


10 


15 


:20 


25 


96 ZTOIXEISN ε΄. 


πλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 41 μεῖξον. ἔστω πρό- 
τερον τὸ 4E ἔλαττον τοῦ EB, καὶ πεπολλαπλασιάσϑω 
τὸ AE, καὶ ἔστω αὐτοῦ πολλαπλάσιον τὸ ΖΗ μεῖξον 
ὃν τοῦ 4, καὶ ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ ZH τοῦ AE, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ΗΘ τοῦ ΕΒ τὸ δὲ 
Κ τοῦ Γ' καὶ εἰλήφϑω τοῦ 4 διπλάσιον μὲν τὸ 4, 
τριπλάσιον δὲ τὸ M, καὶ ἑξῆς ἑνὶ πλεῖον. ἕως ἂν τὸ 
λαμβανόμενον πολλαπλάσιον μὲν γένηται τοῦ 21, πρώ- 
vog δὲ μεῖξον τοῦ K. εἰλήφϑω, καὶ ἔστω τὸ Ν 
τετραπλάσιον μὲν τοῦ 41, πρώτως δὲ usifov τοῦ K. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ K τοῦ Ν πρώτως ἐστὶν ἔλαττον, τὸ 
Κ ἄρα τοῦ Μ οὔκ ἐστιν ἔλαττον. καὶ ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΖΗ τοῦ AE καὶ τὸ ΗΘ τοῦ 
ΕΒ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ZH τοῦ AE 
καὶ τὸ ZO τοῦ 48. ἰσάκις δέ ἐστι πολλαπλάσιον 
τὸ ZH τοῦ AE καὶ τὸ K τοῦ I" ἰσάκις ἄρα ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΖΘ τοῦ 48 καὶ τὸ K τοῦ I. τὰ 
ΖΘ, Κα ἄρα τῶν 48, Γ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 
πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ 
EB καὶ τὸ K τοῦ I, ἴσον δὲ τὸ EB τῷ Γ, ἴσον 
ἄρα καὶ τὸ ΗΘ τῷ K. τὸ δὲ K τοῦ M οὔκ ἐστιν 
ἔλαττον. οὐδ᾽ ἄρα τὸ ΗΘ τοῦ M ἔλαττόν ἐστιν. 
μεῖξον δὲ τὸ ZH τοῦ 4: ὅλον ἄρα τὸ ΖΘ συναμ- 
φοτέρων τῶν 2, Μ μεῖξόν ἐστιν. ἀλλὰ συναμφότερα 
τὰ 4,Μ τῷ Ν ἐστιν ἴσα, ἐπειδήπερ τὸ M τοῦ 4 

1. ποτέ] mg. F. 3. AE] P; AE ἕως οὗ τὸ γενόμενον 
μεῖξον γένηται τοῦ 4 Theon ( F Vi in F οὗ corr. ex ἄν; 
γινόμενον V, F m. 2). b. τὸ δέ] καὶ τὸ Bp. 6. τοῦ] (alt.) 
τόν zx (non P); τό F , corr. m. 2. 7. πλεῖον] V m. 1; πλείους 
BFpz,V m.2. ἄν] οὗ P. 18. HG] OH Bp et FV in 
ras. m. 9. 29] postea insert. F. 14. Ante ZH ras. 1 


litt. F. 15. ZO| Z in ras. m. 2 V. — AB] Ain ras. m. 9 V. 
19. ἐστίν F. 20. EB] AB F. το] (8lt.) corr. ex τῷ m. 2 P. 


———— —-—- 


ELEMENTORUM LIBER V. 2' 


maior erit magnitudine 7f [def. 4]. sit prius 4E« EB, 
et multiplicetur 4 E, οὐ sit mul- 


Αι" |B ' tiplex eius ZH maior magnitu- 
P | dine 4f, et quoties multiplex est 
Z aH ;e ΖΗ magnitudinis 4E, toties 
"NEED multiplex fiat H6 magnitudinis 
A E B et Καὶ magnitudinis I, et su- 
matur 4 -- 3 2, Μ -α 84, et 
A ------1--- τ] . T 
M deinceps multiplices per unum 
NL 7 erescentes, donec sumpta mag- 
————1——34——— 


nitudo multiplex fiat magnitu- 
dinis 47 οὐ prima maior magnitudine K. sumatur, et 
sit IN, quadruplex magnitudinis z/ et prima maior 
magnitudine K. 

iam quoniam K magnitudine N prima minor est, 
K magnitudine M minor non est. et quoniam ZH 
magnitudinis 4 E et ΗΘ magnitudinis EB aeque multi- 
plex est, erit ZH magnitudinis 4E et ZO  magni- 
tudinis 4B aeque multiplex [prop. ID uerum ZH 
magnitudinis 4E et K magnitudinis I' aeque multiplex 
est. ilaque ZO magnitudinis 4B et K magnitudinis 
I'aeque multiplex est. quare ΖΘ, K magmnitudinum 
AB,I'aeque multiplices sunt. rursus quoniam H6 
magnitudinis EB et K magnitudinis I' aeque multiplex 
esi, el. EB τ I', οὐ etiam HO τῷὸὐ Κα. uerum Καὶ 
magnitudine M minor non est. itaque ne ΗΘ qui- 
dem magnitudine M minor est. sed ZH 7 4. ergo 
Z0 — 4 -|- M. sed 4 4- M — N, quoniam M— ὃ 4 


29. οὐδέ comp. p. ἐστι PV p. 28. τό] (prius) om. V- 
25. N] in ras. V. ἴσα ἐστίν F. 
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τριπλάσιόν ἐστιν, συναμφότερα δὲ τὰ Μ,.4 τοῦ 4 
ἐστι τετραπλάσια, ἔστι Ób καὶ τὸ Ν τοῦ 4 τετρα- 
πλάσιον᾽ συναμφότερα ἄρα τὰ M, 4 τῷ Ν ἴσα ἐστέν. 
ἀλλὰ τὸ ΖΘ τῶν Μ,4 μεῖξόν ἐστιν τὸ ΖΘ ἄρα 
τοῦ Ν ὑπερέχει" τὸ δὲ K τοῦ Ν οὐχ ὑπερέχει. καί 
ἐστι τὰ μὲν ΖΘ, Καὶ τῶν 48, Γ ἰσάκις πολλαπλάσια, 
τὸ ὃδὲ Ν τοῦ 4 ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον" τὸ 
AB ἄρα πρὸς τὸ 4] μεέξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Γ' 
πρὸς τὸ Z. 

A£ye δή, ὅτι καὶ τὸ 4 πρὸς τὸ Τ μείξονα λόγον 
ἔχει ἥπερ τὸ Zl πρὸς τὸ 48. 

Τῶμ γὰρ αὐτῶν κατασδκευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
ἕξομεν, ὅτι τὸ μὲν Ν τοῦ K ὑπερέχει, τὸ δὲ Ν τοῦ 
ΖΘ οὐχ ὑπερέχει. καί ἐστι τὸ μὲν Ν τοῦ 4 πολλα- 
πλάσιον, τὰ δὲ ΖΘ, K τῶν 48, ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια᾽ τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ Γ μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 4 πρὸς τὸ 48. 

᾿Αλλὰ δὴ τὸ AE τοῦ EB μεῖξον ἔστω. τὸ δὴ 
ἔλαττον τὸ ΕΒ πολλαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 
44 μεῖξον. πεπολλαπλασιάσϑω, καὶ ἔστω τὸ HO 
πολλαπλάσιον μὲν τοῦ EB, μεῖζον δὲ τοῦ 41 καὶ 
ὑσαπλάσιόν ἐστι τὸ HO τοῦ EB, τοσαυταπλάσιον 
γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ΖΗ τοῦ AE, τὸ δὲ K τοῦ I. 
ὁμοέως δὴ δείξομεν, ὅτι τὰ ZO, K τῶν AB, Γ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσια' καὶ εἰλήφϑω ὁμοίως τὸ Ν πολλα- 
πλάσιον μὲν τοῦ 21, πρώτως δὲ μεῖξον τοῦ ZH: 

1. ἐστιν} B, comp. p; om. F; ἐστε PV. δέ] om. Fp; 


m. rec. B. M, 47 5, M P. .2. τό] corr. ex τοῦ m. 1 V. 
3. ἐστιν ἴσα F V. 4. τῶν] τῷ K M, 4] 4, M P. 


dew BV.  ZO]ZE φ. 7. ἔτυχε φ (non F) Vp. 8. ἄρα 


m. 2 F. 12. δὴ δείξομεν P. 18. μέν] m. 2 F. 14. οὐχ 


corr. ex οὐκ m. 92 P. 15. τα] τό F p. Z0, K] htt. 69, K in 
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et M 4-4 -Ξ. 42 εἰ N --Ξ - 42: itaque M -- 4 — N. 
sed ΖΘ} M -|- 4. itaque ZO magnitudinem N superat. 
K aulem magnitudinem N non superat. et ΖΘ, Καὶ 
magnitudinum 4.18, I' aeque multiplices sunt,-/N autem 
magnitudinis 7/ alia quaeuis multiplex. itaque 4B 
: 4 7 I: 4 [def. 1]. 

dieo igitur, esse etiam 44: D' ^ 4:4B. nam 
isdem comparatis similiter demonsitrabimus, N magni- 
tudinem K superare, ZO autem magnitudinem non 
superare. et N magnitudinis Z/ multiplex est, ZO, Καὶ 
autem magnitudinum 4B, Γ' aliae quaeuis aeque mul- 
tiplices. itaque 24: I' 4: AB [def. 1]. 


E jam uero sib 4 E EB. ita- 
4! - que minor magnitudo E B multi- 
D— H plicata aliquando magnitudine 
Zi (— —3—3—39 4 maior erit [def. 4]. multipli- 
Ki—i—À4 cetur, et sit H€ magnitudinis 
4 ---ἰ EB. multiplex οὐ magnitudine 
Δι----1---. Z4 maior. et quoties multiplex 
Mi————3—3À est HO magnitudinis E B, toties 
N |I—4dá———————3À multiplex fiat ZH magnitudinis 


A E et Καὶ magnitudinis I; iam similiter demonstrabimus, 
ZO, K magnitudinum 4 B, I' aeque multiplices esse. et 
similiter sumatur NN magnitudinis 47 multiplex et 
prima maior magnitudine ZH. quare rursus ZH 


ras. m. 9 V. &] m. 2 F. 18. τοῦ EB μεῖξον ἔστω] P; 
peifov ἔστω τοῦ EB BV p; vov EB m. 1 F, seq. usifov ἔστω 
τοῦ EB φ. τὸ δὴ ἔλαττον τὸ EB] πολλαπλα φ. 20. 
πεπολλαπλασιάσϑω) post ze- ras. 2 litt. F. 28. μέν] φ in 
spatio plurium litt. τό] in ras m. 1 p. 924. τὰῇ τό 9 
(non F 
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ὥστε πάλιν τὸ ZH vov M οὔκ ἐστιν ἔλαασον. μεῖ- 
fov δὲ τὸ ΗΘ τοῦ 4᾽ ὅλον ἄρα τὸ ZO τῶν 4, M, 
τουτέστι τοῦ Ν, ὑπερέχει. τὸ δὲ K τοῦ Ν οὐχ ὑπερέχει, 
ἐπειδήπερ καὶ τὸ ZH μεῖξον ὃν τοῦ HO, τουτέστι 
τοῦ K, τοῦ Ν οὐχ ὑπερέχει. καὶ ὡσαύτως κατα- 
κολουϑοῦντες τοῖς ἐπάνω περαίνομεν τὴν ἀπόδειξιν. 

Τῶν ἄρα ἀνίσων μεγεϑῶν τὸ μεῖζον πρὸς τὸ αὐτὸ 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἔλαττον" καὶ τὸ αὐτὸ 
πρὸς τὸ ἔλαττον μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ πρὸς τὸ 
μεῖξον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ϑ΄. 

Τὰ πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον 
ἴδα ἀλλήλοις ἐστίν' καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν. 

"Ziyévo γὰρ ἑκάτερον τῶν .4,B πρὸς τὸ Γ τὸν 
αὐτὸν Aóyov: λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. 

Εἰ yàg μή, οὐκ ἂν ἑκάτερον τῶν 4, B πρὸς τὸ Γ 
τὸν αὐτὸν εἶχε Aóyov: ἔχει δέ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 
τῷ B. 

Ἐχέτω δὴ πάλιν τὸ Γ πρὸς ἑκάτερον τῶν 4. 8 
τὸν αὐτὸν λόγον᾽ λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. 

Εἰ γὰρ μή, οὐκ ἂν τὸ Γ πρὸς ἕχάτεφον τῶν 4, B 
τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον᾽ ἔχει δέ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ 
τῷ B. 

Τὰ ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν" καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

l. οὔκ ἐστιν ἔλασσον] μὴ ἔλασσον εἶναι P. ἔλαττον Fp. 


2. τῶν] τοῦ Bp. 8. τουτέστιν P. — ovy ὑπερέχει] ὑπερέ- 
χει οὐδαμῶς Υ. 4. ἐπειδήπερ --- δ:ὑπερέχει) mg. m. 1 F. 
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magnitudine M minor non est. ei H0 — 4. itaque 
ΖΘ» 4-Ἡ Μ, ἢ. e ΖΘ» N. K autem magni- 
tudinem N non superat, quoniam ZH, quae maior 
est magnitudine HO, h. e. maior magnitudine K, 
magnitudinem .N non superat. et eodem modo 
superiora sequentes demonstrationem conficimus. 

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad 
idem maiorem rationem habet quam minor; et idem 
ad minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem; 
quod erat demonstrandum. 


ΙΧ. 

Quae ad idem eandem habent rationem, inter se 
aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem, 
ea aequalia sunt. 

A B Sit enim 4:I'— B:I. dico, 

D————— esse 4 — B. 

nam si minus, non essel 4: I' — B : I' [prop. VIII]. 
at est. itaque 44 — B. 

iam rursus sit D': 4 — I': B. dico, esse 4 — B. 

nam si minus, non esset 1': 4 — I': B (prop. VIII]. 
«αὖ est. ilaque 4 — B. 

Ergo quae ad idem eandem habent rationem, 
inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet 
rationem, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum. 


4. ὄν corr. ex à» m. 2 P. ὅὄ. τοῦ] (prius) P; zo BFV p. 

κατακολουθοῦντες) bis P; corr. m. 2. 6. ἀπόδειξιν post 
&xo- spatium 1 litt, in quo m. 2 inser. δὲ F. 8. τὸ ἔλαττον 
— 9: ἥπερ] mg. m. 1 P. 13. ἐστίν) F; comp. p; ἐστέ PBV. 

ΔΊ] euan, F. 414. κἀκεῖνα V. 17. μή] μεῖξον φ. 18. 
εἶχε] in ras. Pg, εἶχεν B. ἔχει] ἔχῃφ. 28. slye] in ras. P; 
. ἔχει B; ἔχῃ Ε-. ἐστίν F. 26. ἐστίν] comp. Fp; ἐστέ PBV. 
21. κἀκεῖνα V. 


39 ZTOIXEION ε΄. 


Τῶν πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων τὸ ueí- 
tova λόγον ἔχον ἐκεῖνο μεῖξόν ἐστιν πρὸς ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν 

b ἐστιν. 

᾿Ἐχχέτω γὰρ τὸ Α πρὸς τὸ Γ μείξονα λόγον ἥπερ 
τὸ B πρὸς τὸ I" λέγω. ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ 4 τοῦ B. 

Ei γὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B ἢ ἔλασ- 
σον. ἴσον μὲν οὖν οὔκ ἐστι τὸ Α τῷ B' ἑκάτερον 

10 γὰρ ἂν τῶν 4, πρὸς τὸ Γ τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. 
οὐκ ἔχει δέ᾽ οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ A4 τῷ B. οὐδὲ 
μὴν ἔλασσόν ἐστι τὸ Α τοῦ B: τὸ 4 γὰρ ἂν πρὸς 
τὸ Γ ἐλάσσονα λόγον εἶχεν ἥπερ τὸ B πρὸς τὸ I. 
οὐκ ἔχει δέ' οὐκ ἄρα ἔλασσόν ἐστι τὸ 4 τοῦ B. 

16 ἐδείχϑη δὲ οὐδὲ ἴσον" μεῖξον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 τοῦ B. 

Ἐχέτω δὴ πάλιν τὸ Γ πρὸς τὸ B μείξονα λόγον 
ἤπερ τὸ I' πρὸς τὸ 4’ λέγω, ὅτι ξλασσόν ἐστι τὸ 
B vov A. 

"Ei γὰρ μή, ἤτοι (cov ἐστὶν ἢ usifov. ἴσον uiv 

20 οὖν οὔκ ἐστι τὸ B và 4 τὸ Γ γὰρ ἂν πρὸς ἑκάτε- 
ρον τῶν 4.8 τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. οὐκ ἔχει δέ" 
ovx ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ B. οὐδὲ μὴν μεῖξόν 
ἐστι τὸ B τοῦ Α΄. τὸ Γ γὰρ ἂν πρὸς τὸ B ἐλάσδονα 
λόγον εἶχεν ἥπερ πρὸς τὸ 4. οὐκ ἔχει δέ" οὐκ ἄρα 

25 μεῖξόν ἐστι τὸ B τοῦ 4. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἴσον" 
ἔλαττον ἄρα ἐστὶ τὸ Βὶ τοῦ Α. 

Τῶν ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων τὸ μείξονα 

2. τὸ τὸν μείξονα V. 8. ἐστι») P, comp. p; ἐστε BFV. 

7T. τὸ 4 μεῖξόν ἐστι Bp. τό] τοῦ v. sed corr. τοῦ] 


corr ex τό V. Β] in ras. m. 2 P. 8. ἐστί φ, ἐστίν F. 
τῷ] τοῦ P. ἔλαττον F. 9. οὖν] PV; om. BFp. ἐστιν B. 


b 
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X. 


Eorum, quae ad idem rationem habent, quod 
maiorem habet rationem, id. maius est; et ad quod 
idem maiorem habet rationem, id minus est. 
AI——————À Bi |! Sit enim Z:1'» B:I. dico, 

I'————— ———3 . esse 4» B. 

nam si minus, aut 44 — B, aut 4 « B. uerum 
non est 44 — B; ium enim esset 4:I'— B:TI 
[prop. VII]. at non est. quare non est 4 — B. 
neque uero 4 « B; ium enim esset 4: I'« B:TI' 
[prop. VIII]. at non est. quare non est 4 « B. 
sed demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
ilaque 44 — B. 

sib rursus I': B ^ D': 4. dico, esse B « 4. 

nam si minus, aut B — 44 aut B — 4. uerum 
non est B — 4; ium enim esset Γ: 4-— D:B 
[prop VII]. at non est. itaque non est 4 — B. 
neque uéto B 4; ium enim esset Γ΄: Β΄. D: 4 
[prop. VIII]. at non est. quare non est B 4. sed 
demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
itaque B « 4. 

Ergo eorum, quae ad idem rationem habent, quod 


10. AT B; F, cgrr. m. 2. 12. ἔλαττον F. 18. τὸν 
ἐλάσσονα ἐλάττονα Ἦ εἶχε λόγον P. 14, ἔλαττον F. 
ἐστι] m. 5 F 15. δὲ ὅτι V. Post B ropetuntur, in EF: 
ἐδείχθη δὲ οὐδὲ ἴσον" μεῖξον ἄρα τὸ A τοῦ B. . ἔλαττον 
F. 420. 4] in ras. m. 1 B. γάρ] insuper comp. add. m. 
2 V; ἄρα B. 21. εἶχε] φ; εἶχεν PB; ἔχει F. 22. ἐστί 
ἐστίν P; co mp F addito ἐστί g. τό] τῷ V. τῷ] τὸ V. 
ἔστιν τὸ] (prius) τοῦ V, corr. m. 1. ἐλάττονα F. 
25. οὐδ᾽ q (non E), -s in ras. m.1B. 96. ἔλαττον] o, seq. 
o» m. 1; ἔλασσον P. 27. τό] (alt.) om. g. μείξονα] o, 
Beq. ovx m. 1, eras. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. | 8 
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λόγον ἔχον μεῖξόν ἐστιν᾽ καὶ πρὸς ὃ τὸ αὐτὸ μείξονα 
λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ια΄. 

Οἱ τῷ αὐτῷ λόγῳ οἱ αὐτοὶ καὶ ἀλλήλοις 
εἰσὶν οἱ αὐτοί! 

Ἔστωσαν γὰρ ὡς μὲν τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ Γ πρὸς τὸ 4, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ 
E πρὸς τὸ Z: λέγω , ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν A,I,E ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H, 0, K, τῶν δὲ B, 4 ,Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν Α, Γ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ Η,Θ, τῶν δὲ B, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, M, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ 
H τοῦ 4, ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ M, xal εἰ ἴσον 
ἐστίν, ἴσον, καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. πάλιν, ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ, 
καὶ εἴληπται τῶν I', E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Θ, K, 
τῶν δὲ 4, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ Μ, ὑπερέχει 
καὶ τὸ K τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον. ἀλλὰ εἰ ὑπερεῖχε τὸ Θ τοῦ M, ὑπερεῖχε 
καὶ τὸ Η τοῦ A, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, 


1. OQ xim] Ps οι comp p ἐστι PF V. 2. ἔλασσον PBYV p. 
4. λόγῳ] V m. 1; λόγοι Bp, Pm. 2, g, V m. 92. 
6. οὕτω P. ai! ? Z] Z, A F. &] e corr. F. 12. τα 

τὰ H, 0, K τά P, corr. m, 1. 14. pé»f m. 8FV. ΓῚ ἰὰ 

ras. m, 2 P. 15. H|] in ras. m. 1p. δέ] om. g. B, 4] 

H, 4 gq (non F) ἄλλα ἰσάκις πολλαπλάσια ἃ Pvvge V. &] 


ELEMENTORUM LIBER Y. 35 


maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod 
idem maiorem habet rationem, id minus est; quod 
erat. demonstrandum. 
XI. 
Quae eidem rationi aequales sunt rationes, etiam 
inter se aequales sunt. 
Sit enim 4: B — Γ: 4et D: — E:Z. dico, 


AI—3À T'——34 Er— esse 4: B — E: Z. 
B——3 A—3 Zi sumantur enim 

Hi——(.——4/— ,8:i——1——À4 Kc——4 magnitudinum A, 
Λε ττττε τι Mi—c—c34— Nc--—r- I, Eaeque mulü- 


plices H, 9, K et magnitudinum B, 7f, Z aliae quaeuis 
aeque multiplices 4, M, N. | 

et quoniam 44: B — I': 4, ei sumptae sunt magni- 
tudinum 4A, I' aeque multiplices H, 9 οὐ magnitudinum 
B, 4 alae quaeuis aeque multiplices 44, M, si H 
magnitudinem .4 superat, eliam Θ᾽ magnitudinem .M 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, 
minor [def. 5] rursus quoniam Γ΄: 2 — E:2Z, et 
sumptae sunt magnitudinum I'| E aeque multiplices 
Θ, K οὐ magnitudinum Z, Ζ aliae quaeuis aeque multi- 
plices M, N, 81 9 magnitudinem M superat, etiam Καὶ 
magnitudinem NN superat, οὖ si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor [def. 5]. sed si Θ᾽ magnitudinem 
M superabat, etiam H magnitudinem ^4 superabat), 


1) Imperfectum recte se habet; refertur enim ad ea, quae 
iam lim. 16 sq. dicta sunt; cfr. p. 50, 13. 


m. 2 F. 17. H] in ras m. 2 V. 20. τῶν μέν P. ΚΘ 
21. 4] K, 4 F, sed corr. &] m. 2 F. 99. 09] m. 2 Y. 
24. ἀλλὰ εἰ — ῶδ: ἔλαττον (it) mg. m. 2 FV (ἀλλ᾽. 24. 
ὑπερεῖχε] ὑπερεῖχεν corr. ex ὑπερέχει m. 1 P; ὑπερέχει BF Vp. 
ὑπερεῖχε] p; ὑπερεῖχεν PB; ὑπερέχει ΕΥ̓͂ 
82Ἐ 


ex 


10 


15 
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ἔλαττον' ὥστε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ 4, ὑπερέχει 
καὶ τὸ Καὶ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν H, Καὶ τῶν A,E ἰσάκις 
πολλαπλάσια, τὰ δὲ 4, N τῶν B, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἐσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ. 

Οἱ ἄρα τῷ αὐτῷ λόγῳ ol αὐτοὶ καὶ ἀλλήλοις εἰσὶν 
oí αὐτοί: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. | 


p. 

Ἐὰν ἡ ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον, ἔσται 
ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, 
οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ 
ἑπόμενα. 

Ἔστωσαν ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 4, Β, Γ, 
2, E, Z, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 4, 
καὶ τὸ E πρὸς τὸ Ζ' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὰ 4, Γ, E πρὸς τὰ B, 4, Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4,lI,E ἰσάκις πολλαπλά- 
cux τὰ Η,Θ, K, τῶν δὲ B, 4,Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 


90 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, Ν. 


2b 


Kol ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 

Γ πρὸς τὸ 21, καὶ τὸ E πρὸς τὸ Ζ, καὶ εἴληπται 

τῶν μὲν 4. Γ,Ε ἰδάκις πολλαπλάσια τὰ Η,Θ, Καὶ 

τῶν δὲ Β. 4,2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 

τὰ 4, M, N, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ H τοῦ 4, ὑπερέχει 

καὶ τὸ Θ τοῦ M, καὶ τὸ K τοῦ N, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 
Φ 


XII. Eutocius in Archim. III p. 186, 25. 


2. ἔλασσον, ἔλασσον. 4.2] 4P. d]supraF. 1. λόγῳ] 
P; λόγοι BF V p. 16. ἐστίν] om. F. 17. za] τό F. τά 
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οὐ si aequalis, aequalis est, et si minor, minor. 
quare, si H magnitudinem ^ superat,,etiam K mag- 
nitudinem .N superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor. et H, K magniiudinum 4, Εὶ 
aeque multiplices sunt, et 4, N magnitudinum B,Z 
aliae quaeuis aeque multiplices entigitur 4: B —E:Z 
[def. 5]. 

Ergo quae eidem rationi aequales sunt rationes, 
eliam inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum. 


XII. 

Si quotlibet magnitudines proportionales sunt, erit 
ut una praecedentium ad unam sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet magnitudines proportionales .4, B, 
I,.4, E, Z, ita ut sit 4: B—I0:41 — E:Z. dico, esse 
A:B-—A4-rT-DI-4-E:B-4-4-2Z. 

sumantur enim magnitudinum .4, I; E aeque multi- 


AI | I'—————4 E-———À4 
Br——4 4 r-———1 Zi-—1 
Ho————————4 A4————4À 


i ————————4 Me——————— 

K—————4 N I————4 
plices H, 8, K et magnitudinum B, 7, Z aliae quaeuis 
aeque multiplices 44, M, N. οὗ quoniam est 4: B 
ax Γ: 2 - E:Z, et sumptae sunt magnitudinum 4, I 
E aeque multiplices H, 6, K et magnitudinum B, 41, Z 
aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, N, si H magni- 
tudinem 4 dn etiam Θ᾽ magnitudinem M superat 


τό F, sed corr. ostea insert. p? 19. Δ] m. 2 F. 48. 
μέν) om. Bp. 2. r m. 2 F. 6. H] in ras. F. 
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καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὥστε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ 
H τοῦ 4, ὑπερέχει καὶ τὰ Η,Θ, Καὶ τῶν 4,Μ,Ν, 
καὶ εἰ ἴσον, ἴσα. καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττονα. καί ἐστι 
τὸ μὲν H xol τὰ Η,Θ, Καὶ τοῦ 4 καὶ τῶν A,I,E 
ὅ ἰσάκις πολλαπλάσια, ἐπειδήπερ ἐὰν T] ὁποσαοῦν μεγέϑη 
ὁποσωνοῦν μεγεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου 
ἰσάκις πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν. μεγε- 
ϑῶν évóg, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν 
πάντων. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 4 καὶ τὰ 4, ΜΝ 
10 τοῦ B καὶ τῶν B, 4, Ζ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια" 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως và 4,ΓΙῈ 
πρὸς τὰ B, 4, Ζ. | 
Ἐὰν ἄρα ἡ ὁποσαοῦν μεγέθη ἀνάλογον, ἔσται 
ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως 
16 ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
ιγ΄. 
᾿ Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τρίτον δὲ 
90 πρὸς τέταρτον μείξονα λόγον ἔχῃ ἢ πέμπτον 
πρὸς ἔχτον, καὶ πρῶτον πρὸς δεύτερον μείξονα 
λόγον ἕξει ἢ πέμπτον πρὸς ἕκτον. 
Πρῶτον γὰρ τὸ 44 πρὸς δεύτερον τὸ B vov αὐτὸν 
ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ' πρὸς τέταρτον τὸ 4, 
25 τρίτον δὲ τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 44 μείξονα λόγον 
ἐχέτω ἢ πέμπτον τὸ E πρὸς ἕκτον τὸ Z. λέγω, ὅτι 
καὶ πρῶτον τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ B μείξονα λόγον 
ἕξει ἥπερ πέμπτον τὸ E πρὸς ἕκτον τὸ Z. 


1. ἔλασσον ἔλασσον V. 2. τά] τό P. τῶν] τοῦ Ρ. 
8. ἴσα] ἴσον ῬΒ. ἔλασσον ἔλασσον P; ἔλαττον ἔλαττον Bp. 
δ. ἐάν] ἄν P. 6. ἴσων] ἴσον ΒΕ. 1. πολλαπλάσια 


10. τοῦ B] litt. B e corr. F. ἐστί] ἔσται p. 11. ταὶ τό 


ELEMENTORUM LIBER V. 89 


el K magnitudinem N, et si aequalis, aequalis est, 
el si minor, minor [def. 5b]. quare, si H magni- 
iudinem 4 superat, etiam H -]- 9 -]- K magnitudines 
4 -- M -]- N superant, οὐ si aequalis, aequales sunt, et si 
minor, minores. iam H magnitudinis 4 et H -]- 0 -- K 
magnitudinum .4-]-I'- E aeque multipliees sunt, 
quoniam si datae sunt quotuis magnitudines quotuis 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aequé multiplices, quoties multiplex est una magni- 
tudo unius, toiies eliam omnes omnium erunt multi- 
plices [prop. I]. eadem de causa. etiam 4 magnitudinis 
B et 4 - M -- N magnitudinum B -ἰ Z4 -- Z aeque 
multipliees sunt. itaque 

|$4:B«4-- I4 E: B-4- 4-4 Z [def. 5]. 

Ergo si quotlibet magnitudines proportionales 
sunt, erii αὖ una praecedentium ad unam sequentium, 
ita omnes praecedentes ad omnes sequentes; quod 
erat demonstrandum. . 

XIII. 

Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem ' 
rationem habet, tertia autem ad quartam maiorem ra- 
tionem habet quam quinta ad sextam, etiam prima 
ad secundam maiorem rationem habebit quam quinta 


ad sextam. 
4 1—— I'—————3 HMi————3À — H[L————————Á 
Bi— di—À IN L———34 Ki———3— 


Sit enim 4: B—D':zet I': 4 7 E:Z. dico, esse 
eliam 4: B^ E:Z. 
FV. 12. cc] τό F. 15. ἅπαντα] (alt.) πάντα P. 20. 
3] Pi ἥπερ BF Vp. 32. ἢ] P; ἧπερ BF Y p. 28. μὲν γάρ 
P. τὸν B F. 26. 5] P,Fm. 1; ἥπερ BVp, Fm. 2. 28. 6er] 
ἔχει Ῥ. ἥπερ τὸ E πρὸς τὸ Z P. 


10 


40 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ ε΄. 


Ἐπεὶ γὰρ ἔστι τινὰ τῶν μὲν D, E ἰσάκις πολλα-- 
πλάσια, τῶν δὲ 4, 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια, καὶ τὸ μὲν τοῦ Γ πολλαπλάσιον τοῦ τοῦ 2f 
πολλαπλασίου ὑπερέχει, τὸ δὲ τοῦ E πολλαπλάσιον 
τοῦ τοῦ Z πολλαπλασίου οὐχ ὑπερέχει, εἰλήφϑω, 
καὶ ἔστω τῶν μὲν I, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ H, Θ, 
τῶν δὲ 4, 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Καὶ, 4, ὥστε τὸ μὲν H τοῦ Κὶ ὑπερέχειν, τὸ δὲ Θ 
τοῦ ΔΑ μὴ ὑπερέχειν: καὶ ὁσαπλάσιον μέν ἐστι τὸ 
H τοῦ Γ΄, τοσαυταπλάσιον ἔστω καὶ τὲ M τοῦ A, 
ὁσαπλάσιον. δὲ τὸ K τοῦ 4,, τοσαυταπλάσιον ἔστω 


«x«l τὸ Ν τοῦ B. 


1ὅ 


. 90 


Kol ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ 
πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν Α, Γ ἰσάκις πολλα- 
πλάσια và M, H, τῶν δὲ B, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσά- 
κις πολλαπλάσια τὰ NN, K, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Μ 
τοῦ Ν, ὑπερέχει καὶ τὸ Η τοῦ K, καὶ εἰ ἴσον, ἴδον, 
καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὑπερέχει δὲ τὸ Η τοῦ Κ᾽ 
ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ M τοῦ Ν. τὸ δὲ Θ τοῦ A4 οὐχ 
ὑπερέχει" καί ἐστι τὰ μὲν M, Θ τῶν A4, E ἰσάκις 
πολλαπλάσια, τὰ δὲ Ν, 4 τῶν B, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια' τὸ ἄρα 4 πρὸς τὸ B μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ Z. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 


1. Post ydo add. Theon: τὸ I' πρὸς τὸ 4 μείξονα λόγον 
ἔχει ἥπερ τὸ E πρὸς τὸ Z (BFV p); om. P. 2. τῶν δὲ 4, Z 


— πολλαπλαάσιὰ] mg. m. 1 F. 8. τό] corr. ex τά m. 1 "V. 
τοῦ] (alt) postea insert. m. 2 F 7. &] supra. F. 8. 
Ante ὑπερέχειν ras. 9 litt. V. uj] P; ov μή F; οὐχ 


BV p. 15. 4] supra m. 2 F. 80. ᾿τά] corr. ex τὸ m. 1 V. 
.Al|in ras. P. 21. τὰ δέ — 32: πολλαπλάσια] om, F. 22. 

τὸ ἄρα 4 πρὸς τὸ B] in ras. m. 2 F, seq. uestig. 12 litt. 
24. ἔχει V 


ELEMENTORUM LIBER V. 41 


nam quoniam sunt quaedam!) magnitudinum I; E 
aeque multiplices, magnitudi- 


E! I 

Zi-—4, num autem 241, Z aliae quaeuis 
8 ——— ——— ——4À aeque multiplices, et multiplex 
AL d —À magnitudinis I' multiplicem 


magnitudinis 47 superat, mul- 
tiplex autem magnitudinis E multiplicem magnitudinis 
Z non superat [def. 7], sumantur, et sint magnitudinum 
I E aeque multiplices H, 8, magnitudinum autem 7, Z 
aliae quaeuis aeque multiplices K, 4, ita ut H magnitu- 
dinem K superet, 9 autem magnitudinem 4 non superet. 
et quoties multiplex est H magnitudinis Γ΄, toties 
multiplex sit M magnitudinis 44, quoties autem multi- 
plex est Καὶ magnitudinis 47, toties multiplex sit Ν 
magnitudinis B. οὗ quoniam est 4: B — Γ: zl, et 
sumptae sunt magnitudinum 4, I' aeque multiplices 
M, H, magnitudinum autem B, 4f aliae quaeuis aeque 
multiplices N, K, si M magnitudinem NN superat, 
etiam H magnitudinem K superat, ei 81 aequalis, 
aequalis est, et si minor, minor [def. 5] uerum H 
magnitudinem K superat; quare etiam M magnitu- 
dinem Ν᾽ superat. € autem magnitudinem ^ non 
superat. et M, magnitudinum 4, E aeque multi- 
pliees sunt, N, 4 autem magnitudinum B,Z aliae 
quaeuis aeque multiplices.?) itaque 
4A:B» E:Z. 
Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar- 
tam eandem rationem habet, tertia autem ad' quar- 


1) μέν et δέ lin. 1—2 inusitate quidem posita sunt, 
neque tamen ita, ut ferri nequeant. 
2) Cfr. lin. 6—8 cum lin. 9 sq. 
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λόγον xal τρίτον πρὸς τέταρτον, τρίτον δὲ πρὸς 
τέταρτον μείξονα λόγον ἔχῃ ἢ πέμπτον πρὸς ἕκτον, 
καὶ πρῶτον πρὸς δεύτερον μείζονα λόγον ἔξει ἢ 
πέμπτον πρὸς £xvov' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


b ιδ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶ- 
τον τοῦ τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ 
τετάρτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 

10 ἔλαττον. ἔλαττον. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον xal τρίτον τὸ Γ προς τέταρτον τὸ 
4, μεῖξον δὲ ἔστω τὸ 4 τοῦ I" λέγω, ὅτι καὶ τὸ B 
τοῦ 4 μεῖξόν ἐστιν. 

15 Ἐπεὶ γὰρ τὸ 4 τοῦ Γ μεῖξόν ἐστιν, ἄλλο δέ, ὃ 
ἔτυχεν, [μέγεϑος] τὸ B, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. ὡς δὲ τὸ A4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 4 καὶ τὸ I' ἄρα πρὸς 
τὸ 4 μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Γ πρὸς τὸ iB. 

20 πρὸς ὃ δὲ τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλασ- 
σόν ἐστιν ἔλασσον ἄρα τὸ 4 τοῦ Β' ὥστε μεῖξόν 
ἐστι τὸ B τοῦ 4. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἡ τὸ Α τῷ T, 
ἴσον ἔσται καὶ τὸ B τῷ 4, κἂν ἔλασσον T τὸ Α 

25 τοῦ Γ, ἔλασσον ἔσται καὶ τὸ B τοῦ 4. 

᾿ΕἘὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον «αἱ τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ 
τρίτου μεῖξον T, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖξον 
ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον" ὅπερ 

80 ἔδει δεῖξαι. 


ELEMENTORUM LIBER V. 43 


lam maiorem rationem habet quam quinta ad sextam, 
eliam prima ad secundam maiorem rationem habebit 
quam quinta ad sextam; quod erat demonstrandum. 


XIV. 


Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem 
rationem habet, prima autem terlia maior est, etiam 
secunda quarta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
el si minor, minor. 
AI———À — D——À Sit enim 4: B — Γ: Z,et 
Bi—— ——i! | 4——3á ΑΓ. dico, esse etiam B — Ζ. 

nam quoniam est 4 — I, et alia quaeuis magni- 
ludo est B, erit 4: B D: B [prop. VIII]. uerum 
4:B-—I:.4. quare etiam Γ: 4 I': B. sed ad 
quod idem maiorem rationem habet, id minus est 
[prop. X]. itaque B 4. 

similiter demonstrabimus, si 4 — I', esse etiam 
B — 2, ei si 4 « Γ, esse etiam B « 4. " 

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar- 
lam eandem rationem habet, prima autem tertia 
maior est, eliam secunda quarta maior erit, et si 
aequalis, aequalis erit, et si minor, minor; quod erat 
demonstrandum. 


9. τὸ τέταρτον B. ἔχει Vq. ἥπερ Vg. — 8. ἥπερ Vg. 
9. κἄν] καὶ à» V. κἂν] καὶ ἄν Vg. 18. 4] 4 9. 
15. usifóv ἐστι τὸ 4 τοῦ DI'P. τό] corr. ex cov V. i 
corr. ex vó V. 16. ἔτυχε Vp. μέγεϑος] om. P. 90. 0 
m. 2 P. ἔλαττον F. 21. ἔλαττον F. 23.5|supram.1F. 94. 
x&v] καί, suprà scr. ἐάν m. 9 V. ἔλαττον F. 26. ἔλατ- 
τον F. καί] om.. V. 236. πρῶτον] -rov in ras. m. 2 V. 29. 
ἔλασσον ἕλασσον p. 
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ιε΄. 

Τὰ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλαρίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα καταλληλα. 

Ἔστω γὰρ ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ Γ καὶ 
το 4Ε τοῦ Z': λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ Z, 
οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 4Ε. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB τοῦ 
Γ καὶ τὸ 4Ε τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB με- 
γέϑη ἴσα τῷ Γ,, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4Ε ἴσα τῷ Ζ. 
διῃρήσθω τὸ μὲν AB εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ AH, ΗΘ, 
ΘΒ, τὸ δὲ AE εἰς τὰ τῷ Z ἴσα τὰ 4Κ, ΚΑ, AE: 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, ΗΘ, ΘΒ τῷ πλή- 
ϑει τῶν ΖΚ, ΚΑ, AE. καὶ ἐπεὶ ἴσα ἐστὶ τὰ AH, 
ΗΘ. ΘΒ ἀλλήλοις, ἔστι δὲ καὶ τὰ 24Κ, ΚΑ, AE 
ἴσα ἀλλήλοις, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH πρὸς τὸ 4Κ, 
οὕτως τὸ ΗΘ πρὸς τὸ ΚΑ, καὶ τὸ ΘΒ πρὸς τὸ AE. 
ἔστω ἄρα καὶ ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
τὰ ἑπόμενα᾽ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH πρὸς τὸ AK, 
οὕτως τὸ 4B πρὸς τὸ 4Ε. ἴσον δὲ τὸ μὲν 4H 
τῷ D, τὸ δὲ AK τῷ ZZ: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ' πρὸς 
τὸ Ζ οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 4Ε. 

Τὰ ἄρα μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


XV. Pappus V p. 338, 4. 


5. ἐστίν] m. 2 F. 1. ἐστίν F 8. μεγέϑει V. 11. 
εἰς τὰ τῷ Z] in ras. m. 2 V. seq. ras. 8 htt. V; Z 
μεγέϑη Bp. 12. 6B] Eg (non. ) ΒΘ B. 18. KA 
HA V. ἴσα ἀλλήλοις V. ἐστίν B. 14. ἀλλήλοις] om. 
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XV. 


Partes et similiter multiplices eandem rationem 
habent suo ordine sumptae. 

Sit enim 4B magnitudinig I' et 4 E magnitudinis 
Z aeque mulüplex. dico, esse D: Z — 4B: ΖΕ. 

nam quoniam 4B magnitudinis Γ᾽ et Z/E magni- 

H6 tudinis Z aeque multiplex est, 
4i—'—3á—4B D'—1 quot sunt in 4B magnitudines 
magnitudini I' aequales, tot 
eliam in 4 Εἰ sunt magnitudini 
Z aequales. diuidatur 4B in partes 'magnitudini Γ 
aequales, 44H, H9, ΘΒ, et 4E in partes magnitudini 
Z aequales, 4 K, K 4, AE. erit igitur numerus mag- 
nitudinum 4H, ΗΘ, ΘΒ numero magnitudinum 4 Καὶ, 
ΚΑ, ΔῈ aequalis. et quoniam 4H -— ΗΘ — ΘΒ 
el 24K — KA4 — ΔΕ, ert AH: 4K — HO:KA 
— 0B:.AE[prop. VII]. quare etiam ut una prae- 
cedentium δ unam sequentium, ita omnes praece- . 
dentes ad omnes sequentes [prop. XII]. itaque 4H 
: ΔΚ - 4B: 4E. uerum AH -— I, 4K — Z. 
itaque 


K A 
4di———ÀE  Z—4 


D:Z-—2AB:zZ4E. 
Ergo partes et similiter multiplices eandem ratio- 
nem habent suo ordine sumptae; quod erat demon- 
strandum. 


ἐστίν B. δὲ καὶ ταῇ δή seq. lacuna g. 16. ΘΒ] B6 F. 
A E] post ras. 9 litt. P. 21. v0] corr. ex τῷ m. 1 p. 
Axa in ras. m, 2 P. Ζ] corr. ex K m. 2 F. 24. 
ἕξει BF V p. 
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6. 

Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, καὶ ἐναλ- 
λὰξ ἀνάλογον ἔσται. . 

Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον và 4, B, D, 4, 

b ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ zf' λέγω, 
ὅτε καὶ ἐναλλὰξ [ἀνάλογον] ἔσται, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ 
D, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ 4. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, Β ἰσάκις πολλαπλάσια 

và E, Z, τῶν δὲ Γ, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
10 πλάσια τὰ Η, Θ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ E voi Α͂ 
καὶ τὸ Ζ τοῦ Β, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλα- 
σίοις τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α' πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z. ὡς δὲ τὸ A πρὸς τὸ 

i5 B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ zl: καὶ ὡς ἄρα τὸ Γ' πρὸς 
τὸ 4, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z. πάλιν, ἐπεὶ và H, O 
τῶν Γ, 4 ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
I πρὸς τὸ 4. οὕτως τὸ Η πρὸς τὲ Θ. ὡς δὲ τὸ D 
πρὸς τὸ 41, [οὕτως] τὸ E πρὸς τὸ Z' καὶ ὡς ἄρα τὸ 
80 E πρὸς τὸ Z, οὕτως τὸ H πρὸς τὸ Θ. ἐὰν δὲ τέσ- 
σαρα μεγέθη ἀνάλογον ἧ, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖζον ἔσται, 
κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. εἰ ἄρα ὑπερ- 
ἔχει τὸ Ε τοῦ Η, ὑπερέχει καὶ τὸ Ζ τοῦ Θ, καὶ εἰ 
95 ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν 
E, Z τῶν 4, B ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ H, Θ τῶν 


6. ἀνάλογον] om. P. ἔσται] ἐστιν P. τό] (alt.) om. F. 
8. ydo] suprà F. — 9. «] supra F. 11. ἐστῇ om. Bp. 
πολλαπλάσιον») -ov in ras. P. 13. λόγον] P; λόγον ληφ- 

ϑέντα κατάλληλα Theon (BF Vp). — 15. οὕτως] supra p; om. B. 
16. Z] corr. ex 5 m. 2 V. H, 6] 0, H Bp. 11. πολλα- 


ELEMENTORUM LIBER V. 4l 


XVI. 


Si quattuor magnitudines proportionales sunt, etiam 
permutando proportionales erunt. 

Sint quattuor magnitudines proportionales 44, B, I, 
Z4, iila ut 8i 4: B — Γ: A. 
dico, etiam permutando esse 
A:I-—B:A. 

sümantur enim magnitudi- 
num 44, B aeque mulüplices 
E, Z, magnitudinum autem I; 47 aliae quaeuis aeque 
multipliees H, 0. 

eti quoniam E magnitudinis Α ei Z magnitudinis 
. B aeque multiplex est, partes autem et similiter mul- 

lipliees eandem rationem habent suo ordine sumptae 

[prop. XV], erit 4: B2 E:Z. uerum 4: B — I: Ζ. 
quare eliam Γ᾿: 2 — E: Z [prop XI] rursus. 
quoniam H, € magnitudinum Γ, 4 aeque mulli- 
plices sunt, erit D': 2 — H:6 [prop. XV]. uerum 
D:4-—E:Z. itaque eliam E:Z — H:6 [prop. XI]. 
si autem quattuor magnitudines proportionales sunt, 
eb prima maior est teriia, etiam secunda maior erit 
quarta, ei si aequalis, aequalis est, οὖ 8i minor, minor 
[prop. XIV]. itaque si E magnitudinem H superat, etiam 
Z magnitudinem € superat, et si aequalis, aequalis est, 
el si minor, minor. el E, Z magnitudinum .4, B 


4L——4 I'—4 


πλάσια] geq, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὖ- 
τὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα ΒΡ. 18. ΓῚ in ras. 
m.1p. ὡς δέ] ἀλλ᾽ ὡς F. 19. οὕτως] om. P. 20. τό] 
(alt) e corr. V. 28. ἔλασσον, ἔλασσον V. 24. Θ] seq. ras. 
1 lit. V. καὶ εἴ x&v Theon (BF Vp). 25. καὶ si] x&v 
. Theon (BFVyp) oer» F. 26. τὰ δέ — p. 48, 1: πολλα- 
πλάσια] mg. m. rec. p. 
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D, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ 4. 

'Eàv ἄρα τέσσαρα μεγέθη ἀνάλογον ἦ, καὶ ἐναλ- 
λὰξ ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


b E. 
Ἐὰν συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, καὶ 
διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 
Ἔστω συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 48, ΒΕ, 
DIA, 4Z, ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
10 τὸ ZZ: λέγω ; ὅτι καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὸ AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 21. 
Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν AE, ΕΒ, ΓΖ, ZA ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ HO, OK, 4Μ, ΜΝ, τῶν δὲ EB, 
Z4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΚΒ, ΝΠ. 
16 Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ HO τοῦ 
AE καὶ τὸ ΘΚ τοῦ EB, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
όιον τὸ HO τοῦ 4E καὶ τὸ ΗΚ τοῦ AB. ἰσάκις 
δέ ἐστι πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ AE καὶ τὸ AM 
. τοῦ ΓΖ᾽ ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΚ τοῦ 
20 4B xal τὸ 4M vov ΓΖ. πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΜΜ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΜΝ τοῦ ΖΩ͂, 
ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AM τοῦ ΓΖ καὶ 
τὸ ΑΝ τοῦ ΓΖ. ἰσάκις δὲ ἦν πολλαπλάσιον τὸ AM 
τοῦ ΓΖ καὶ τὸ HK τοῦ 48’ ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολ- 
26 λαπλάσιον τὸ ΗΚ τοῦ AB καὶ τὸ AN τοῦ ΓΖ. τὰ 
HK, AN ἄρα τῶν AB, ΓΖ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 


1. D supra m. 2 F. 11. REB] BE Bp, et V e corr. 
τὸ 42) τὸ Zd F, V m. 2; AZ F. 19. 'E B] supra m. 
2 F. 11. HK] H in ras. m. 1 V. A B] 4 e corr. m. 2 V. 

18. 4M] in ras. m. 2 V. 19. ΓΖ] Γ in ras. m. 2 V. 
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aeque multiplices sunt, et H, € magnitudinum I, 4 
aliae quaeuis aeque multiplices; itaque 4 : Γ —— B : 4. 
Ergo si quattuor magnitudines proportionales sunt, 
etiam permutando proportionales erunt; quod erat de- 
monstrandum. 
XVII. 


Si compositae magnitudines proportionales sunt, 
etiam dirimendo proportionales erunt. 

Sint compositae magnitudines proportionales 4 B, 
BE, I'4, 4Z, ita ut sit 4B: ΒΕ -τε ΓΔ: 42. dico, 
etiam dirimendo esse 4E: EB — ΓΖ: 42Z. 

sumantur enim magmnitudinum AE, EB, ΓΖ, Z4 
aeque multiplices ΗΘ, ΘΚ, 4M, MN et magnitudi- 
num EB, Z 4 aliae quaeuis aeque multiplices K 5, ΝΠ. 
et quoniam ΗΘ magnitudinis 4E et 8 K magnitudi- 
nis EB aeque multiplex est, erii H6 magnitudinis 
A4 E et ΗΚ magnitudinis 4B aeque multiplex [prop. I]. 
uerum H8 magnitudinis 4 E et 4M magnitudinis ΓΖ 
aeque multiplex est. itaque HK magnitudinis 4B et 
AM magnitudinis ΓΖ aeque multiplex est. rursus 
quoniam 4M magnitudinis ΓΖ et MN magnitudinis 
Z4 aeque multiplex est, erit 44 M magnitudinis ΓΖ 
el 4N magnitudinis ΓΖ aeque multiplex [prop. I]. 
erat autem 44M magnitudinis ΓΖ et HK magnitudi- 
nis 4B aeque multiplex. itaque HK magnitudinis 
AB et ΑΝ magnitudinis ΓΖ aeque multiplex est. 


ἄφα] in ras. m. 2 V. HK] K in ras. m. 2 V; AM P. 
20. AB] B in ras m. 2 V; ΓΖ P. AM] HK P. ΓΖ] 
AB P. πάλιν ἐπεί — 21: τοῦ D'Z] mg. m. rec. B; om. p. 
21. Zd] 4Z BVp. 38. AN] AH V ecorr. m. 2. 94. - 
τοῦ] (prius) bis p. AB] eras. p. 
Euclidos, edd. Heiberg et Menge. I 4 


1 


0 


15 


2 


e 


bO ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλασίον τὸ ΘΚ τοῦ ΕΒ 
καὶ τὸ MN τοῦ Z4, ἔστι δὲ καὶ τὸ ΚΕ τοῦ ΕΒ 
ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ τὸ ΝΙ τοῦ ZZ, καὶ συν- 
τεϑὲν τὸ OR τοῦ ΕΒ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον καὶ 
τὸ ΜΠ τοῦ ZZ. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ 


ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ 4Ζ, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 


AB, L'A ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ HK, AN, τῶν δὲ 
EB, Z4 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΘΗ͂, ΜΠ, εἰ ἄρα 
ὑπερέχει τὸ HK τοῦ O0, ὑπερέχει καὶ τὸ AN τοῦ 
ΜΗ, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὑπερ- 
ἐχέτω δὴ τὸ ΗΚ vov OR, καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος 
τοῦ OK ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ HO τοῦ KE. ἀλλα 
εἰ ὑπερεῖχε τὸ ΗΚ τοῦ OE, ὑπερεῖχε καὶ τὸ ΑΝ τοῦ 
ΜΠ' ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ AN τοῦ ΜΠ, καὶ κοινοῦ 
ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΜΝ ὑπερέχει καὶ τὸ AM τοῦ ΝΠ’ 
ὥστε εἰ ὑπερέχει τὸ HO τοῦ KS, ὑπερέχει καὶ τὸ AM 
τοῦ ΝΠ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἦ τὸ ΗΘ 
τῷ ΚΙ, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4M τῷ NII, κἂν ἔλαττον, 
ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν HO, AM τῶν AE, ΓΖ 
ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ ΚΗ, NII τῶν EB, Z4 
ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
AE πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Z4. 

'E&v ἄρα συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ. καὶ διαι- 
ρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. ἐστ FV. 8. Z4] ΖΒ Ἐ. 4. τό] ἄρα τό Bp; ἄρα 
add. m. 2 F. 6. 42) 24 ΒΥ». 7. AN] e corr. m. 2 V. 
8. Zd] 4Z P. Seq. in Bp: ἄλλα ἃ ἔτυχεν; idem V m. 2, 
et F in ras. m. 2 (om d&), sed omisso ἰσάκις (fuit in mg. m. 


2,sed euan.) 10. ἔλασσον, ἔλασσον». 12. ἀλλα] ἀλλ᾽ FV. 
18. ὑπερεῖχε] PV p; ὑπερεῖχεν B; ὑπερέχει e corr. F. τὸ 
HK τοῦ O5 ὑπερεῖχε] mg. m. 1 P. ὑπερεῖχε] p; ὑπερεῖχεν 


ΡΒ, ὑπερέχει FV. — AN] ΛΗ in ras. m. 1 p. 16. ὑπερέχει] 


-ἐχει in ras. P. ΚΙΞ in ras. V. 18. ἔσται om. F 


ELEMENTORUM LIBER V. 51 


ilaque HK, 4N magnitudinum 4B, ΓΔ, aeque mulli- 
plices sunt. rursus quoniam 9 K magnitudinis EB et 
MN magnitudinis Zzf aeque multiplex est, et KE 
magnitudinis EB aeque multiplex est ac NII magni- 
tudinis Ζ 47, etiam componendo 6, € magnitudinis EB 
aeque multiplex est ac MI1 magnitudinis Ζ 4 [prop. II]. 
ei quoniam est 4B: BE — ΓΖ: 4Z, et sumptae sunt 
magnitudinum 4B, ΓΖ aeque multiplices HK, AN, 
ei magnitudinum EB, Zzf aeque multiplices 9,5, ΜΠ, 
si HK magnitudinem 9X superat, eliam ΔΝ magni- 
iudinem ΜΠ superat, et si aequalis, aequalis est, et 
si minor, minor (def. 5b] itaque HK magnitudinem 
ΘΙ superet, ei ablata, quae communis est, OK, 
eliam H6 magnitudinem K,X superat. uerum si HK 
magnitudinem 6&4 superabat, etiam 44 N magnitudinem 
MII superabat [lin. 8 sq.]. ergo etiam ΜΙΝ magni- 
tudinem MI superat, et ablata, quae communis 
esi, MN, eliam 4M magnitudinem NII superat. 
quare si ΗΘ magnitudinem KA superat, etiam 4M 
magnitudinem ΝΠ superat. similiter demonstrabimus, 
si HO -- Καὶ Ξ, esse eliam 4M — NII, οὐ si ΗΘ « KE, 
esse eliam 4M «— NII. et HO, 4M magnitudinum 
A E, ΓΖ aeque multiplices sunt, K E, N II autem magni- 
tudinum E B, Z 4 aliae quaeuis aeque multiplices. itaque 
AE: EB —IZ:ZzZA [def. 5] 

Ergo si compositae magnitudines proportionales 
sunt, etiam dirimendo proportionales erunt; quod erat 
demonstrandum. 


ἔλασσον, ἔλασσον Bp. 19. AE, ΓΖ] ΓΖ, AE Bp et F eraso 
Γ. 20. ΚΑΊ KZ φ. 21. &] supra m. '2F. 32. Z4] Z 
jn ras. V; 42 Bp. 38. j] ἔσται V, supra scr. m. $ ἧ. 
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ιη΄. 
. Ἐὰν διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, καὶ 
συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 

Ἔστω διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον và AE, EB, 

56 ΓΖ, Z4, ὡς τὸ AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 

τὸ ΖΩ͂" λέγω, ὅτι καὶ συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 

φώς τὸ 48 πρὸς τὸ BE, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Z4. 

᾿ Εἰ γὰρ μή ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως 

τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 4Z, ἔσται ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΒΕ, 

10 οὕτως τὸ I4 ἤτοι πρὸς ἔλασσόν τι τοῦ 42 ἢ πρὸς 
μεῖξον. 

Ἔστω πρότερον πρὸς ἔλασσον τὸ 4H. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 
ΔΗ, συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν’ ὥστε καὶ 

16 διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4Ε 
πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ΗΖ. ὑπόκειται 
ὃὲ xal ὡς τὸ 4Ε πρὸς τὸ ΕΒ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ Z4. καὶ ὡς ἄρα τὸ ΓΗ πρὸς τὸ ΗΖ, οὕτως τὸ 
ΓΖ πρὸς τὸ Ζ4. μεῖξον δὲ τὸ πρῶτον τὸ ΓΗ͂ τοῦ 

20 τρίτου τοῦ I'Z' μεῖξον ἄρα καὶ τὸ δεύτερον τὸ ΗΖ 

τοῦ τετάρτου τοῦ Ζ4Ι.. ἀλλὰ καὶ ἔλαττον" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον: οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ BE, 
οὕτως τὸ I πρὸς ἔλασσον τοῦ Z4. ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕξομεν, ὅτι οὐδὲ πρὸς μεῖξον᾽ πρὸς αὐτὸ ἄρα. 


4 AE] 4 PBFV. ὅ. TDZ](prius) Γ ΡΒΕΥ͂. 6. Za] 
42 F. 1. τὸ] (alt) om. P. Z4] “42 Ἐ. 9. τό] (alt.) om. P. 
42] PF, Vm.9; Za Bp, Vm. 1.  óg τό — 10: τὸ ΓΔ] 
mg. m. 9 V. 10. ἔλασσον τι] ἔλαττον q, supra scr. τι m. 92. 

τοῦ) τὸ τοῦ F. — 4Z]PF,Vm.2;Z4Bp. 18. ἔλαττον F. 


138. ὡς τό ὡστ p, ut iam lin. 9 et postea saepius. BE 
ΒΘ g.  scó](quartum) om. B. 14. ἐστι»} ecorr. B. 16. 
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XVIII. 
Si diremptae magnitudines proportionales sunt, 
eliam compositae proportionales erunt. 
Sint diremptae magmnitudi- 


E 
AI—————j)——3À B nes proporlonales .4 E, EB, 
r ZH 4 14£Z4Z4,itautsi 4E:EB 


— Dl'Z:Z.. dico, etiam 
compositas proportionales esse, 
AB: BE -- 4:24. 
nam si non est 4B: BE — ΓΖ: 4Ζ, ert ut 4B 
ad BE, iia ΓΖ aut ad minus magnitudine 4Z aut 
ad maius. 
prus ad minus AH aequalem rationem habeat. et 
quoniam est 48 : BE — I4: 4H, compositae magni- 
tudines proporüionales sunt. quare etiam diremptae 
proportionales erunt [prop. XVII]. erit igitur 
AE: EB — IH : HA. 
supposuimus autem, esse etiam 4E: EB — I'Z:Z.. 
quare eliam ΓΗ͂: Hz «--- ΓΖ: 24 ἴρτορ. ΧΙ]. sed 
prima ΓΗ͂ maior est tertia ΓΖ; ilaque eliam secunda 
H4 maior esí quarta Z4 [prop. XIV]. uerum etiam 
minor esi; quod fieri non potest. itaque non est 
ut 4B ad BE, ita ΓΖ ad minus magyitudine Z 4. 
similiter demonstrabimus, ne ad maius quidem aequa- 
lem rationem habere ΓΖ. itaque ΓΖ : Ζ4“ — 4Β: ΒΕ. 


rH| ΓΒ 9g (non F). 18. Z4] 4Z F. καὶ ὡς ἄρα — 19: 
τὸ Z 4 mg. m. 2 V. 18. τό] (tert) om. B. 19. μείζονα P 
m. 2, sed corr. 21. τετάρτου] in ras. 7 ἄϊασσον Bp. 
ἔλαττον F. Z4] in ras. m. 2 V; 22 Bp. 


δι 


10 


15 


20 


25 
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'E&v ἄρα διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον fj, καὶ συν- 
τεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ειϑ΄. 

Ἐὰν ἡ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
πρὸς ἀφαιρεϑέν, καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς τὸ λοι- 
πὸν ἔσται ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. 

Ἔστω γὰρ ὡς ὅλον τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ, ov- 
τῶς ἀφαιρεϑὲν τὸ 4E πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ΓΖ'᾽ λέγω, 
ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ Ζ4 ἔσται ὡς 
ὅλον τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως τὸ 
AE πρὸς τὸ ΓΖ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ B4 πρὸς τὸ 
AE, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ συγκείμενα 
μδγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν, καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον 
ἔσται, ὡς τὸ ΒΕ πρὸς τὸ ΕΑ, οὕτως τὸ 4Ζ πρὸς 
τὸ ΓΖ' καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ΒΕ πρὸς τὸ 4Z, οὕτως 
τὸ ΕΑ πρὸς τὸ ZI. ὡς δὲ τὸ AE πρὸς τὸ ΓΖ, ov- 
τῶς ὑπόκειται ὅλον τὸ 4 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ Ζ 4 ἔσται ὡς ὅλον 
τὸ 4B πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 

Ἐὰν ἄρα ἡ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
πρὸς ἀφαιρεϑέν, καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς τὸ λοιπὸν ἔσται 
ὡς ὅλον πρὸς ὅλον [ὕπερ ἔδει δεῖξαι]. 

[Καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ EB πρὸς τὸ Z4, καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ AB πρὸς τὸ 
ΒΕ οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς v0 Ζ4, συγκείμενα ἄρα μεγέϑη 
ἀνάλογόν ἐστιν ἐδείχϑη δὲ ὡς τὸ B.4 πρὸς τὸ AE, 
οὕτως τὸ ZI πρὸς τὸ ΓΖ' καί ἐστιν ἀναστρέψαντι]. 


1. 7] ἔσται φ (non F). — 2. ἔσται] eras. F. 8. ἀφαιρε- 
ϑὲν τὸ AE πρός] mg. m. 2 F. — 9. πρός] πρὸς τόφ. 10. 
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Ergo si diremptae magnitudines proportionales 
sunt, etiam compositae proportionales erunt; quod erat 
demonstrandum. | 

XIX. 

Si totum ad totum eandem rationem habet atque 
ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reliquum ean- 
dem rationem habebit ac totum ad totum. 

Sibi enim 48: Γά τῷ ΜΕ: ΓΖ. dico, esse etiam 


L——————À B 


I'u————4—————————À 4 . 
EB:Z4-— 48: ΓΔ. 

nam quoniam est 4B : ΓΖ — 4Ε: ΓΖ, etiam per- 
mutando est B4: 4E — 4Γ: ΓΖ [prop. XVI]. et 
quoniam compositae magnitudines proportionales sunt, 
eliam dirempiae proportionales erunt, 

BE: Ε4-ἰ 422: ΓΖ [prop. XVII]. 
et permutando [prop. XVI] BE: 4Z — EA4:ZI* sed 
supposuimus, esse 4E: ΓΖ — 4B: ΓΖ. itaque etiam 
EB:ZZ-—AB:LI4. 

Ergo si totum ad totum eandem rationem habet 
atque ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reli- 
quum eandem ralionem habebit ac totum ad totum; 
quod erat demonstrandum. 


ὅλον] (alt) m. 2 V. 11. ἐστι q (non F). ὅλον τὸ 4B πρὸς 
ὅλον τό Theon (BVp, F euan.). 13. 4ΓῚ ΓΔ P. 14. 
ἐστιν} F; ἐστι PBVp. 16. Post ὡς add. ἄρα Pm. rec. 
V m. 29; Bp. 16. ΓΖ] ZI' P. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν Theon 
(BF V p). 19. Z4] 4Z P. 21. πρὸς ἀφαιρεϑέν] mg. F. 

24. πόρισμα mg. m. 2 V. καὶ ἐπεὶ] euan., del. m. 2 F. 

26. τὸ Z4] Z4 P. 26. τὸ Z4] F; Z4 P; τὸ AZ V, 
Bp in ras. 21. ἐσειν in ras. m. 2 V; ἔσται Bp. δὲ καὶ 
ὡς P. τὸ AE] AE Bp. 838. τὸ ΓΖ] PZ Pp. 
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Πόρισμα. 
Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν συγκείμενα μεγέϑη 
ἀνάλογον ἧ, καὶ ἀναστρέψαντι ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


[4 


κ΄. 

Ἐὰν ἡ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγω, δι ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον 
ἧ, καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖξον ἔσται, 
κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ 4, Β, Γ, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 42, E, Z, σύνδυο λαμβανόμενα ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 4f 
πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ D, οὕτως v0 E πρὸς 
τὸ Z, δι’ ἴσου δὲ μεῖξον ἔστω τὸ 4 τοῦ I" λέγω, ὅτι 
καὶ τὸ 41 τοῦ Ζ μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 
ἔλαττον. ἔλαττον. 

Ἐπεὶ γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ .4 τοῦ Γ, ἄλλο δὲ τι τὸ 
Β, τὸ δὲ μεῖξον πρὸς τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἔλαττον, τὸ .4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα λόγον 
ἔχει ἥπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς 
τὸ B, [οὕτως] τὸ 4 πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ Γ' πρὸς τὸ B, 
ἀνάπαλιν οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ E" καὶ τὸ 4 ἄρα πρὸς 
τὸ E μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Ζ πρὸς τὸ E. τῶν 

1. πόρισμα)] mg. PFBp; om V. 4. feq. scholium; u. 
app. 7. καί] om. p; m. 2 B. 10. x&v] καὶ ἐάν P. κἀν 
ἔσται, καὶ ἐάν P. ἔλασσον, ἔλασσον Bp. 12. wol ἐν Bp; 
καί supra m. 2 F. 14. E] (alt.) ante ras. 1 litt. V. 17. 
ἔλασσον ἔλασσον Vp. 21. ἀλλά B. 22. οὕτως] om. P. 

τὸ E] E P. τὸ ΓῚ I'P; τό add. m. rec.; τὸ Ζφ. τὸ 


B] B P; τὸ E φ. 23. ἀνάπαλιν] καὶ τὸ 4 g. τὸ EE 95 
gequentia euan. F. 


a— ——- l2 
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 Corollarium.) 


Hinc manifestum est, si compositae magnitudines 
proportionales sint, etiam conuertendo proportionales 
eas fore. — quod erat demonstrandum. 


XX. 

Si datae sunt tres magnitudines οὐ aliae iis numero 
aequales, binae simul coniunctae et in eadem propor- 
tione, ex aequo autem prima tertia maior est, eliam 
quaria sexta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
el si minor, minor. 

Sint tres magnitudines 4, B, I et aliae iis numero 
aequales 2, E,Z, binae coniunc- 
tae in eadem proportione, sci- 
hecet 4: B— 4:E, et B: 
-- Ε: Ζ, οὐ 8: 4» I. dico, 
esse eliam 4.» Ζ, οὐ si 44 — I esse 2) — Z, et si 
A « T, esse 2 « Z. | 

nam quoniam 4» I, ei alia quaeuis magnitudo 
es& B, οὖ maius ad idem maiorem rationem habet 
quam minus [prop. VIII], erit 4: B^ D': B. uerum 
4: B — 4: E et e contrario [prop. VII coroll] 

D:BzZz:E. 


A4 -————i dcr——— 
B-—3 E— 
I'-———À4 Z——— 


1) Quae praecedunt uerba p. 55, 24—98 immerito ab Sim- 
sono aliisque uituperantur; nam ueram continent demonstra- 
lionem  conuersae rationis  demonstrauimus enim (p. 55, 19 
AB: I'd -— EB:Z4, unde AB: EB —I'4:2Z4; sed sim 
erat (p. 55, 12). B4: AE — 4Γ' : ΓΖ; um u. def. 16. nihilo 
minus hic loeus interpolatus esse uideri potest (sed ante 
Theonem), quia Euclides numquam corollarii rationem reddit, 
id quod ipsius uocabuli πόρισμα notioni (Proclus in Eucl. 
h 801. 808) aduersatur. huic loco similis est interpolatio 

eonis post V, 4. 
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ὃὲ πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων vo μείξονα λόγον 
ἔχον μεῖξόν ἐστιν. μεῖξον ἄρα τὸ 4 τοῦ Ζ. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἦ τὸ 4 τῷ I, ἴσον ἔσται 
καὶ τὸ 4 τῷ Ζ, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἐὰν ἄρα f τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
δι᾽ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον ἢ, καὶ τὸ 
τέταρτον τοῦ ἕκτου usifov ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 
ἔλαττον, ἔλαττον᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 
κα. 


Ἐὰν $ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ, ἡ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, 
δι’ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ 
τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, 
ἴδον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ 4, Β, Γ' καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν 1 
ἀναλογία, ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς 
τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Β πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ 
Ε, δὲ ἴσου δὲ τὸ 4 τοῦ Γ usi ov ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ 
τὸ Zi τοῦ Ζ μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλατ- 
τον, ἔλαττον. 


1. τὸ αὐτο αὐτό Bp; in p supr& sor. τό. 9. ἐκεῖνο 
μεῖξον Theon (BFVp). ἐστι» P; comp. p; ἐσει BFV.- 
peitfov] corr. ex μείζων V. 8. τὸ 4] mg. m. rec. F. 4. 
τό] corr. ex τῷ P. ἔλασσον, ἔλασσον p. 8. ἴσον ἔσται, 
xiv P. 9. ἔλασσον, ἔλασσον p. 106. ἔλασσον, ἔλασσον F V p. 
17. μεγέθη ἀνάλογον PBF Vp; corr. Gregorius. vi] e 
corr. V m. 3. 19. ἡ] om. B; euan. F; ὡς g. 22. τὸ 4] 
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itaque etiam 21: E Z: E. eorum autem, quae ad 
idem rationem habent, maius est, quod maiorem ra- 
tionem habet [prop. X]. itaque 4,» Z. similiter de- 
monsirabimns, si 4 -— I, esse eliam 2΄ -— Z, οὐ si 
4 « Γ, esse eliam 7 « Z. 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae ei in eadem 
proportione, ex aequo autem prima tertia maior est, 
eiiam quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis 
erit, el si minor, minor; quod erat demonstrandum. 


XXI. 

δ᾽ datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero 
aequales, binae simul coniunctae et in eadem pro- 
portione, et perturbata est earum proporüio, et ex 
aequo prima terlia maior est, etiam quarta sexta 
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, ei si minor, 
minor. 

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu- 
mero aequales 2, E, Z, 
binae simul coniunctae et 
in eadem proportione, et 
perturbata sib earum pro- 
portio, 18 ui 81 4: B— E: Z et B:I'— 4:E 
[def. 18], et ex aequo sit 4 I: dico, esse etiam 
4 Z, el si 4d — I, esse 2 — Z, ei si A «I, 
esse 2 «Z. 


4i ———3À — drT——— 
Bi——3 E—————À 
I'————3 ZiI——3 


corr. ex τοῦ A4 V. 28. x&v] (alt.) καί P. ἔλασσον, ἕλασ- 
co» V. 
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Ἐπεὶ γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ 4 τοῦ I, ἄλλο δέ τι τὶ 
B, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 
Γ πρὸς τὸ B. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὲ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ Β, ἀνάπαλιν 
5 οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 4. καὶ τὸ E ἄρὰ πρὸς τὸ Z 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ 4. “πρὸς ὃ 
0b τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλασσόν ἐστιν" 
ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Z τοῦ 4 μεῖξον ἄρα ἐστὶ τὸ 4] 
τοῦ Z. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον y τὸ A τῷ 
10 Γ, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4 τῷ Z, xüv ἔλαττον, ἔλαττον. 
Ἐὰν ἄρα ἡ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
gj δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, δι’ ἴσου δὲ τὸ 
πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον T, καὶ τὸ τέταρτον vot 
16 ἔκτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλατ- 
Tov' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 
Ἐὰν ἡ ὁποσαοῦν μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν 
20 τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ δι’ ἴσον ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ἔσται. 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 4, B, Γ καὶ ἄλλα αὖ- 
τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα 
iv τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως 

25 τὸ 4) πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Z' λέγω, ὅτι καὶ δ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ἔσται. 

2. 4] supra P. B] seq. ras. 1 litt. V. 7T. ixsivo] -o 
&dd. m. 1 p. ἔλαττον EF. 8. ἔλασσον] om. F; ἔλαττον. B. 


ἐστί] (alt) om. FV. 9. ἦ] om. B. 10. καί] om. F. . ἔλασ- 
cov, ἔλασσον Vp. 11. y] om. g. καί] 7 καί FV. 
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nam quoniam 4» I et alia quaedam magnitudo. 

est B, erit 4: B D: B [prop. VIII. uerum 

4: Bw-—E:Z. 
et e contrario [prop. VII coroll] Γ΄: B-— E: Z. ita- 
que eliam E:Z 7 Ε: “,. sed ad quod idem maio-. 
rem rationem habet, id minus est [prop. X] itaque 
Z« 4. quare 4.» Z. similiter demonstrabimus, si 
4A - I esse eiiam 4 — Z, el si 4 « I, esse 2 « Z. 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, et perturbata est earum proportio, ei ex 
aequo primg& ieriia maior est, etiam quarta sexta 
maior erit, ei si aequalis, aequalis erit, οὐ si minor, 
minor; quod erat demonstrandum. 

XXII. 

Si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simpl coniunctae et in eadem 
proportione, etiam ex aequo 1n eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet magnitudines 4, B, Γ et aliae iis nu- 


Ai-——À4 Bi—4 I'————À 

Ζ1:-------- Er—! Z1—-——4À 
Hi——4———34K1—4——3-——43 M,————————3À 
€,————  4i1——4—4 IN TL———Ó)M———À 


mero aequales 71, E, Z, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, ita ut sib 4: B —— 41: E et B: I'— E:Z. 
dico, eas etiam ex aequo in eadem proportione fore.!) 


1) H. e. 4: I' 2 4:2 (def. 17). 


16, ἔλασσον, ἔλασσον V. 19. καί] om. ΒΡ. 26. có] 
rimum) -ó in ras. m. 1B. , 97. ἔσονται ΒΡ." Dein add. 
on P ὡς τὸ Α πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Z (BFV p; 


σι 
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Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H, Θ, τῶν δὲ B, E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ K, 4, καὶ ἔτι τῶν I, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἐσάκις πολλαπλάσια τὰ M, Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς vo 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 4 
πρὸς τὸ E, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 4, 4 ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ H, Θ, τῶν δὲ B, E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ K, 4, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ H πρὸς τὸ 
Κ, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 
τὸ Καὶ πρὸς τὸ M, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ N. ἐπεὶ οὖν 
τρία μεγέθη ἐστὶ τὰ H, K, M, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 
τὸ πλῆϑος τὰ Θ, 4, Ν, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, Ór ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ M, 
ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ N, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ 
ἔλαττον, ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν H, Θ τῶν A, 4 
ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ M, Ν τῶν I, Z ἄλλα, ἃ 
ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς 
τὸ Γ, οὕτως τὸ Z4 πρὸς τὸ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα 1 ὁποσαοῦν μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ 


Ov ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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| κγ΄, 

Ἐὰν ἢ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑοςρ σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
ἦ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ 0v 
ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται. 


2, δέ} om. p. In F in hac pag. complura euam. & 
om. F? 8. α] om. F. 6. πρὸς τό] in ras. p. . 7. δέ 
m.rec.p. &|m.2F. 9. πρός] om. ^ 12. τὰ 6, A, 
N] om. p; m. 2 V; mg. m. rec. B. λασσον, ἔλασσον P- 
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Sumantur enim magnitudinum 4, 4] aeque multi- 
plices H, 8, οὐ magnitudinum B, E aliae quaeuis aeque 
mulüplices .K, 4 οὐ praeterea magnitudinum I, Z aliae. 
quaeuis aeque multiplices M, NN. et quoniam est 
4A: B — 4: E, ei sumptae sunt magnitudinum 4, 4 
aeque multiplhces H, 6 et magnitudinum B, E aliae 
quaeuis aeque multiplices K, 4, erit. H: Κα — 09: 4 
[prop. IV]. eadem de causa etiam K: M & 4: N. 
iam quoniam datae sunt ires magnitudines H, K, M 
eb aliae iis numero aequales 6, 4, N, binae simul 
coniunctae ei in eadem proportione, ex aequo, si H 
magnitudinem M superat, etiam Θ᾽ magnitudinem Ν 
superat, et si aequalis, aequalis est, eb si minor, minor 
(prop. XX]. et H, € magnitudinum 4, 4 aeque mul- 
liplices sunt, M, N auiem magnitudinum I, Z aliae 
quaeuis aeque multiplices. itaque 4: I'— 4: Z [def. 5]. 

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae 
lis numero aequales, binae simul.coniunctae in eadem 
proporlione, etiam ex aequo in eadem proportione 
erunt; quod erat demonstrandum. 


XXIII. 


Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis nu- 
mero aequales binae simul coniunctae in eadem pro- 
portione, et perturbata est earum proportio, etiam ex 
aequo in eadem proportione erunt. 


16. d] m. 2 F. 8. I'] in ras, m. 2 F 4] in ras. m. 
2P. Post Z inP add. καὶ ἱ ἐναλλάξ, (ἄρα ἐστίν mg. m. 1) ὡς 
τὸ 4 πρὸς τὸ " (in TAS. 9 οὕτως τὸ I' (in rae, m. 2) 
πρὸς τὸ Z. 8. ἢ] om. p;m .9 B. 24. Supra ἐν add. 
xat F. 26. foovcli BF'Y p. 


b 
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Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ 4, B, Γ καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
πὰ 4, E, Z, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, 
ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z, ὡς 
δὲ τὸ B πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ 4 πρὸς v0 E' λέγω, 
ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ Z1 πρὸς τὸ Ζ. 

Εἰλήφϑω τῶν μὲν 4, B, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Η, 0, K, τῶν δὲ D, E, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, Ν. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια τὰ H, 0 τῶν 
4, B, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, ov- 
voc τὸ Η πρὸς τὸ Θ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς τὸ E 
πρὸς τὸ Ζ, οὕτως τὸ Μ πρὸς τὸ Ν' καί ἐστιν ὡς τὸ 
4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z^ καὶ ὡς ἄρα 
τὸ H πρὸς τὸ O, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ Ν. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ B πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ E, 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Γ πρὸς 


“τὸ E. καὶ ἐπεὶ τὰ O, K τῶν B, 4 ἰσάκις ἐστὶ πολ- 


20 λαπλάσια, τὰ δὲ μέρη τοῖς ἰσάκις πολλαπλασίοις τὸν 
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αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ B πρὸς τὸ Zi, οὕ- 
vOg τὸ Θ πρὸς τὸ K. ἀλλ᾽ ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, ov- 
voc τὸ Γ' πρὸς τὸ Ε' καὶ ὡς ἄρα τὸ € πρὸς τὸ K, 
οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Ε. πάλιν, ἐπεὶ τὰ 4, Μ τῶν 
I, E ἰσάκις ἐστι πολλαπλάσια, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ D 
πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ M. ἀλλ᾽ ὡς τὸ D 


2. Supra ἐν add. καί m. 92 F. — 83. τετεταραγμένη P, sed 
cor — 7. 4] e corr. p. 8. ἃ ἔτυχεν] mg. m. 9 post lacu- 
nam 5 litt. F. — 10. H]postras.1 htt F. 19. καί ἐστιν F. 

14. οὕτως] καί B; om. p. 16. οὕτως] om BVp. Post 
hoc uerbum rep. F lin. 18: τὸ H — 16: τὸ B. 16. οὕτως] 
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Sint tres magnitudines 4, B, I' ei aliae iis numero 
aequales binae si- 


Ar—3À Br I'—4 . . 
mul coniunctae in 
P s Ei—3 Ζ:---ἰ 
eadem propor- 
Hi—3À-——3 83-3 Ai——3À . 
üone 4, E, Z, et 
K ——34—34 Mi——i——3 N- 


perturbata sit 
earum proportio, ita ut sit 4: B —— E:Z,et B:D'— 4: E 
[def. 18]. dico, esse 4: I'— Ζ:Ζ. 
sumantur magnitudinum 44, B, z/ aeque multiplices 

H, 0, K et magnitudinum I, E, Z aliae quaeuis aeque 
multiplices 4, M, NN. et quoniam H, € magnitudi- 
num .4, B aeque multiplices sunt, partes autem et aeque 
multiplices eandem rationem habent, erit 4: B — H:60 
[prop XV]. eadem de causa erit E: Z — M: N. et 
4A:B- E:Z. itaque etiam H : 9 — M:N [prop. XI]. 
el quoniam B:I'-— 4:E, eliam permutando erit 
B:24 —I0I:E [prop. XVI]. et quoniam 0, K magni- 
iudinum B, 4 aeque multiplices sunt, paries autem et 
aeque multiplices eandem rationem habent, erit 

B:24—9:K [prop. XV]. 
uerum est B: 4 —LD:E. ilaque etiam , 

06: Καὶ - Γ: Ε [prop. XI]. 
rursus quoniam 4, M magnitudinum I, E aeque mul- 
lipliees sunt, erit Γ: E — 4: M [prop. XV]. uerum 


mg. m. 2. 18. ὡς] om. F. — B] seq. ras. 3 litt. F. οὔ- 


m. 9 V. 24. ovrog] om. BFVp. 26. ovrog] om. F. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. δ 


σι 


10 


15 


20 


66 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ € πρὸς τὸ Κ' καὶ ὡς ἄρα τὸ 
Θ πρὸς τὸ K, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ M, καὶ ἐναλλὰξ 
ὡς τὸ V πρὸς τὸ 4, τὸ K πρὸς τὸ M. ἐδείχθη δὲ 
καὶ ὡς τὸ Η πρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ Μ πρὸς τὸ Ν. 
ἐπεὶ οὖν τρία μεγέϑη ἐστὶ τὰ H, OG, 4, καὶ ἄλλα 
αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ Κ, Μ, Ν σύνδυο λαμβανό- 
μενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καί ἐστιν αὐτῶν τεταραγμένη 
ἡ ἀναλογία, δι᾽ ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ H τοῦ A, 
ὑπερέχει καὶ τὸ K τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ 
ἔλαττον, ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν H, K τῶν A, 4 
ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ 4, Ν τῶν Γ, Ζ. ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Z. 

Ἐὰν ἄρα ἡ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἡ δὲ 
τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ δι’ ἴσου ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. ΄ 


κδ΄. 

᾿ὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ 

, 1 / A 3 A , 
πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λόγον καὶ 
ἔχτον πρὸς τέταρτον, καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ 
πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον 
καὶ τρίτον καὶ ἔχτον πρὸς τέταρτον. 


2. οὕτως] om. BFVp. Hic quoque nonnulla in F ita 
euanuerunt, ut legi non possint. 4. καί] supra V. οὔ- 
vog] om. BFVp. 5. ἐστὶν ἀνάλογον Theon (ΒΕ 0). ἀλλα] 
suprà F. 717. Ante ἐν m. 2 insert. καί F, in quo hic nonnulla 
sustulit resarcinatio. 8. 7] om. P. 10. eco», ἔλασσον 
BVp. 11. 4, N τῶν I, Z] in mg. transeunt m. 1, seq. in 
mg. ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις, dein 1n textu πολλαπλάσια F; 
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DI:E-—909:kK. quare etiam 0 : K 2 4: M [prop. XT], 
ei permutando [prop. XVI] 9:4 — Κα: M. sed de- 
monsiraium esi, esse eliam H : Θ — M: N. iam quo- 
niam datae sunt ires magnitudines H, 6, 4 et aliae 
118 numero aequales K, M, N, binae simul coniunctae 
in eadem proportione, et perturbata est earum pro- 
portio [def. 18], ex aequo, si H magnitudinem 4 
superat, eliam Καὶ magnitudinem NN superat, ei si ae- 
qualis, aequalis est, ei si minor, minor (prop. XXI]. 
et H, Καὶ magnitudinum 4, 7/ aeque multipliees sunt, 
A, N autem magnitudinum I;,Z. itaque 4:I'— 4:Z 
[def. 5]. 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, et perturbata est earum proportio, etiam 
ex aequo in eadem proportione erunt; quod erat de- 
monstrandum. 


XXIV. 


Si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac terlia ad quartam, et etiam quinta ad secundam 
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam 
compositae prima et quinta ad secundam eandem 
rationem habebunt ac terlia sextaque ad quartam. 


ἰσάκις πολλαπλάσια add. Bp. 12. ΓῚ corr. ex B m. 2 P. 
14. καὶ ἐν P; καί add. in mg. m. 2 F, sed euan. 16. ἔσται] 
om. P. 18. ἔχῃ] ἔχει P. 


5* 
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Πρῶτον γὰρ τὸ 48 πρὸς δεύτερον τὸ Γ τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ 4 E πρὸς τέταρτον τὸ 
Z, ἐχέτω δὲ καὶ πέμπτον τὸ BH πρὸς δεύτερον τὸ Γ 
τὸν αὐτὸν λόγον xal ἕχτον τὸ ΕΘ πρὸς τέταρτον τὸ 

ὅ Ζ' λέγω, ὅτι καὶ συντεθὲν πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ 
AH πρὸς δεύτερον τὸ I' τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, καὶ 
τρίτον καὶ ἕκτον τὸ 410 πρὸς τέταρτον τὸ Ζ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ BH πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ 
EGO πρὸς τὸ Z, ἀνάπαλιν ἄρα ὡς το Γ πρὸς τὸ BH, 

10 οὕτως τὸ Z πρὸς τὸ EO. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ AB 
πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 4Ε πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Γ 
πρὸς τὸ BH, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ ΕΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς τὸ 4B προς τὸ BH, οὕτως τὸ 4E πρὸς το 
EG. καὶ ἐπεὶ διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν, καὶ 

15 συντεθέντα ἀνάλογον ἔσται: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH 
πρὸς τὸ ΗΒ, οὕτως τὸ 4Θ πρὸς τὸ ΘΕ. ἔστι δὲ 
καὶ ὡς τὸ ΒΗ πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ ΕΘ πρὸς τὸ Ζ' 
δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 
46 πρὸς τὸ Ζ. 

20 Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ πέμπτον 
πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λόγον καὶ ἔκτον πρὸς τέταρ- 
τον, καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον πρὸς δεύτερον 
τὸν αὐτὸν ἔξει λόγον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον πρὸς 

25 τέταρτον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κε΄. 
p * , 9 ’ ki 1 ν 
Εὰν τέσδαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ: τὲ μέ- 
γιστον [αὐτῶν] καὶ τὸ ἐλάχιστον δύο τῶν λοι- 
 πῶν μείξονά ἐστιν. 
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B H Sii enim 4B: I'— 4E:Z, 
ΠΣ e&t BH: Γ — ΕΘ:Ζ. dico, esse 


u—-— etiam 4H: I'— 46 :Z. 
4 L——————2á86 nam quoniam est ΒΗ: Γ' 
Zr—— —4 wu EO :Z, e contrario eri 


[prop. VII coroll] D': BH — Z: ΕΘ. iam quo- 
niam esbí 48: Γ τὰὦἢΤ 4E:Z, ei D: BH — Z: ΕΘ, ex. 
aequo erii 4B:BH - 4E: ΕΘ [prop. XXII]. et 
quoniam diremptae magnitudines proportionales sunt, 
eliam compositae proportionales erunt [prop. XVIII]. 
ilaque 4H: HB — 40:6E. uerum etiam 
BH:I'— EO: Z. 
itaque ex aequo 4H : I' — 410 : Z [prop. XXII]. 
Ergo si prima ad secundam eandem rationem habet 
ae ierlia ad quartam, et etiam quinta ad secundam 
eandem rationem habei ae sexta ad quartam, etiam 
compositae prima et quinta ad secundam eandem 
ralionem habebunt ac tertia sextaque ad quartam; 
quod erat demonstrandum. 


XXV. 


51 quattuor magnitudines proportionales sunt, 
maxima et minima duabus reliquis maiores sunt. 


XXV, Eutocius in Apollon. p. 139. 


1. μὲν ydo P. — 5. τὸ πρῶτον FV. πέμπτον τὸ AH] 
πὲεμ (ex καῶ πέμπτον, τὸ AH suprà g. 8. καὶ ἐπεὶ γάρ F, 
καί del. ἐστι F. 12. ἄρα] supra F. 14. ἐστιν} PF; comp. 
p; ἐστι ΒΥ. 15. ἔστιν ἄρα ὡς] P; ὡς ἄρα Theon? (BFV p). 

16. HB] BH P. ἐστιν B. 21. ἔχῃ δέ — 26: δεῖξαι) καὶ 
τὰ λοιπάρ. 21. ἔχει P. 22. καὶ ἕκτον — 26: δεῖξαι) καὶ τὰ 
λοιπά B. 238. αὐτῶν] om. P, Eutocius. δύο] Eutocius, V; 
τὰ δύο Pop, et B, sed τά del. m. 2, τῶν] om g. 


5 
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Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 48, ΓΖ, 
E, Z, ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 
Z, ἔστω δὲ μέγιστον μὲν αὐτῶν τὸ AB, ἐλάχιστον δὲ 
τὸ Z: λέγω, ὅτι τὰ 48. Z τῶν ΓΖ, E μείξονά ἐστιν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν E ἴσον τὸ AH, τῷ δὲ Ζ 
ἴσον τὸ ΓΘ. | 

Ἐπεὶ [oov] ἐστιν ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ E πρὸς τὸ Z, ἴσον δὲ τὸ μὲν E τῷ AH, τὸ δὲ 
Ζ τῷ ΓΘ, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ AH πρὸς τὸ ΓΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὅλον τὸ 
AB πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ΑΗ πρὸς 
ἀφαιρεϑὲν τὸ ΓΘ, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΒ πρὸς λοι- 
πὸν τὸ ΘΖ ἔσται ὡς ὅλον τὸ 4B πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 
μεῖξον δὲ τὸ AB τοῦ I: μεῖξον ἄρα καὶ τὸ HB 
τοῦ ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ E, τὸ 
δὲ ΓΘ τῷ Z, τὰ ἄρα AH, Z ἴσα ἐστὶ τοῖς ΓΘ, E. 
Καὶ [ἐπεὶ] ἐὰν [ἀνίσοις ἴσα προστεθῇ, τὰ ὅλα ἄνισά 
ἐστιν, ἐὰν ἄρα] τῶν ΗΒ, ΘΖ ἀνίσων ὄντων καὶ μεί- 
ξονος τοῦ ΗΒ τῷ μὲν ΗΒ προστεϑῇ τὰ AH, Z, τῷ 
ὃς 041 προστεϑῇ τὰ ΓΘ, E, συνάγεται τὰ AB, Z 
μείξονα τῶν ΓΖ, E. 

Ἐὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον T, τὸ μέγι- 
στον αὐτῶν καὶ τὸ ἐλάχιστον δύο τῶν λοιπῶν μείζονά 
ἐστιν' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. E] (alt) O m. 4. ἐστιν] PF; comp. p; ἔστι B V. 

5. τῷ] τό  φ (non ἢ. τό] τῷ Vg. τῷ] τό V. 6. 
τό] τῷ V; om. P. 7. οὖν] om. P. 8. Z] in ras. m. 2 V. 
12. DOG] Θ e corr. V. Post καί ἃ litt. euan. F. ΗΒ] 
AB w. 418. 04] 4 eras. F. ἔσται} seq. ras. F, in qu& 
ἔσται ins. p. 448] Be corr. F. 16. AH) H corr. ex B 
V m. 3. 16. δέ] m.rec. p. A4H]P, BH x, AK φ. 17. 
ὅλα] supra m. 1 V. 19. τῷ] τό V; cor. m. 9. μέν] 
m. 9 V. 91. us(fove g. 323. ἄρα] om. p. ἀνάλογον — 24: 


ELEMENTORUM LIBER VY. 71 


Sint quattuor magnitudines 
proportionales 4B, ΓΖ, E, Z, 
iia ut sib 4B: I4 —E:Z, 
I—344 el maxima earum sit 4B, mi- 

. mima autem Z. dico, esse 
AB 4- Z DA -4 E. 

ponatur enim 4H — E et ΓΘ — Z.) iam quo- 
niam est 4B:I4-E:Z, et Ec 4H, Z—I'8, 
ent 4B: I7 - 4H:I'9. et quoniam est 

AB: ΓΖ -ο , 4Η: ΓΘ, 
eri etiam [prop XIX] ΗΒ: ΘΖ --- 48Β: ΓΖ. sed 
AB 24. quare etiam ΗΒ.» 0.41?) οὗ quoniam 
AH — E ei ΓΘ — Z, erit 4H 4- Z — ΓΘ -- E. et 
si datis magnitudinihus HB, 61 inaequalibus, qua- 
rum maior est H B, magnitudini H B adiicitur 4H 4- Z, 
Θ 41 autem magnitudini magnitudo ΓΘ -- E, concluditur 

48Β- 2» IA -4- ES) 

1) Nam cum 4B — E, erit I'4 — Z (prop. 14). 

. 9) Cum ΗΒ: 64 — AB : L'A, erit (prop. 16) 4B: HB 
τς ΓΖ : 61; ium u. prop. 14. 

8) Cum I κοιν. £v». 4 subditiua sit, uerba ἐπεί et ἀνέ- 
σοις — ἐὰν ἄρα lin. 17—18 necessario delenda sunt, prae- 
sertim cum haec postulati forma ad demonstrandum propo- 
situm non sufficiat, et offendat orationis forma ob repetitum 
ἐάν δ οἱορία, ad quam molestiam leuandam ἐπεί lin. 17 
sustulit Augustus. sed fortasse Euclides ipse lin. 17 sq. 
haec sola scripserat: dots τὰ 4B, ὦ τῶν ΓΖ4, E μείζονά ἐστιν; 


naui συνάγεται lin. 20 inusitatum est. de demonstratione, qua 
uti poterat Euclides, cfr. uol. I p.181 not. 


H 
A1— ————1——3 B 


δεῖξαι) xal τὰ λοικά p. τὸ μέγιστον — 24: δεῖξαι! καὶ τὰ 
λοιπά B. 2428. ἐλάχιστον) ἔλαττον V. In fine: Εὐκλείδου 


στοιχείων τῆς Θέωνος ἐκδόσεως ε΄ F; Ἑὐκλείδου στοιχείων ε΄ PB. 


10 


15 


S. 
Ὅροι. 

α΄. Ὅμοια σχήματα εὐθύγραμμα ἐστιν, ὅσα 
τάς τε γωνίας ἴσας ἔχει κατὰ μίαν καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνέας πλευρὰς ἀνάλογον. 

[β΄. ᾿ἀντιπεπονθϑότα δὲ σχήματά ἐστιν, ὅταν ἐν 
ἑκατέρῳ τῶν σχημάτων ἡγούμενοί τὸ καὶ ἑπόμενοι 
λόγοι ὦσιν. 

γ΄. ἄκρον καὶ uécov λόγον εὐϑεῖα τετμῆ- 
ὅϑαι λέγεται, Ótav T ὡς ἡ ὅλη πρὸς τὸ μεῖξον 
τμῆμα, οὕτως τὸ μεῖξον πρὸς τὸ ἔλαττον. 

δ΄. Ὕψος ἐστὶ πάντος σχήματος ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς 
ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀγομένη. 

[5'. Δ“όγος ἐκ λόγων συγκεῖσθαι λέγεται, ὅταν αἵ 
τῶν λόγων πηλικότητες ἐφ᾽ ἑαυτὰς πολλαπλασιασϑεῖ- 
ὅαι ποιῶσί τινα. 


, 


α΄. 
Τὰ τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 


Def. 1. Hero def. 118, 1. 2. Hero def. 118, 1. 4. Cfr. 
Hero def. 73. [ὅ. Theon in Ptolem. I p. 235 ed. Halma. 
Eutocius in Árchim III p. 440, 23. Barlaam logist. V def. 2]. 
Prop. 1. Proclus p. 246, b. 405, 11. Pappus V p. 432, 93. 
VIII p. 1106, 93. : 


1. ὅροι] om. codd. numeros om. codd. b. σχήματα εὖ- 
ϑύγραμμά στιν F. 7. λ16γοι] P, F supra scr. eo. m. 1; 
ὅροι Bp et V in ras, supra scr. λόγοι m. 2; λόγων ὅροι Can- 
dalla, Peyrardus; λόγοι iam Hero. εἶσιν F, ὦσι p. Dein seq. 


VI. 


Definitiones. 


I. Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et 
angulos singulos aequales habent et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia. 

[II. Reciproeae autem figurae sunt, ubi in utraque 
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt].") 

III. Secundum extremam ac mediam rationem recta 
linea secari dieitur, ubi tota ad partem maiorem ean- 
dem rationem habet ac maior pars ad minorem. 

IV. Cuiusuis figurae altitudo est recta ἃ uertice ad 
basim perpendicularis ducta.?) 


I. 
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine 
posita eandem inter se rationem habent ac bases. 


1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque 
enim ad illustrandam locutionem λόγο» ἀντιπεπονθότα ἔχειν 
auí opus est, aut, si opus esset, sufficeret. praeterea λόγοι 
lin. 7 obscurum est. ilaque puto, Simsonum p. 870 iure eam 
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, spud quem legitur. 

2) Def. 4 om. Campanus. Def. 6 sine dubio interpolata 
est; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque 
in ipsis codd. locum eundem obtinet. sed cum P & manu 
prima &ddito signo, quo in textum referatur, eam in mg. 
habeat, fortasse ante Theonem interpolata est. u. Simson 
p. 372 sq. 


def. 5 in Bp. 9.5] om. PBp.  :ó]om.F. 10. ἔλασσον 
FV. 18 — 15. mg. m. 1 P; om. hoc loco Bp. 17. τά] (alt.) 
supra m. 1 F. 
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3 A 


υπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς 
αἱ βάσεις. 
Ἔστω τρίγωνα μὲν τὰ ABD, AD, παραλληλό- 
γραμμα δὲ τὰ ED, ΓΖ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος τὸ AÁI* 
5 λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ BI' βάσις πρὸς τὴν ΓΖ βάσιν, 
οὕτως τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ AI τρίγωνον, 
καὶ τὸ EI παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλ- 
ληλόγραμμον. 
᾿Ἐκβεβλήσϑω γὰρ ἡ Β4 ἐφ᾽ ἕκάτερα τὰ μέρη 
10 ἐπὶ và 0, 4 σημεῖα, καὶ κείάαϑωσαν τῇ μὲν BI'fa- 
esu. ἴσαι [ὁσαιδηποτοῦν] αἱ BH, HO, τῇ δὲ ΓΖ βά- 
σει ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ 4Κ, Κα, καὶ ἐπεξεύχϑω- 
ὅαν αἱ AH, 40, AK, A A. 
Καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΓΒ. BH, He ἀλλήλαις, 
16 ἴσα ἐατὶ καὶ τὰ 40H, AHB, ABT τρίγωνα ἀλλή- 
λοις. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΓΙΓΓ βάαις τῆς ΒΓ 
βάδεως., τοσαυταπλάσιόν ἐστι καὶ τὸ 4ΘΓ τρίγωνον 
τοῦ ΑΒΓ τριγώνου. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁσαπλασίων 
ἐστὸν ἢ AI' βάσις τῆς ΓΖ βάσεως, τοσαυταπλάσιόν 
20 ἐστι xal τὸ 441Γ τρίγωνον τοῦ 4I τριγώνου" καὶ 
εἰ ἴση ἐστὶν ἡ ΘΙΓ βάσις τῇ ΓΔ βάσει, ἴσον ἐστὶ 
καὶ τὸ ΑΘΓ τρίγωνον τῷ ΑΓ. τριγώμῳ, xol εἰ 
ὑπερέχει ἡ ΘΓΙΓΓ βάσις τῆς ΓΑ βάσεως, ὑπερέχει καὶ 
τὸ 4ΘΓ τρίγωνον vot AI'A τριγώνου, καὶ εἰ ἐλάσ- 
26 ὅσων, ἔλασσον. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεθῶν δύο 
μὲν βάσεων τῶν ΒΓ, ΓΖ, δύο δὲ τριγώνωνιτῶν ABI, 
ADIA εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια τῆς μὲν ΒΓ' βά- 
σεως καὶ τοῦ 4ΒΓ τριγώνου 1j τὸ GI' βάσις καὶ τὸ 


4. ΓΖ] Z e corr. m. 2 F. ὕψος] P; ὕψος ὄντα Theon 
(BVp, F in ras. m. 3). τὸ AI'] P; τὴν ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ 
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Sint trianguli 4BI, AI'4, parallelogramma autem 
EA Z EI, ΓΖ sub eadem alti- 
tudine posita .4I* dico, 
esse BI': I'4 — ABT 
: A4 -— ΕΓ: ΓΖ. 
producatur enim B Z in 
eHBT 4 K 4 utramque partem ad punc- 
ta Θ, 4, et ponantur basi BI'aequales quotlibet rectae 
BH, ΗΘ et basi ΓΖ aequales quotlibet rectae 2f K? 
K A4, οὐ ducantur 4H, 40, AK, 4 A. 
eti quoniam ΓΒ — BH — ΗΘ, erit etiam 
A 40H -- AHB - ABT [1,88]. 
itaque quoties mulüiplex est basis ΘΙΓΓ basis BI, to- 
lies multiplex est etiam iriangulus A46I' trianguli 
ABI. eadem de causa, quoties multiplex est basis 
. AT' basis ΓΖ, tolies multiplex est etiam trian- 
gulus 444I' trianguli 4I. et si GI'— I4, erii 
etiam Δ 4ΘΓ — 4Γ4 [1,98], et si ΘΓ» ΓΑ, erit 
etiam A 46T' — ATA, ei si ΘΓ « ΓΑ, erit 
A AT — AI'A. itaque datis quattuor magnitudini- 
bus, duabus basibus BI, ΓΖ et duobus triangulis 
ABI, 4I'4 sumptae sunt aeque muliplices basis BI' 


τὴν B κάϑετον ἀγομένην Theon (ΒΥ͂Ρ, F in ras. m. 2); sed 
cfr. def. 4. ὅ. λέγω, ὅτι] in ras. m. 2 ΒΕ. ἐστὶν ὡς ἡ BI 
in mg. transeunt m. 1 F. βάσις] -ἰς in ras. Εἰ. 9. ΒΔ 
4B Bp, V m. 2. 11. ὁσαιδηποτοῦν} om. P. 19. 4K 
in ras. V. 14. BH, H6] e corr. p. 15. ἐστίν P; comp. p. 
4H0 Ἐν. 18. ABI] corr. ex 4ΘΓ m. 2 F. 19. 4 
I'A P, sed A in ras. I4] 4Γ Bp. 20. 44] 44T Bp. 
τρίγωνον x (non DP). 21. 4] inter I' et 4 ras. 1 litt. F V. 
᾿ἐστίν P, comp. p. 32. 4AI' Βρ. 28. Γ' ΑἹ inter Γ' et 4 
ras. 1 litt. V. 24. 4T4] PV, B in ras. m. 1; 44 p; 
ABD EF. ἔλαττον ἔλαττον BF (ἐλάττων F m. 2). 


Qt 


10 


15 


20 
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ΑΘΓ τρίγωνον. τῆς δὲ ΓΖ βάσεως καὶ τοῦ AAT 
τριγώνου ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια dj τε 
ΑΓ. βάσις καὶ τὸ 4 AT τρίγωνον᾽ καὶ δέδεικται, ὅτι, 
εἰ ὑπερέχει ἡ ΘΙΓ᾽ βάσις τῆς ΓΑ βάσεως, ὑπερέχει 
καὶ τὸ ΑΘΓ τρίγωνον τοῦ 4.41 Γ τριγώνου, καὶ εἶ 
ἴση, ἴσον, καὶ εἰ ἐλάσσων, ἔλασσον" ἔστιν ἄρα ὡς 1 
BI' βάσις πρὸς τὴν I'4 βάσιν, οὕτως τὸ ABD 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4I'4 τρίγωνον." 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ uiv 4ΒΓ τριγώνου διπλάσιόν ἐστι 
τὸ ΕΓ παραλληλόγραμμον, τοῦ δὲ AI τριγώνου 
διπλάσιόν ἐστι τὲ ZI' παραλληλόγραμμον, τὰ δὲ 
μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 
AI4 τρίγωνον, οὕτως τὸ EI' παραλληλόγραμμον 
πρὸς τὸ ZI' παραλληλόγραμμον. ἐπεὶ οὖν ἐδεέίχϑη, 
ὡς μὲν: ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως τὸ 4ΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4Γ4 τρίγωνον, ὡς δὲ τὸ ABD 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΓ4 τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΓ 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν I4 βάσιν, οὕτως 
τὸ EI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΓ παραλληλό- 
γραμμον. | 

Τὰ ἄρα τρίγωνα xal τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς al 


25 βάσεις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄. 
Eàv τριγώνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν 
ἀχϑῇ τις εὐθεῖα, ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τρι- 


2. Δ] supra F. 3. AT] IA PF. 4. DA] 4 in ras. 
m. 2P; AT' F. 6. ἴση] ἴσον B, et F, corr. m. ὃ. ἐλάσσων] 


ELEMENTORUM LIBER VI. Ti 


irangulique 4BI' basis GI' οὐ triangulus 4I, et 
basis ΓΖ triangulique 4.2 Γ᾽ aliae quaeuis aeque multi- 
plices basis 4I" et triangulus 411^ et demonstratum 
est, si GI' basis basim ΓΖ superet, etiam triangulum 
A6 I' triangulum ΑΔΓ superare, et si aequalis sit, 
aequalem esse, ei si minor, minorem. itaque erit 
BI: I4 -— ABI:ADA [V def. 5]. - 
el quoniam ΕΓ — 2 4BI' et ZU — 2 ATA [1, 34], et 
parles eandem rationem habent atque aeque multi- 
plices [V, 15], erit A. ABI': AI — ΕΓ: ZI. iam 
quoniam demonstratum est, esse 
BDI:DI4-ABI:ADUA 
el 4BI': 4ΓΔ4 — ΕΓ: ΓΖ, erit etiam 
BI':I4-—ELD:ZI[V,11]. 

Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti- 
iudine posita eandem inter se rationem habent ac 
bases; quod erat demonstrandum. 


II. 


Si in triangulo uni laterum parallela ducitur recta, 
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera 


II. Schol. in Archim. III p. 888. 


ἔλασσον P; ἔλαττον B, et F, corr. m. 2; ἐλάττων p. ἔλαττον. 

BF p. 9. μὲν τοῦ V. — 10. δέ] m. 9 V. 11. ἐστιν P; 

comp. p. 12. πολλαπλασίοις παραπλησίοις B; corr. m. 2. 
15. ZI] ΓΖ BFp, V m. 2. 16. ἡ μέν p. ABI 

418 P. 17. ATA] corr. ex 44Γ' F. του om. 

18. Tg. om. V. ATI'4] e corr. F. to/yovov| m. 2 V. 
19. ΓΖ] P; V m. 1; ΖΓ BFp, V m.2. 50. P4] AT Ῥ. 
21. παραλληλόγραμμον» (ali.) om. v. 27. παρὰ μίαν] mu- 

tat. in παράλληλος μιᾷ B m. recentissima; in V supra scr. 

m, 2: ἤτοι μιᾷ τῶν πλευρῶν παράλληλος. 
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γώνου πλευράς" καὶ ἐὰν αἱ τοῦ τριγώνου πλευ- 
qal ἀνάλογον τμηϑῶσιν, ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς 
ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν λοιπὴν ἔσται 
τοῦ τριγώνου πλευράν. 

ὅ Τριγώνου γὰρ τοῦ ABI' παράλληλος μιᾷ τῶν 
πλευρῶν τῇ ΒΓ ἤχϑω ἡ 4Ε᾿ λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 
B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὲς τὴν EA. 

᾿Ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἵ ΒΕ, ΓΖ. 
Ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BA E τρίγωνον τῷ ΓΖ E τρι- 

10 yovo' ἐπὶ γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστι τῆς ΖΕ καὶ 
ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς 4E, BI" ἄλλο δέ 
τι τὸ 44 τρίγωνον. τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Β4Ε τρίγωνον 
πρὸς τὸ 444 [τρίγωνον], οὕτως τὸ ΓΖ E τρίγωνον 
16 πρὸς τὸ 441Ε τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ BAE 

"^ φρίγωνον πρὸς τὸ 44, οὕτως ἡ ΒΩ πρὸς τὴν 
4.4: ὑπὸ γὰρ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα τὴν ἀπὸ τοῦ E 
ἐπὶ τὴν AB κάϑετον ἀγομένην πρὸς ἄλληλά εἰσιν 
ὡς αἷ βάσεις. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὡς τὸ ΓΖ E τρίγωνον 

20 πρὸς τὸ 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν E καὶ 
ὡς ἄρα ἡ Β4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς 
τὴν EA. 

᾿Αλλὰ δὴ αἵ τοῦ ABI' τριγώνου πλευραὶ αἵ AB, 
ΑΓ ἀνάλογον τετμήσθωσαν, ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν 44, 

26 οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, xol ἐπεξζεύχϑω ἡ 4E 
λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 4Ε τῇ BI. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν 


1. Ante ἐάν 2 litt. eras. V. 8. παρὼ τὴν λοιπήνἾ mutat. 
in παράλληλος " λοιπῇ B m. recentiss.; in F supra scr. m. 2 
ταράϊληλος. 4. πλευράν] mutat, in πλευρᾷ m. recentiss. B. 

7. τὴν] postea insert. p. τήν] postea insert. g. EA 
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irianguli proporüonaliter secantur, recta ad puncta 
sectionum ducta reliquo lateri trianguli parallela erit. 

Nam in triangulo 4BI' uni 
laterum BI' parallela ducatur 
44 E. dico, esse 
B4:Z44-DrE:EA. 

ducantur enim BE, I4. 

5 itaque A ΒΖΕ — IAE; nam 
in eadem basi sunt 4Ε et in iisdem parallelis 4 E, 
ΒΓ |I, 88] ali autem quaedam magnitudo est 
A 444 E. ei aequalia ad idem eandem rationem ha- 
bent [V, 7]. erit igitur B4 E: 4 4E-— ΓΔΕ: AAE. 
uerum BZZE: 44 E — Bz:44;nam cum sub eadem 
altitudine positi sint, ea quae ab E ad 4B perpen- 
dieularis ducitur, eandem inter se rationem habent ac 
bases [prop. IJ. eadem de causa erit etiam 
A UAE: AAd E — UE: EA. 

quare eliam B 4: 414 — ΓΕ: EA [V,11]. 

iam uero trianguli 4BI' latera 4B, AI' propor-. 
lionaliter secentur, itia ut sit. B : 44 — I'E: E A, ei 
ducatur ΖΕ. dico, ΖΕ reciae BI' perallelum esse. 


AB F. — 8. ydQ] supra m. 1 V. 9. ἄρα] δή P. ἐστίν P, 
comp. p. 11. BI] EZ e (non F) 14. τὸ corr. ex 
τῷ m. 2 V. AAE| A4AE P. τρίγωνον] om. P. τρέ- 
yovov] om. V. 16. 44E] 4 e cor. m. 2 V. ἢ] φ; 
add. supra etiam m. rec. 19. Post βάσεις add. V: ὡς δὲ 
τὸ Dl'4E πρὸς τὸ 44Ὲ τρίγωνον. δή] om. F; uidetur add. 
fuisse m. 2, sed euan.; δὴ xat P. ὡς τό] om. V; ὡς δὲ. 
τό φ.. DAE τρίγωνον E τὸ AA E) om. 20. ΒΑ 
AEp. 831. ΓΕῚ Τ' 23. αἵ AB, AT] m. 2 V; 
om, F, add. $ νὴ "Ante ὡς hab. Bp: κατὰ τὰ 4, 
σημεῖα; idem mg. m. 2. ὡς ἄρα Bp. 25. ΓΕ] mutat. 
in ET' m. 
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de ἡ B πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, 
ἀλλ ὡς μὲν ἡ B πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ BAE 
τρίγωνον πρὸς τὸ 441 E τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ ΓΕ πρὸς 
τὴν EA, οὕτως τὸ IAE τρίγωνον πρὸς τὸ AAE 
vo(yovov, καὶ ὡς ἄρα τὸ Β4Ε τρίγωνον πρὸς τὸ 
AA E τρίγωνον, οὕτως τὸ Γ4 E τρίγωνον πρὸς τὸ 
AAE τρίγωνον. ἕκάτερον ἄρα τῶν BAE, I'AE 
τριγώνων πρὸς τὸ 441 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ BALE τρίγωνον τῷ ΓΖ E τριγώνῳ" καί 
10 εἰσιν ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς 4Ε. τὰ δὲ ἴσα 
τρίγωνα καὶ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ἐστίν. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 
A4 E τῇ BI. 
᾿Εὰν ἄρα τριγώνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν ἀχϑῇ 
16 τις εὐθεῖα, ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τριγώνου πλευράς" 
καὶ ἐὰν αἴ τοῦ τριγώνου πλευραὶ ἀνάλογον τμηϑῶσιν, 
ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν λοι- 
πὴν ἔσται τοῦ τριγώνου πλευράν᾽' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


e 


γ΄. 

20 — 'E&v τριγώνου ἡ γωνία δίχα τμηϑῇ, ἡ δὲ 
τέμνουσα τὴν γωνίαν εὐθεῖα τέμνῃ καὶ τὴν 
βάσιν, τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει 
λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς" 
καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάδεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἔχῃ 

25 λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς, 

ἢ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν τομὴν ἐπιξευγνυ- 
μένη εὐθεῖα δίχα τεμεῖ τὴν τοῦ τριγώνου 
γωνίαν. - 


8. zoyovov](alt.)om. V. 4. τὴν E 4] τὸ E 4 seq. raa. 1 litt. " 
5. καὶ ὡς ἄρα — 1: AZAE τρίγωνον] mg. m. 9 V 


ELEMENTORUM LIBER VI. 81 


nam iisdem comparatis quoniam est 
Β4: “4 ΞΕ ΓΕ ΕΑ, οἱ BZ:zdA4A-—ABAE:AAE, 
et ΓΕ: E4 --ςΔ ΓΔΕ: 44} [prop. I], erit etiam 
A BAE: AAE — ADAE: AAE (V, 11]. itaque 
uterque iriangulus ΒΖ, ΓΖῈ ad 441E eandem 
rationem habet. itaque ^A B4 «-- ΓΖΕ ΓΥ, 9]. et 
in eadem basi sunt 4f E. trianguli autem, qui aequales 
sunt et in eadem basi positi, etiam in iisdem parallelis: 
sunt [L 39]. itaque 4 rectae BI' parallela est. 

Ergo si in triangulo uni laterum parallela ducitur 
recta, latera trianguli proportionaliter secabit; et si 
latera irianguli proportionalite? secantur, recta ad 
puncta sectionum ducta reliquo lateri trianguli paral- 
lela erit; quod erat demonstrandum. 


III. 
Si angulus trianguli in duas partes aequales 


diuiditur, οὐ recta angulum secans etiam basim secat, 
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua 
latera irianguli; et si paries basis eandem rationem 
habent ac reliqua latera trianguli, recta a. uertice 
ad punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas 
paries aequales secabit. 


IH. Theon in Ptolem. p. 201. Eutocius in Archim. III 
p. 272, 11. Schol. in Pappum III p. 1175, 16, 26 al. 


τρίγωνον ]* (prius) om. BFV T. τρίγωνον] comp. F. 8. 
πρὸς τὸ A4 E] sapra m. 1 b. πρὸς τὸ AA E τρέγωνον V. 9. 
ἐστέν F V. 11. καί] (prius) τά F. 12. παράλληλος V; corr. 
m. 2. ἐστίν} (prius) PFY, ἐστί B, et p (ει in ra8.); gui V 
m. 9. 14. πλευρῶν] mg. m. 1 P. 20. ἢ] om. V. 71€] 
in ras. m. 2 V. δέ] supra m. 1 F. 21. τέμνῃ τέμνει 
eras. ει. 24. καὶ ἐὰν τά — 25: πλευραῖς P 

ἔχῃ) corr. ex ἔχει m. 1 p. 27. τεμεῖ] m. 2. Vom. E 
τέμνει Bp, F m. 1, V m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 6 


b 


10 


15 


20 


2b 


82 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ $*. 


Ἔστω τρίγωνον τὸ ABI, καὶ τετμήσϑω ἡ ὑπὸ 
BAT γωνία δίχα ὑπὸ τῆς AA εὐϑείαρ᾽ λέγω, ὅτε 
ἐστὶν ὡς ἡ B πρὸς τὴν D'4, οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς 
τὴν 4Γ. 

Ἤλχϑω γὰρ διὰ τοῦ Γ τῇ 44 παράλληλος ἡ ΓΕ, 


καὶ διαχϑεῖσα ἡ ΒΑ συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ τὸ E. 


Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς 44, ΕἾΓ εὐϑεῖα 
ἐνέπεσεν ἡ AI, T hy ὑπὸ 4ΓΕ γωνία ἴση ἐστὶ 
τῇ ὑπὸ ΓΑΖΙ. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ DAZ τῇ ὑπὸ Β.42 ὑπό- 
κειται ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑ 4 ἄρα τῇ ὑπὸ 4ΓΕ ἐστιν 
ἴση. πάλιν, ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τας 44, ΕΓ εὐ- 
ϑεῖα ἐνέπεσεν ἡ ΒΑΕ, ἡ ἐκτὸς γωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΔ 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς τῇ ὑπὸ AEI. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ 4ΓΕ τῇ ὑπὸ ΒΑ4 ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΕ ἄρα 
γωνία τῇ ὑπὸ AEI ἐστιν ἴση" ὥστε καὶ πλευρὰ ἡ 
AE πλευρᾷ τῇ 4[Γ ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ τριγώνου 
τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν τὴν ΕΓ ἧκται ἡ 
A4, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν AT, 
οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς τὴν AE. ἴση δὲ ἡ AE τῇ AI" 
ὡς ἄρα ἡ Β4 πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς 
τὴν AD. —— 

᾿Δλλὰ δὴ ἔστω ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν 4I, οὕτως 
9) ΒΑ πρὸς τὴν AID, καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ 44 λέγω, 
ὅτι δίχα τέτμηται ἡ ὑπὸ Β4Γ γωνία ὑπὸ τῆς 44 
εὐϑείας. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν 
ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν AI, 
ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ B πρὸς τὴν 4T, οὕτως ἐστὶν ἡ ΒΑ 

1. καί] su τὰ By 8. Dd] AD P. 11. εὐϑείας V. 


8. ἐνέπεσεν) ; ἐμπέπτωκεν V. ἐστίν P; comp. p. 
9. ἀλλά P. T doe] εὐθείας addito εὐθεῖα in mg. m. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 83 


Sit triangulus ΑΒΓ, et ( ΒΑΓ in duas partes 
aequales secetut recta 4 Zf. 
dico, esse 

ΒΖ: ΓΖ -- ΒΑ: AI. 

ducatur enim per Γ᾽ rectae 
44 paralela ΓΕ, et pro- 
3 J' ἄαοία B.4 cum ea concurrat 
in E[I αἴτ. 5]. οὐ quoniam in rectas parallelas 4 2, 
ΕΓ recta incidit AT erit ( ΑΓΕ — Γ44 [1,29]. sed 
supposuimus ( ΓΑ͂Ζ — B7. quare etiam ( Β.4 4 
;z» ΑΓΕ. rursus quoniam in rectas parallelas 4 71, ET' 
recta incidit B 4 E, erit |. B.441 — AELT' exterior angu- 
lus interiori [1,29]. demonstratum est autem, esse etiam 
L-ATI'E-—B44. quare eliam [| AI'E — AEI: quare 
eliam 4E — AI'[I, 6]. et quoniam in triangulo 
ΒΓΕ uni laterum EI' parallela ducta est 421, erit 
ΒΖ: 4Γ --Β4: AE [prop. Il. sed AE — AI. 
ilaque erit 


e 


ΒΖ: A4ADI'— BA: ATI. 
iam uero sib B: 4Γ — ΒΑ: AT, ei ducatur 4 4. 
dico, |. B.AI' in duas partes aequales secari recta 24 7f. 
nam iisdem comparatis quoniam est B. : 4D 
— ΒΑ: AI, uerum etiam B4: 41I'— B4: A E (nam 


2 V; εὐθείας εὐθεῖα Bp. 12. ἐνέπεσε V. — BAE] litt. E in 
ras. m. 9 P. ἡ] (tert.) in ras. V. 18. ἴση] -; e corr. m. 
2 P. AET'] litt. ET" in ras. P. 14. BAd| corr. ex Bd 
m. 1 p. ἄρα γωνία] om. V. 16. AE] 46 m (non P), 
EA g. πλευράν z (non P). 18. πρὸς τήν] τήν comp. scrip- 
ium cum πρόσ coaluit in Εἰ, πρός y, et sic in seq. Saepius. 

20. ὡς ἄρα] P; ἔστιν ἄρα ὡς Theon? (BF Vp); cfr. p. 68, 16. 

22. B4] 4d cor.p. 4ΓῚ I4F. 26. ἐπεὶ γάρ g. ^ 27. 
AT — p. 84, 1: πρὸς τήν] om. Bp. — 28. τήν] om. F (inser. 
m. rec., sed eras.). 

6^ 


84 .  ETOIXEISN δ΄. 


πρὸς τὴν AE" τριγώνου γὰρ τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν 
τὴν ΕΓ ἦχται ἡ 44: καὶ ὡς ἄρα ἡ Β4 πρὸς τὴν 
ΑΓ, οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς τὴν AE. ἴση ἄρα ἡ AT τῇ 
AE: ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΑΕΓ τῇ ὑπὸ 4ΓΕ 

5 ἐστιν ἴση. ἀλλ᾽ ἡ μὸν ὑπὸ 4ΕΓ τῇ ἐκτὸς τῇ ὑπὸ 
Β44 [ἐστιν] ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ ΑΓΕ τῇ ἐναλλὰξ τῇ 
ὑπὸ ΓΑ4 ἐστιν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ Β44 ἄρα τῇ ὑπὸ 
DIA A ἐστιν ἴση. ἡ ἄρα ὑπὸ BAT γωνία δίχα τέτμηται 
ὑπὸ νῆς 44 εὐϑείας. 

10 Ἐὰν ἄρα τριγώνου ἡ γωνία δίχα τμηϑῇ, ἡ δὲ 
τέμνουσα τὴν γωνέαν εὐϑεῖα τέμνῃ καὶ τὴν βάσιν, 
τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον ταῖς 
λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς" καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάσεως 
τμήματα τὸν αὐτὸν ἔχῃ λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τρι- 

15 γώνου πλευραῖς. ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν τομὴν 
ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα δίχα τέμνει τὴν τοῦ τριγώνου 
yovíav: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

δ΄. 
Τῶν ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἰ- 

20 σιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴδας γωνίας καὶ 
ὁμόλογοι αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι. 

Ἔστω ἰσογώνια τρίγωνα τὰ ΑΒΓ, ΑΓΕ ἴσην 
ἔχοντα τὴν μὲν ὑπὸ 48ΒΓ γωνίαν τῇ ὑπὸ 4ΓΕ, τὴν 
δὲ ὑπὸ BALD τῇ ὑπὸ DAE καὶ ἔτε τὴν ὑπὶ 4ΓΒ 

25 τῇ ὑπὸ DEZ: λέγω, ὅτι τῶν ABI, 4ΓΕ τριγώνων 


IV. Psellus p. 70. 


8. οὕταρ] m. 2 V. ΑΕ] AT g. 4. ΔῈ] E4 φ. τῇ] 
PBp; γωνίᾳ τῇ FV. ὅ. ἀλλά P. 6. BAM] B supra m. t F. 
ἐστιν] om. P. ἡ δέ] ἴση δὲ καὶ 7 V. ATE] supra Γ' ras. 
est in V; AET' F. 7. ἐστιν ἴση] om. V. καὶ ἡ ὑπό —.8: 


ELEMENTORUM LIBER VI. 85 


i1 irangulo BI'E uni laterum EI' parallela ducia 
est 4143) [pxop. I1], erit eliam B4: 4I1'— B4: AE 
[V, 11]. quare ΑΓ -- AE [V, 9]. quare etiam 
LAETI — ADI'E[L Ὁ]. sed ὁ AEI'— B A4 exieriori 
[L 29], οὐ L 4I'E — I'421 alterno [id.]. quare etiam 
(844 «- Γ42Ζ. Neque [| ΒΑΓ recta. 44 in duas 
partes aequales sectug est. 

Ergo si angulus trianguli in duas partes aequales 
- diuiditur, οὐ recta angulum secans etiam basim secat, 
paries basis eandem rationem habebunt ac reliqua 
latera irianguli; et si paries basis eandem rationem 
habent ac reliqua latera trianguli, recta & uertice ad 
punetum sectionis ducta angulum trianguli in duas 
partes aequales secabit; quod erat demonstrandum. 


IV. 

In iriangulis aequiangulis latera aequales angulos 
eomprehendentia proportionalia sunt οὗ correspon- 
dentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt. 

Sint trianguli aequianguli 4BI, 4I'E habentes 
L ΑΒΓ 4T'E, BAD — IAE, AU B-— LIE. dico, 


ἐστιν» ἴση] om. B et V (ras. e&t quartae partis lineae); in mg. 
iranseunt in ras. p. 10. ἡ] om. V. δίχα] om. F. 11. 
τὴν γωνίαν) P; αὐτήν ΒΡΎΡ. εὐθεῖα) mg. m. 1 P. vé- 
ues, F et seq. ras. 1 litb. V. 19. τά] m. 2 F. . 18. καὶ 
ἐών — 17: δεῖξαι) in ras. m. 1 F. — 14. ἔχῃ] corr. ex ἔχει p. 


λόγον ἔχῃ V. 16. τοῦ τριγώνου] om. F V. 17. γωνίαν] 
εὐθεῖανῃᾳ. 25 0. ef aser] ecorr. V.  iveeg] m. rec. F. 21. 
πλευραὶ ὑποτείνουσαι Bp, ὑποτείνουσαι πλευραί F'V. 22. 


ἔστωσαν V. ATE] ΓΖῈ Bp, V m. 2. 28. ABT) 

BAT P. γωνέαν]Ἵ comp. rog. P. A4DTE] TAE P. 24. 

BADT]BFp,Vm.2; ΒΓΑ ῬΙ APBVm.1.  Il'AE| ΒΕ, 

V m. 2; Dl'EA P. ΑΓΒ] Bp, V in ras. m. 2; ABI" PF. 
25. DEA] BFp; A4JEI'in ras. m. 2 V; ΖΤΓῈ P. 


10 


15 


20 


25 


86 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ δ΄. 


ἀνάλογόν εἰσιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίὰς 
καὶ ὁμόλογοι αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι. 

Κείσϑω γὰρ ἐπ᾽. εὐθείας ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. καὶ ἐπεὶ 
αἱ ὑπὸ ABI, 4ΓΒ γωνίαι δύο ὀρϑῶν ἐλάττονές 
εἰσιν, lom δὲ ἡ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ AEI, αἱ ἄρα 
ὑπὸ 48Γ, ΕΓ δύο ὀρϑῶν ἐλάττονές εἰσιν" αἵ ΒΑ, 
ΕΖ ἄφα ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσϑωσαν 
καὶ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ Ζ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΓΕ γωνία τῇ ὑπὸ 
ABI, παράλληλός ἐστιν ἡ BZ τῇ D. πάλιν, ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ AED, παράλληλός 
ἐστιν ἡ 4Γ τῇ ΖΕ. παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΖΑΓΖΔ4' ἴση ἄρα ἡ μὲν ZA τῇ AI, ἡ δὲ AT τῇ 
Z4. καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ ZBE παρὰ μίαν τὴν 
ΖΕ ἧκται ἡ AT, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BA πρὸς τὴν AZ, 
οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ. ἴση δὲ ἡ AZ τῇ Dat 
ὡς ἄρα ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως v, ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΕ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ 
4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. πάλιν, ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν 
ἡ ΓΖΩ τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ, 
οὕτως ἡ Ζ4 πρὸς τὴν 4Ε. ἴση δὲ ἡ ZA τῇ AI* 
ὡς ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ AT' πρὸς τὴν 
4E, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΑ. οὕτως 
ἡ ΓΕ πρὸς τὴν E. ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ 
AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ, ὡς 
δὲ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν DA, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΖ, 
δι’ ἴσου ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν AI, οὕτως ἡ ΓΖά 
πρὸς τὴν 42 τὴν 4Ε. 

4. δύο vo. is δϑοὴ αἴ δέο δύο P, corr. m. 1. ἐλάσσονες V. 6. ἐλάσσονες. 
10. ἐστι» 1; ἄρα ἐστίν BVp, F m. 9. Sequentia in 


ras. m. 1 p. 12. ἐστί] ἐστίν P, comp. p. 18. ΖΑ ΓΔ] Γ in 
ras. B. 4 ΓῚ I'in ras. p; ΓΔ V, corr. m. 2. 14. Z4] 


ELEMENTORUM LIBER VI. 8t 


jin trianguis ABI, 4LE la- 
lera aequales angulos com- 
prehendentia aequalia esse et 
correspondentia, quae sub 
jj  &equalibus angulis subtendant. 
ponatur enim BI'in pro- 
B DIOE ducta ΓΕ, et quoniam 
L ABD -- ADB duobus rectis minores sunt [I, 17] 
et ( 4I'B — A EI, erunt |, 4ΒΓ 4- ZET' duobus 
reclis minores. itaque B4, E44 productae concurrent 
[I civ. 5]. producantur et concurrant in Z. 
οὐ quoniam /| ΖΓΕ — ABI erii ΒΖ rectae 
ΓΖ parallela [I, 28]. rursus quonianf / 4ΓΒ — 4ELD,- 
eri ΑΓ rectae ZE parallela [id] ZI igitur 
parallelogrammum est. quare ΖΑ͂ — AI, AU —Zz 
[L 34]. et quoniam in triangulo ZB E uni lateri ΖΕ 
parallela ductà est ΑΓ, ent ΒΑ: AZ-—BI:ILE 
. [prop. II]. sed 4Z —I'Z. itaque ΒΑ: ΓΖ — BD: LE 
et permutamdo [V, 16] 4B: ΒΓ τ 4Γ: ΓΕ. rursus 
quoniam ΓΖ rectae ΒΖ parallela est, erit ΒΓ ΓΕ 
-- Z4:.4E [prop. Il]. sed Zzf — AI. itaque 
BD:LDIE:-— AI :ZE,et permutando (V, 16] ΒΓ: ΓΑ͂ 
— ΓΕ: ΕΖ. iam quoniam demonstratum est, esse 
AB : ΒΓ — AD: lE e ΒΓ: DA Ξἐ ΓΕ: EA, ex 
aequo erit ΒΑ: 4I'-- ΓΖ: AE |V, 22]. 
4Z P.  ZBE] PF, V m. 1; BZE Bp, V m. 2. μίαν 
τῶν πλευρῶν V. 15. 1]. (alt) om. P. τήν om. BFp. 16. 
τήν] om. BF p. 17. την] om. BFp. τήν] om. g. 18. 
94 BA p. πρὸς *in PV; πρός BFp, et &ic deinde 
per totam propositionem, 91. Z4 (alt.) 4Z V m. 1; corr. 
m. 2. 238. καὶ ὀναλλάξ] P; ἐναλλὰ ἄρα Theon? (BFVp); 


cfr. lin. 18. 24. ἐπεὶ οὖν καὶ ἐπί P. ἡ μέν P. 27. 
καὶ δι᾿ ἴσου P.* 


88 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ δ΄, 


Τῶν ἄρα ἰσογωνίων τριγώνων ἅἁνάλογόν εἰσιν αἴ 
πλευραὺ αἵ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ ὁμύλογοι a 
ὑπὸ τὰς ἴσαρ μωνέας ὑποτείνουσαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Φ 
, 


ε΄. 

5 Ἐὰν δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλογον 
ἔχῃ; ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει 
τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμόλοψοι πλευφαὶ ὑπο- 
τείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ 48,.44Ε2 vàüg πλευρὰς 

10 ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν 48 πρὸς τὴν ΒΓ, οὔ- 
vog τὴν 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, ὡς δὲ τὴν ΒΓ πρὸς τὴν 
L4, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν Z4, καὶ ἔτι ὡς τὴν 
ΒΑ πρὸς τὴν AI, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν 4Z. 
λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον τῷ A4EZ 

15 τριγώνῳ καὶ ἴσας ξξουσι τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἵ ὁμό- 
λογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν, τὴν μὲν“ὑπὸ ABI: τῇ 


ὑπὸ A4EZ, τὴν δὲ ὑπὸ BIA τῇ $ixó ΕΖ) καὶ ἔτι 


τὴν ὑπὸ BAT vj ὑπὸ EA. . 
Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ EZ εὐθείᾳ καὶ τοῖς πρὸς 
20 αὐτῇ σημείοις τοῖς E, Ζ τῇ μὲν ὑπο ABI' γωνία 
ἴση ἡ ὑπο ZEH, τῇ δὲ ὑπο 4ΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ EZH: 
λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ 44 λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Η ἐστιν ias. 
ἴσογώνιον ἄρα idrl το ABI" τρίγωνον τῷ ΕΗΖ 
[τριγώνῳ]. τῶν ἄρα 4BI', ΕΗΖ τριγώνων ἀνάλογόν 
26 εἰσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ ὁμό- 


8. ὑπό] zaQ/ p. γωνέας) bis p. σλευραὶ ὑποτείνουσαι 
BFyp, ὑπατεέίψουαχι πλευραί V. T. ταρ] m. rec. F. 10. 
τὴν ΒΓῚ BI'BFp. 11. τὴν EZ] EZ ΒΕ. τὴν Γ' 4] 
IA ΒΡ. 19. οὕτω B. τὴν Z4] P, V m. 1; viv 42 

'" Vm. 2; 4Z BFp., 18. οὕτω Bp. τῆν 4Z] Vi τὴν Z 4 P; 
42 ΒΡ». 14, ἐστιν P, comp. p. 16.,0xorvt(vovo, Vp. 
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Ergo in iriangulis aequiangulis latera aequales 
angulos comprehendentia proportionaliag sunt et corre- 
spondeniia, quae sub aequalibus angulis subtendunt; 
quod erat demonstrandum. 


V. 

Si duo. irianguli latera proporlionalia habent, 
aequianguli erunt iriangul et eos angulos aequales 
habebunt, sub quibus correspondentia latera sub- 
tendunt. . 

Sint duo trianguli 4 BI 41 EZ latera proportionalia 

habentes, ita αὖ sii 4B: ΒΓ 


^ — ZE: EZ, ΒΓ: ΓΩ — EZ 
Z4, B4 : 4 Γ Ξε E:42Z. dico, 

E iriangulos 4BI, 4EZ aequian- 
gulos fore et eos angulos aequa- 

UJ" Y les habituros esse, sub quibus 


correspondentia latera subtendant, 
L ABI — AEZ, ΒΓΑ — EZA, BAT —EAZ. 
consirugtur enim ad reciam EZ et puncta eius 
E, Z angulo 48 aequalis | ZEH οὐ angulo 4ΓΒ 
aequalis ΕΖΗ [I, 23]. itaque qui relinquitur, angulus 
ad 44 positus reliquo angulo ad HH posito aequalis 
est [1, 32]. itaque 4BI, ΕΗΖ irianguli aequianguli 
sunt. quare in iriangulis 4BI, EHZ latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre- 


21. AI'B] e corr. V. 22. πρὸς τῷ 4] P; ὑπὸ BAI' Theon 
(BFVp) πρὸς eo H] P; ὑπὸ ΕΗΖ Theon (Bp; ὑπὸ EZ 
supr& scr. H V, ὑπὸ EZH F). 28. ἰσογώνιο F in fine lin. 
ἐστίν P, comp. p. EHZ) P, V m. 1; ZEH Bp, V m. 2, 
F eras. Z et H. 24. τριγώνῳ ] om. P. EHZ]P,Vm.1; 
ZEH BF p, V m. 2. 


σι 


10 
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λογοι αἱ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΓ, [οὕτως] ἡ HE προς 
τὴν EZ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ AB πρὸς viv ΒΓ, οὕτως ὑπό- 
κειταὶ ἡ 4Ε πρὸς τὴν EZ: ὡς ἄρα ἡ 4E πρὸς 
τὴν EZ, οὕτως ἡ HE πρὸς τὴν ΕΖ. ἑκατέρα ἄρα 
τῶν 4E, ΗΕ πρὸς τὴν ΕΖ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 4E τῇ HE. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 
4Z τῇ ΗΖ ἐστιν ἴση. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ 
ΕΗ, κοινὴ δὲ ἡ ΕΖ, δύο δὴ αἱ 4Ε, ΕΖ δυσὶ ταῖς 
HE, ΕΖ ἴσαι εἰσίν" καὶ βάσις ἡ 4Z aos τῇ ΖΗ 
[ἐστιν ἴση" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 4 ΕΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 


ΗΕΖ ἐστιν ἴση, καὶ τὸ 4ΕΖ τρίγωνον τῷ ΗΕΖ 


15 


20 


25 


τριγώνῳ ἴσον, xol αἵ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς 
γωνίαις ἴσαι, ὑφ᾽ ἃς αἵ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 
ἴση ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ AZE γωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΕ, 
ἡ δὲ ὑπὸ ΕΖΖ τῇ ὑπὸ ΕΗΖ. καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ 
ZEA τῇ ὑπὸ HEZ ἐστιν ἴση, ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ HEZ τῇ 


ὑπὸ ABI, καὶ ἡ ὑπὸ 48Γ ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ ΕΖ, 


ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ, ὑπὸ 
AZE ἐστιν ἴση, καὶ ἔτι ἡ πρὸς τῷ Α τῇ πρὸς τῷ 
Z4 ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI" τρίγωνον τῷ A4EZ 
τριγώνῳ. 

᾿ΕἘὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλογον ἔχῃ, 
ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνίας, 
ὑφ᾽ ἐς αἵ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν' ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


e. 
Ἐὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ yo- 
1. γωνίας] m. 2 Ε΄, πλευραὶ ὑποτείνουσαι Theon (BVF p). 


9. τήν] om. BF p. οὕτως] om. P. 8. τήν] om. ΒΡ». 
ἀλλ᾽ — 4: EZ] mg. m. 1 F. 3. τήν] om. BF p. 4. τήν] 
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spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt 
[prop. IV]. erit igitur 4B: BI'— HE: EZ. sed 
4B: ΒΓ — ΖΕ : EZ, ui supposuimus. quare 
A4E:EZ—HE:EZ([V,1ll] itaque utraque Z1 E, HE 
ad EZ eandem rationem habet. ergo ΖΕ -— HE 
[V, 9]. eadem de causa etiam 42 — HZ. iam 
quoniam 4/E — EH, eti communis est EZ, duae 
rectae ΖΕ, EZ duabus HE, EZ aequales suni; et 
22 — ΖΗ. itaque ( 2EZ — HEZ [L, 8, et AA EZ 
— Δ H EZ, et reliqui anguli reliquis angulis aequales, 
sub quibüs aequalia latera subtendunt [l, 4]. itaque 
L 4ZE — HZE,L EA4Z — ΕΗΖ. et quoniam | 
L ZE4 — ΗΕΖ, οἱ L HEZ — ABI, erit etiam 
LABI'—Z4EZ. eadem de causa erit etiam [, AI B 
— 2ΖΕ, el praeterea angulus ad 4 positus angulo 
ad 41 posito. itaque irianguh A4BI',z1EZ . aequi- 
anguli sunt. 

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt itrianguli et eos angulos aequales 
habebunt, sub quibus correspondentia latera subten- 
duni; quod erat demonstrandum. 


VI. 
S1 duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem 


om. BFp. καὶ ὡς ἄρα P. ὅ. τήν] bis om. BFp. 6. HE] 
EH V. 7. τὰ] om. p. 8. ἴση ἐστίν p. 10. εἰσί V p. 
4Z]Z4P.  ZH)]postras. 1 1. V. 11. ἐστιν] om. P. 
18. Post ἴσον add. ἐστί Bp, F m. 2, V m. 2. 14. Post ἴσαι 
add. ἔσονται Bp, F m. 2. — 16. ἐστίν PB. |. dZE] AEZ F. 
ΗΖ ΕἸ H supra m. 1 F. — 17. ἴση ἐστίν φ. ἀλλά P. 18. 
ABI'] (prius ABI ἐστιν ἴση V. 19. ἡ] ἡ uév P. ΑΓΒ] 
ABI'yp. 290. ἔτι] e corr. V. τῷ! bis τό B et V (corr. 
m. 2). 91. Δ ἐστιν ἴση ΕΥ̓͂. ἐστίν P. | 
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vía ἴσην ἔχῃ; περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς 
πλευρὰς ἀνάλογον, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρί- 
yovao καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἴ ὁμό- 
λογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 

ὅ  "Eovo δύο τρίγωνα τὰ ABI,4EZ μίαν γωνίαν 
τὴν ὑπὸ ΒΑΓ μιᾷ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς 
τὴν B.4 πρὸς τὴν AT, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν 4212" 
λέγω, ὅτε ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ABI τρίγωνον τῷ 4Ε2Ζ 

10 τριγώνῳ καὶ ἴσην ἕξεν τὴν ὑπὸ ABI' γωνίαν τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ AZE. 

Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ 41 εὐϑείᾳ καὶ τοῖς πρὸς 
αὐτῇ σημείοις τοῖς 4, Z ὁποτέρᾳ μὲν τῶν ὑπὸ BAT, 
EAZ ἴση ἡ ὑπὸ ZAH, τῇ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ 

16 4ZH: λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ B γωνία λοιπῇ τῇ 
πρὸς τῷ H ἴση ἐστίν. 

Ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 4HZ 
τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ B. πρὸς τὴν 
ΑΓ, οὕτως ἡ ΗΔ πρὸς τὴν 472. ὑπόκειται δὲ καὶ 

20 ὡς ἡ B.4 πρὸς τὴν AI, οὕτως ἡ ἘΖ4 πρὸς τὴν AZ 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 4Ζ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὰς 
τὴν 4Z. ἴση ἄρα ἡ EZ vH καὶ κοινὴ ἡ 4Z 
δύο δὴ αἱ Ε4,, 42 δυσὶ ταῖς H4, 42 ἴσαι εἰσίν" 
καὶ γωνία ἡ ὑπὸ Ε41Ζ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ HAZ [ἐστιν] 

26 ἴση βάσις ἄρα ἡ EZ βάσει τῇ ΗΖ ἐστιν ἴδη, καὶ 
τὸ 4 ΕΖ τρίγωνον τῷ HZ τριγώνῳ ἴσον ἐστίν, καὶ 


7. ἴσας] m. 2 V. 8. τὴν 4ΓῚ ΑΓ BFp. πσρόρ] supra 
m.rec. P. τήν] ὁ. ΒΡ. 4Z]eras. V; mutat. in 4E F; 
Z4 Bp. 9. ἔστιν P, comp. p. 10. τῶν ABI'F. 11. 
τήν] τῇ V, corr. m. rec. AI'B]e corr. m. 2 V. 19. πρὸς 
μέν ΒΕ». τὴν 4Z εὐθεῖαν V, corr. m. 2. 18. αὐτῆς D. 
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habent et latera aequales angulos comprehendentia 

proportionalia, aequianguli erunt irianguli et eos 

angulos aequales habebunt, sub quibus correspon- 
dentia latera subtendunt. 

Siní duo íriangui A4BI,41EZ unum angulum 

4 ΒΑΓ uni angulo EZZ aequalem 

4 habentes et latera aequales angulos 

gg comprehendentia proportionalia, ita 

ut sit.B 4: 4 Γ τῷ. E21: 42. dico, 

NE Z  iragnguos 4BI, 4g EZ aequian- 

gulos esse et habituros esse [. 4B I' 

£ — ΔΕΖ, LLADTB — AZE. 

construatur enim ad rectam 41Z et puncia eius 

4, Z utrique angulo BAT, EZZ aequalis [| ZZAH 

et ( 4ZH — AI'B[1 23] itaque qui relinquitur 

angulus ad B positus reliquo angulo ad H posito 

aequalis est [I, 32]. itaque iriangudüi ABI, 4HZ 

aequianguli sunt. quare ert B4: 4AD'-—H4:4Z 

[prop. IV]. supposuimus autem, esse etiam B4: AT 

-— ΕΖ : 42. quare [V, 11] Ez: AZ -- HA: ZZ. 

itaque E — 4H [V, 9]; et communis est 7/Z. itaque 

duae rectae E, 242 duabus ΗΖ, 412 aequales sunt; 

el ( E4Z — HAZ. quare EZ — HZ eti Δ AEZ 

— H.1Z, ei reliqui anguli reliquis aequales erunt, 


14. Ε4Ζ γωνία ἴση V. 16. τῷ] τό V, corr. mJ.9.— γωνία] post 
ras. 1 litt. P; om. Theon (BF Vp). 16. τῷ] τό V, oorr. m. 2. 

17. ἐστίν P, comp. p. 4HZ[ 4EZ g. 118. τήν] om. 
BFp. 19. Hz] litt. Hm. 2 V; EZ.B,corr. m. 9. τήν] om. 
BFp. 20. τήν] bis om. BF p. Ed] JE F; HAB, corr. 
m.2. 21. Ed] Bg. τήν] om. BFp. 42] ZA V, 
corr. m. 3. H4] ex 4H m. rec. P. 22. τήν] om. BF p. 

23. εἰσί V p. 924. γωνία ἄρα F. ἐστιν} om. P 25. 
HZ] ZH P. 26. ἐστι BV, comp. p. 
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αἴ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι ἔσονται, 
ὑφ᾽ ἃς αἴ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴδη ἄρα ἐστὶν 
ἡ μὲν ὑπὸ AZH τῇ ὑπο AZE, ἡ δὲ ὑπο A4HZ τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ. ἀλλ᾽ ἡ ὑπο 24ΖΗ τῇ ὑπο 4ΓΒ ἐστιν 
ὅ ἴση" καὶ ἡ vzo 4ΓΒ ἄρα τῇ ὑπὸ 4Ζ2Ε ἐστιν ἴση. 
ὑπόκειται δὲ καὶ ἡ omo BAD τῇ ὑπὸ E4Z ἴση" καὶ 
λοιπη ἄρα ἡ πρὸς τῷ B λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ E ἴδη 
ἐστίν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 
τριγώνῳ. 

10 Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 
ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ τας ἴσας γωνίας τας πλευρας ἀνά- 
λογον, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει τας 
γωνίας. ὑφ᾽’ ἃς αἵ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

16 ξ΄. 

Ἐὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 
ἴδην ἔχῃ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς πλευρὰς 
ἀνάλογον, τῶν δὲ λοιπῶν ἑκατέραν ἅμα ἥτοι 
ἐλάσσονα T μὴ ἐλάσσονα ὀρϑῆς, ἰσογώνια 

20 ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ξξει τὰς γωνίας, 
περὶ ἃς ἀνάλογόν εἰσιν αἱ πλευραί. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ABI, 4ΕΖ μίαν γω- 
νίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ 
E42, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς ὑπὸ ABI, 4EZ 

26 τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς τὴν AB πρὸς τὴν ΒΓ, 
οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν EZ, τῶν δὲ λοιπῶν τῶν 


1. ἔσονται ἑκατέρα ἑκατές Theon (BF Vp). 8. ὑπὸ 
4HZ) Peyrardus, ὑπὸ A4EZ P. πρὸς τῷ H 'heon (BFVp; 
τό pro τῷ V, corr. m. 2). 4. ὑπὸ 4EZ] Pe u8; ὑπὸ 
4 HZ P; πρὸς τῷ E Theon (BFVp; τό pro τῷ V, corr. m. 3). 
did P. ΑΓΒΊ ΒΓΑΡ, 4inràas — 6. κα 5 - — ἐστιν ἴση] 
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sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque 
L 4ZH — AZE, LAHZ ---Φ AEZ. uerum [, A4ZH 
— ΓΒ. quare etiam ( AI'B — A4ZE. supposuimus 
autem, esse etiam /, B.4I' — EZ4Z. itaque etiam qui 
relinquitur angulus ad B positus, reliquo angulo ad 
E posito aequalis est [I, 32]. itaque trianguli ABI, 
A4EZ aequianguli sunt. 

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo 
aequalem habent et latera aequales angulos com- 
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt irian- 
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus 
eorrespondentia latera subtendunt; quod erat demon- 
strandum. 

VII. 

Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequa- 
lem habent et latera alios duos angulos comprehen- 
dentia proporlionalia et reliquos angulos singulos 
simul aut minores aut non minores recto, trianguli 
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 
quos latera proportionalia comprehendunt. 

Sint duo trianguli 4BI, ΕΖ 
unum angulum uni angulo aequalem 
haberes, |. B-4I' —— EZ, et latera 
alios duos angulos comprehendentia 

P proporüionalia, 4 B : BI'— 4E: EZ, 
et reliquos angulos, qui ad I,Z 
JI" positi sunt, prius singulos simul recto 


om. p. 7. τῷ] vo P. τῷ ] e corr. P. 8. ἐστί] ἐστίν P, 

comp. p. 19. ἐλάττονα bis F. Prius ἐλάσσονα corr. ex 

ἔλασσον m. 9 P. 28. μιᾷ γωνίᾳ) punctis notat. F. 24. 

EAZ] corr. ex Z4 EZ m. rec. P. ABI] ΒΑΓ 9; ABA p. 
26. τὴν ΒΓῚ ΒΓ BEp. 26. τήν EZ] EZ BFp. 
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πρὸς τοῖς I, Z πρότερον ἑκατέραν ἅμα ἐλάσσονα ὁρ- 

ϑῆς" λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ABI τρίγωνον τῷ 

A4EZ τριγώνῳ, καὶ ἴση ἔσται 7 ὑπὸ 4ΒΓ γωνία τῇ 

ὑπὸ 4ΕΖ, καὶ λοιπὴ δηλονότι ἡ πρὸς τῷ Γ᾽ λοιπῇ 
ὅ τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴση. 

Ei γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ 
ΔΕΖ, μία αὐτῶν μείξων ἐστίν. ἔστω μείξων ἡ ὑπὸ 
ABI. καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 48 εὐθείᾳ καὶ τῷ 
πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ B τῇ ὑπὸ 4ΕΖ2Ζ γωνίᾳ ἴση ἡ 

10 ὑπὸ ABH. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 4 γωνία τῇ 4, ἡ δὲ 
ὑπὸ 48Η τῇ ὑπὸ AEZ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AHB 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ A4ZE ἐστιν ἴση. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ABH τρίγωνον τῷ 4 ΕΖ τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς 

16 ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΗ, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν EZ. 
ὡς δὲ ἡ 4E πρὸς τὴν ΕΖ, [οὕτως] ὑπόκειται ἡ AB 
πρὸς τὴν ΒΓ' ἡ AB ἄρα πρὸς ἑκατέραν τῶν ΒΓ, 
ΒΗ τὸν αὐτὸν ἔχει Aóyov: ἴση ἄρα ἡ ΒΓ τῇ BH. 
ὥστε καὶ γωνία T; πρὸς τῷ Γ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ 

20 ἐστιν ἴση. ἐλάττων δὲ ὀρϑῆς ὑπόκειται ἡ πρὸς τῷ 
I' ἐλάττων ἄρα ἐσεὺν ὀρϑῆς καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗΓ' ὥστε 
ἡ ἐφεξῆς αὐτῇ γωνία ἡ ὑπὸ AHB μείξων ἐστὶν 
ὀρθῆς. καὶ ἐδείχϑη ἴση οὖσα τῇ πρὸς τῷ Z' καὶ 
ἡ πρὸς τῷ Z ἄρα μείξων ἐστὶν ὀρϑῆς. ὑπόκειται 

26 δὲ ἐλάσσων ὀρϑῆς" ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. οὐκ ἄρα 
ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ABI γωνία τῇ ὑπὸ AEZ: ἴση 

1. ἐλάττονα F. 8. ἐστιν P, comp. p. — 8. ἔσται) docís F. 

10. 4BH] H e corr. p. 12. γωνίᾳ τῇ V. 18. λοιπῇ] 
supra m. 1 F. ἐστί comp. p; ἐστίν PF. 15. τήν] bis 
om. ΒΕ. 16. ὡς δέ] ὑπόκειται δὲ καὶ ὡς Bp. vv] 


om. ΒΕ». οὕτως ὑπόκειται) ὑπόκειται ΕΥ̓͂; οὕτως Bp; 
ὑπόκειται οὕτως P. 17. τὴν] om. BFp. Post BI' add. 
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minores. dico, 'aequiangulos esse triangulos .4BI, 
Z4ZEZ, et ( ABI'— AEZ, et, ut inde adparet, qui 
relinquitur angulus ad Γ᾽ positus, reliquo angulo ad Z 
posito aequalem esse. 

nam si 4 4BI'angulo Ζ EZ inaequalis est, alteruter 
eorum maior est. sit maior [ 4BI) et consiruatur 
ad rectam 4B et punctum eius B | 4B H — A4 EZ 
(L 23]. et quoniam [ 4— ( zet L ABH — AEZ, 
erit ( 4HB — AZE [I, 32]. itaque trianguli 4BH, 
Z4EZ aequianguli sunt. quare 4B: BH — AE: EZ 
[prop. IV]. sed supposuimus, esse zZ E: EZ — AB:BI-. 
ilaque 4B ad utramque BI, BH eandem rationem 


᾿ habet [V, 11]. quare BI'— BH [V, 9]. itaque etiam 


angulus ad Γ᾽ positus angulo B HI' aequalis est [I, 5]. 
supposuimus autem, angulum ad Γ΄ positum minorem, 
esse recto; quare etiam / BHI' minor est recto. 
ilaque angulus deinceps positus 4HB maior est 
reco [I, 13]. et demonstratum est, eum angulo ad 
Z posito aequalem esse. quare eliam angulus ad Z . 
positus maior est recto. supposuimus autem, eum 
recto minorem esse; quod absurdum est. itaque 
L 4BI' angulo Z4EZ inaequalis non est; aequalis 
igitur. uerum eliam angulus ad 4 positus angulo ad 4] 
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulus 
ad I' positus, reliquo angulo ad Z posito aequalis est 
[L 32]. ergo trianguli 4BI, 4 EZ aequianguli sunt. 


Theon: καὶ ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως ἢ AB πρὸς 


τὴν BH (V οὖ bis omisso τὴν BFp). 18. ἄρα ἐστίν P. 
19. πρὸς τῷ rye ex ὑπὸ BHI'm. 92V. BHI corr. 
ex ΒΓῊ m. 2 20. ἐλάσσων p. 21. x«(] om. P. 
22. αὐτῆς P. 28. τῷ] corr. ex τό m. 1 B. 25. ἐλάτ- 
των F. ἐστίν] om. V. 3 26. JEZ] EAZ p. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 7 
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ἄρα. ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ 4 ἴση τῇ πρὸς τῷ 4’ 
καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ Γ λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Ζ 
ἴση ἐστίν. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΒΓ τρίγωνον τῷ 
4 ΕΖ τριγώνῳ. 
δὃδ ᾿4λλὰ δὴ πάλιν ὑπακείσϑρ ἑκατέρα τῶν πρὸς τοῖς 
I,Z μὴ ἐλάσσων ὀρθῆς" λέγω πάλιν, ὅτι καὶ οὕτως 
ἐστὶν ἰσογώνιον τὰ ABI' τρίγωνον τῷ 4 EZ τριγώνῳ. 
Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
ξομεψ, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ BH ὥστε καὶ γωνία 
10 ἡ πρὸς τῷ Γ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ ἴση ἐστίν. οὐκ ἐλάττων 
δὲ ὀρθῆς ἡ πρὸς τῷ I" οὐκ ἐλάττων ügg ὀρϑῆς 
οὐδὲ ἡ ὑπὸ BHI. τριχώνου δὴ τοῦ ΒΗΓ αἱ δύο 
γωνίαι δύο ὀῤδῶν ovx εἰσιν ἐλάττογες" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα πάλιν ἄνισός ἐστιν. ἡ ὑπὸ ABI 
15 povía τῇ ὑπὴ ΖΕΖ᾽ ἴφῃ ἄρα. ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς 
τῷ 4 τῇ πρὸς τῷ 4 Pew λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ D 
λοιπῇ τῇ πρὴς τῷ Z ἴσῃ ἐστίν. ἰφογώνιον &og ἐστὶ: 
τὸ ABI τρίγωνον τῷ 4ΕΖ2 τριγώνῳ. 
Ἐὰν ἄρᾳ δύρ τρίγωνα μέαν γωγίαν μιᾷ γωνίᾳ ᾿ 
20 ἴσην ἔχῃ. περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τας πλευρὰς ἀνάλογον, 
τῶν δὲ λριπῶν ἑκατέραν ἅ ἅμα ἐλάττονα ἢ μὴ ἐλάττονα 
ὀρϑῆς, ἰφογώνια ἔσται τὰ τρίγῳνᾳ καὶ (omg ἕξει τὰς 
γωνίας, περὶ ἃς ἀνάλογόν εἰσιν αἱ πλευραί: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
25 η΄. | 
Ἐὰν ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρ- 
ϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῇ, τὰ 
| ἑατίν B. Post A4 add. σημείῳ Bp, swpra F, m. g V. 
8. dod] ἐστίν P, comp. p. 6. ἐλάττων F. πάλιν ὅτι} 


2 V. 1. ἰσαγώνιόν ἐστιν P. 8. ἁμοίως δή BV. 10. 
ἐλάσσων p. 11. ἐλάσαων p. 19. οὐδέ] om. ἡ] m. 
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iam rnrsus supponamnus, utrumque angulum ad 
I, Z positum recto minorem nom esse. dico rursus, 
sic quoque irangulos 4BI,1EZ aequangulos esse. 

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
esee ΒΓ πὶ BH. quare etiam angulus ad Γ΄ positus 

angulo BHI' aequalis est (I, 5]. - 

4 angulus autem ad Γ' positus recto 

minor non est. quare πὸ / ΒΗΓ 

quidem recto minor est. itaque 

trianguli B.HI' duo anguli duobus 

rectis minores nom sunt; quod fieri 

non potest [I, 17]. rursus igitur 

L .4BI'angulo 4 EZ inaequalis non 

esi; aequalis agitur. uerum etiam angulus ad 4 posi- 

ius angulo ad 4 posito aequelis esi. itaque qui 

relinquitur angulus ad 1' positus, reliquo angulo ad 

Z posito aequalis est [I, 32]. ergo trianguli 4 BI, 
4 EZ aequianguli sunt. . 

Ergo si dno trianguli unum angulum uni angulo 
aequalem habent et latera alios duos angulos com- 
prehendentia proportionalia et reliquos angulos singulos 
simul aut minores aut non minores recto, irianguli 
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 
quos latera proporlionslia comprehendunt; quod erat 
demonstrandum. 


VII. 
Ji in triangulo rectangulo ab angulo recto ad 
92 P. à5] δέ V. 18. ἐλάσσονες V. 15. ἐστίν PB; 
comp. p. 16. ἔφη] insert. postea F. 17. dert] ἐστίν PF; 
comp. p. 20. ἔχῃ] corr. ex ἔχει m. 3 P. τάς] om. V. 


21. ἅμα ἤτοι V. 26. ἀπό] ὑπό V; corr. m. 3. 
7* 
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zoog'v] καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. 

Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ 4ΒΓ' ὀρϑὴν ἔχον 
τὴν ὑπο BAI γωνίαν, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4, ἐπὶ 
τὴν BI' κάϑετος ἣν 44] λέγω, ὅτι ὅμοιόν ἐστιν 
ἑκάτερον τῶν AB, 4324Γ τριγώνων ὅλῳ τῷ 48ΒΓ 
καὶ ἔτι ἀλλήλοις. ' 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπο 448' 
ὀρϑὴ γὰρ ἑκατέρα" καὶ κοινὴ τῶν δύο τριγώνων τοῦ 
10 v6 ΑΒΓ καὶ τοῦ 48Β4 ἢ πρὸς τῷ B, λοιπὴ ἄρα 

ἢ ὑπὸ 4ΓΒ λοιπῇ τῇ ὕπο Β.4 4 ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον 

ἄρα ἐστὶ vo ABI' τρίγωνον τῷ 484) τριγώνῳ. 

ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BI' ὑποτείνουσα τὴν ὀρϑὴν τοῦ 

ΑΒΓ τριγώνου πρὸς τὴν Β.4 ὑποτείνουσαν την ὀρ- 
15 ϑὴν τοῦ 484 τριγώνου, οὕτως αὐτὴ ἡ AB ὑὕὑπο- 

τείνουσα τὴν πρὸς τῷ Γ γωνίαν τοῦ ABI' τριγώ- 

vov πρὸς τὴν B. ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τὴν ὑπο 

Β44 τοῦ 484 τριγώνου, καὶ ἔτι 4 4Γ πρὸς τὴν 

414 ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς τῷ B γωνίαν κοινὴν 
20 τῶν δύο τριγώνων. τὸ ABI' ἄρα τρίγωνον τῷ 484 

τριγώνῳ ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας 

γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ὅμοιον ἄρα [ἐστὶ] 
τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 484 τριγώνῳ. ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ τῷ 44Γ τριγώνῳ ὅμοιόν ἐστι τὸ 


ex 


1. ἐστιν F. 4. γωνίαν] om. p. 6. BI'] AP V. 44 

44 P. ἐστι FV. — 8. ὑπό] postea ins. F. BAT' γωνία F 
AAB| ABA V, corr. m. 2. 12. τῷ ] corr. ex τῶν m. 1 P. 
484) B supra m. 1 F. 18. BI'| I'B B et seq. ras. 1 litt. F. 
τήν} post ras. 1 litt. V. 14. ABI'] I' in ras. m. 2 V. 
B4] in ras. m. 2 V. ὑποτείνουσαν] corr. ex ὑποτείνουσα 

m. rec. P; in ras. m. 2 V. - 165 ὑποτείνουσαι F, L eras. 
17. B4] B4 τήν F. ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τῇ -πρὸς τῷ Τ' ἴὰ 
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basim perpendicularis ducitur, irianguli ad  per- 
pendieularem positi similes erunt et toti et in- 
ter se. 

Sit triangulus rectangulus A4BI' rectum habens 
angulum B.A4I, et ab 4 ad BI' perpendicularis ducatur 
444. dico, utrumque triangulum 4.8 zi, 4 4T' et toti 
ABI ei inter se similes esse. 

nam quoniam / ΒΑΓ -- 4218 (uierque enim 

4 rectus est) et duorum trian- 
guloum A4BI,.4BZ4 com- 
munis est angulus ad B po- 
situs, ent. { 4ΓΒ -- BA44 
[I, 32]. itaque trianguli 

4 4 ABI, 4B. aequianguli 

sunt. erii igitur ΒΓ: ΒΑ — 4B: B — AD: 44 
(prop. IV]; nam BI'sub recto angulo trianguli 4BI' 
subtendit οὐ B4 sub recto angulo trianguli 4 B Z, 
eb rursus 4B in iriangulo 4BI' sub angulo ad I' 
posito subtendit et B Z/ in triangulo 4.84 sub angulo 
ei aequali B.4.4, ei 4I, 441 sub angulo ad B posito 
utriusque trianguli communi subtendunt. itaque trian- 
guli 4 BI, 4 B4 et aequianguli sunt et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia habent. itaque 
A ABI'- 484 [def. 1]. similiter demonstrabimus, 


ras. m. 9 V. ἴσην αὐτῆς F. 18. ABA) ABT P. 1] inter 

duas ras. F. — Post AI'add. F: ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ B 

γωνέαν τοῦ 48 τριγώνου, sed del. m. 1. 19. ὑποτείνουσαι 

& in ras.) post ras. 1 litt. F, ὑποτείνουσα Bp. B] seq. raa. 

1 litt. F. 20. αὐτῶν vá» V. &go] postea ins. Εἷς m. 2 V. 

ΑΒ4 ἄρα V. 21, ἐστιν P, comp. p.  . 22. ἐστί om. P. 
24. ἐστιν P; comp. p. 
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ABT τρίγωνον" ἑκάτερον ἄρα. τῶν AB4, 44Γ 
᾿ [τριγώνων] ὅμοιόν ἐστιν ὅλῳ τῷ 48Γ. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὅ ὅμοια τὰ 484, 
AAT τρίγωνα. 

ὅ Ἐπεὶ γὰρ ὀρϑὴ 7 ὑπὸ Β4)4 ὀρϑῇ. τῇ ὑπὸ 43Ζ4Γ 
ἐστιν ἴση, ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ ὑπὸ ΒΙ.Α4 τῇ πρὸς τῷ Γ 
ἐδείχϑη ἴση, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ B λοιπῇ τῇ 
ὑπὸ ΔΑΓ ἐστιν ἴση ἰσογώνιον ἄρα ἐσεὶ. τὸ ABA 
τρίγωνον τῷ 44 τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ B 

10 τοῦ 4384 τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν ὑπὸ Β.44 πρὸς 
τὴν 44 τοῦ 44 τριγώνου ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς 
τῷ F ἴδην τῇ ὑπὸ Β44,, οὕτως αὐτὴ ἡ 44 τοῦ 
484 τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ B γω- 
νίαν πρὸς τὴν Z4I' ὑποτείνουσαν τὴν ὑπὸ Z4 AD τοῦ 

15 44T' τριγώνου ἴδην τῇ πρὸς τῷ B, καὶ ἔτι ἡ BA 
πρὸς τὴν 4 ὑποτεένουσωι τὰς ὀρϑάφ' ὅμσιον ἔφα 
ἐστὶ τὸ 484 τρίγωνον τῷ 44Γ τριγώνῳ. 

᾿Εὰν ἄρα ἐν ὀρϑογωνίέῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρθῆς 
γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῇ, τὰ πρὸς τῇ 

20 χαϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις 
[ὅπερ: ἔδει δεῖξαι}. 


Πόρισμα. 
Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἐν ὀρϑορωνίῳ 
τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ την βάσιν κάϑε- 
26 rog ἀχϑῇ, ἡ ἀχϑεῖσα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων 
μέση ἀνάλογόν ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι [καὶ ἔτι τῆς 


----- ---..-.-.. 


1. τρέγωμον] om. BF p. 2. τριγώνωφ] om. P. ὅμοιόν 
ἐστιν ὅλῳ] om. V. ΑΒΤ' τριγώνῳ ὅλῳ ὅμοιόν ἐστιν V 

ὅ. Β44[Π[ B e corr. m. 2 V. 7. λοιπῇ] corr. ex entis 

m. 1F. 8. ἐστί] ἐστίν PF. 11. τὴν 44] τῇ 44A Ἐ; corr. 
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esse eliam A 42 ὦ 4BI- ergo uterque triangulus 
ABA, AAT. tiiàngulo toti ABI sihülis est. 

iam dico, triangulos 4.841, 44I' etiam inter se 
similes esse. 

nam quoniam /.Bz14 — 44 Γ (reeti enim), et 
demonstratum est, / ΒΑ 2 angulo ad I' posito aequa- 
lem esse, etiam qui relinquitur angulus ad B positus, 
angulo z144I' aequalis erit [I, 32]. itaque trianguli 
4824, 447" aequianguli sunt. est igitur B: 14 
— 424: 4Γ -— B4: ADT [prop. IV]; nam B4 in 
iriangulo 48 4 sub ΒΑΔ subtendit οὐ 41.4 in trian- 
gulo 444I' sub angulo ad I' posito subtendit angulo 
B4. aequali, et 44 in triangulo 4B. sub angulo 
ad B posito subtendit, ZI' autem in iriangulo 424 Γ 
sub Z4I' angulo ad B posito aequali, .et prae- 
terea ΒΩ, ΑΓ sub rectis angulis subtendun&. itaque 
A AB c AAT [def. 1]. 

Ergo si in triangulo rectangulo ab angulo recto 
ad basim perpendicularis ducitur, irianguli ad per- 
pendicularem positi similes erunt et toti et inter se. 


Corollarium. 


Hine nianiféstum est, si in triangulo rectangulo 
ab angulo recto ad basini- perpondiculatis ducatur, 


m. rec. 14, ὑποτείνουσα] -» eras. F. 15. τ corr. ex 
ἧς m. rec. P; 8eq. ras. 1 litt. V. 16. ποὺς τῆ! iy» ΑΓῚ in 
. FK. ὑκοτείνουσα Ε. 90. ἔστιν F. 8. £y] ohm. p. 


25. τ ὴῤάτων ες 26. io: B, cóümp. p. πε ἔδει 
δεῖξαι) om. B j. p ἕεὶ — p. 104, 9: ἐστινἾ postes ins. m. 
1 F in ras; mg, m. $ V. 
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βάσεως καὶ ἑνὸς ὁποιουοῦν τῶν τμημάτων ἡ πρὸς 
τῷ τμήματι πλευρὰ μέση ἀνάλογόν ἐστιν]. 
9'. 
Τῆς δοϑείσης εὐθείας τὸ προσταχϑὲν μέρος 
5 ἀφελεῖν. 7 
Ἔστω ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ 48᾿ δεῖ δὴ τῆς AB 
τὸ προσταχϑὲν μέρος ἀφελεῖν. 
Ἐπιτετάχϑω δὴ τὸ τρίτον. [καὶ] διήχϑω τις ἀπὸ 
τοῦ 4 εὐθεῖα ἡ 4Γ γωνίαν περιέχουσα μετὰ τῆς 
10 4B τυχοῦσαν᾽ καὶ εἰλήφϑω τυχὸν σήμεῖον ἐπὶ τῆς 
ΑΓ τὸ 4. καὶ κείσθωσαν τῇ 44 ἴσαι αἱ 4E, ET. 
καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ BI, καὶ διὰ τοῦ 4 παράλληλος 
᾿ αὐτῇ ἤχϑω ἡ 4Ζ. 
Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ ΑΒΓ παρὰ μίαν τῶν 
15 πλευρῶν τὴν ΒΓ ἧχται ἡ Ζ4, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς τὴν Z A. 
διπλῆ δὲ ἡ D τῆς zt διπλῆ ἄρα καὶ ἡ ΒΖ τῆς 
ZA: τριπλῆ ἄρα ἡ ΒΑ τῆς 4Ζ. 
Τῆς ἄρα δοϑείσης εὐθείας τῆς 48 τὸ ἐπιταχϑὲν 
80 τρέτον μέρος ἀφήρηται τὸ 42 ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


[4 


ι΄. 
Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄτμητον τῇ δοϑείσῃ 
τετμημένῃ ὁμοίως τεμεῖν. 
X. Simplicius in phys. fol. 114v, 119. 


1. ὁποτερουουν F. 82. Post ἐστιν seq. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
BFp, V m. 2. 8. τρίτον] ante -rov ras. 2 htt. F. καί) 
om. P. τις εὐθεῖα ἀπὸ τοῦ A4 ἡ V. 11. κείσϑωσαν] mg. 
m. rec. P. 14. Supra παρά in P scr. m. rec. παράλληλος. 

15. τήν] τῇ p. Z4] mutat. in 4Z τὰ. ἃ V; 4ZBp. 16. 
τὴν dA] τῇ 44 B, 44 Fp. τήν] om. BFp. 17. τῆς] 
τῇ p. καὶ ἡ BZ τῆς ZA4' τριπλῆ ἄρα] mg. m. 1 P. — 18. 
BA] 4 in ras. P. 19. τῆς] τῇ p. τῆς] corr. ex τῇ m. 1 p. 
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ductam rectam mediam inter partes basis proportio- 
nalem fore. — quod erat demonstrandum.!) 


IX. 

À data recta linea partem quamuis datam abscindere. 
Sit data recta 4.8. oportet igitur ab AB quamuis ' 
datam partem abscindere. 

sit data pars tertia, et ducatur ἃ puncto .4 recta 
AI*cum AB quemlibet angu- 
lum comprehendens, οὗ suma- 
iur in AI' quoduis punctum Z, 
et ponatur ΖΕ -- 4.41 — ET, 
et ducatur BI et per 4 rec- 
iae BI' parallela ducatur 7Z [I, 31]. 

iam quoniam in triangulo 4BI' uni laterum ΒΓ 
parallela ducta est Z1, erit [prop. II] 

DA4:44-—BZ:ZA. sed ΓΖ «-- 2 44. quare 
eliam ΒΖ —2Z4. itaque B.4 — 3 AZ. 

Ergo a data recta 4B tertia pars AZ abscisa 
est, ut iussi eramus; quod oportebat fieri. 


| X. 
Daiam rectam lineam non kectam datae sectae 
congruenter secare. 


1) Nam demonsirauimus p. 102, 9 sq. ΒΖ: 44 -΄ὰὸ, 44 
: 4I. reliqua pars corollari p. 102, 26 sq. sine dubio inter- 
polata est; nam et post sollemnem illum finem demonstratio- 
num corollariorumque ὅπερ ἔδει δεῖξαι p. 102, 26 additur et 8 
bonis codd. Theoninis aberat nec usquam usui est. habet tamen 
Campanus et P, quamquam sine clausula illa. itaque et in 
nonnullis codd. ante 'Theonem et in quibusdam "Theoninis 
simul sponte interpolata est. 


20. τρίτον] in ras. F. 22. δοθείσῃ! P, Simplicius, Cam- 
panus; δοθείσῃ εὐθείᾳ Theon (BF Vp). 
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Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἄτμηξος ἢ 48, ἢ 
δὲ τετμημένη. ἡ AD χατὰ τὰ 4, E oquéto, καὶ 
κείσϑωσδαν ὥστε γωνίαν τυχοῦσαν περιέχειν, καὶ 
ἐπεζξεύχϑω ἡ ΓΒ, καὶ διὰ τῶν 4, Ε τῇ ΒΓ παράλ- 

ὅ,ληλοι ἤχϑωσαν «αἱ 4Ζ, EH, διὰ δὲ τοῦ 4 τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἡ 40K. | 

Παραλληλόγφαμμον ἄρα ἐστὶν éxávtQov τῶν ΖΘ, 
6 B: ἴση ἄρα 1 μὲν 4Θετῇ ΖΗ, i ὃὲ ΘΚ τῇ HB. 
καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ AK Γ παρὰ μίαν τῶν πλευ- 

10 ρῶν τὴν ΚΓ εὐθεῖα ἦκται ἡ ΘΕ, ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ DE πρὸς τὴν Ε4, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς 
τὴν O 4. ἴση ὃξ ἡ μὲν ΚΘ τῇ ΒΗ, ἡ δὲ 04 τῇ 
ΗΖ. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓῈ πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ 
ΒΗ πρὸς τὴν ΗΖ. πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ AHE 

16 παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν τὴν HE ἦκται ἡ Z4, ἀνά- 
λογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 4.44, οὕτως 1 
HZ πρὸς τὴν Z A. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 
τὴν ΕΖ. οὕτως ἡ BH πρὸς τὴν HZ: ἔστιν ἄρα ὡς 
μὲν ] ΓΕ πρὸς τὴν EA, οὕτως i BH πρὸς τὴν 

80 ΗΖ, ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς 
τὴν ZA. 

Ἢ ἄρα δοϑεῖσα ᾿εὐθεῖα ἄτμητος ἡ AB τῇ δο- 
ϑείσῃ εὐθείᾳ τετμημένῃ τῇ AI' ὁμοίως τέτμηται" 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι" 


οὔ ια΄. 
Zo δοθεισῶν εὐθειῶν τρίτην ἀνάλογον 
προσευρεῖν. 
2. Post 4Γ' add. V: δεῖ δὴ τὴν 4B ἄτμητον τῇ AT τετμη- 


μένῃ ὁμοίως τεμεῖν. ἔστω τετμημένη ἡ AT. 4. ΓΒῚ ΒΓ 
Bp, V e corr. m. 2. 5. δέ] om. p. 8. HB] MB F, corr. 
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Sit daia reeta linea non secta 4.8, recta autem 
AT' secta m purictis 7f, E, οὐ ponantur ita, ut quem- 

libet. angulum comprehendant, 
T et ducatur ΓΙ, et per Z4,E 
rectae Β΄ parallelae ducantur 
4Z, EH, et per 4 rectae 4B 
paraslléla ducatur 7/0 Καὶ ΤΊ, 31]. 
iaque utrumque ΖΘ, ΘΒ par- 
alllóprammum est. quare ν 
| ΖΘ 2 ZH et 09K — HB 
[I 34]. et quoniam in trigtigule ΖΚ Γ uni late KT. 
paralela ducta ese recta O E, erit DE: EA ΚΘ: ΘΖ 
[prop.II]. sed K0.—- BH, 971 — HZ. itaque E: ΕΖ 
— ΒΗ: ΗΖ. rursus quoniam in iriangulo 4H E uni 
lateri HE parallela ducta est Ζ.4,, erit Ez: 44 
-- MZ:Z.fprop. MM. οὖ dermionstratum est, esse 
eliam ΓΕ: ΕΖ — BH: HZ. iaque 

ΓΕ: ΕΖ τῷ BH: ΗΖ εἰ EZH:4— HZ:ZA. 

Ergo data recta linea non secta 4B datae rectae 
lineae sectae 44I' congruenter secta esi; quod opor- 
tebat feri. 


XI. 


Datis duabus reetis tertiam proportionalem inuenire. 


ras. F. K0]| corr. m. 2 ex OK V. 19. τήν] om. BFp. 
13. πρὸς τήν] πρός BF p, et sic deinde per totam prop. 

16. HE] corr. ex EH m. 2 V. 17. ἡ] postea ins. F. 18. 

οὕτως] m. 2 V. ἔστιν ἄρα ὡς — 20: τὴν H Z] postea insert. 

in ras. m. 1 F; mg. m. 2 V. 19. τὴν HZ| HZ etiam V 
20. .Ea4] corr. ex 4Ε m. rec. P. πρὸς 44 οὕτως bis F. 
ἡ} ins. m. rec. P. 24. ποιῆσαι] in ras. m. 1 


m. 2. 9. τ postea ins. F. 11. τὴν Ed] E4 Bpetm 
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Ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι [δύο εὐϑεῖαι)] αἱ ΒΑ, ADT 
καὶ κείσϑωσαν γωνίαν περιέχουσαι τυχοῦσαν. δεῖ δὴ 
τῶν B A, AI'voítqv ἀνάλογον προσευρεῖν. ἐκβεβλύσϑω- 
σαν γὰρ ἐπὶ τὰ 4, Ε σημεῖα, καὶ κείσϑω τῇ AD 

ὅ ἴση 5 Β4,, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ BI, καὶ διὰ τοῦ 4 
παράλληλος αὐτῇ ἤχϑω ἡ 4Ε. 

Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ 44 παφὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν 4Ε ἧκται ἡ BI, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς 
“ἦ 48 πρὸς τὴν Β4, οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 

10 [0g δὲ ἡ B4 τῇ AI. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς 
τὴν 4Γ, οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. | 

Δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, 4Γ τρίτη 
ἀνάλογον αὐταῖς προσεύρηται ἡ ΓΕ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιβ. 

15 Τριῶν δοϑεισῶν εὐϑειῶν τετάρτην ἀνά- 
λογον προσευρεῖν. 

Ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι . τρεῖς εὐθεῖαι αἱ A4, B,I* 
δεῖ δὴ τῶν .4, B, Γ τετάρτην ἀνάλογον προσ- 
ξυρεῖν. 

20 Ἐκχκείσϑωσαν δύο εὐθεῖαι αἵ ΖΕ, 4Z γωνίαν 
περιέχουσαι [τυχοῦσαν] τὴν ὑπὸ EztZ: καὶ κείσϑω τῇ 
μὲν 4 ἴση ἡ AH, τῇ δὲ B ἴση ἡ HE, καὶ ἔτι τῇ 
I ἴση ἡ 40" καὶ ἐπιξευχϑείδης τῆς ΗΘ παράλληλος 
αὐτῇ ἤχϑω διὰ τοῦ Ε ἡ ΕΖ. 

90 Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ Z4EZ παρὰ μίαν τὴν 

1. δύο εὐθεῖαι} om. P, εὐθεῖαι supra scr. m.rec. 8. ΒΑ 
e corr. V. εὑρεῖν 4. γὰρ αἴ AB, AI" Theon (BVp; γὰρ « 
BA, 4Γ F). 5. BI'] ΓΒ p. 8. AE] A E g. 9. 22v] bis 
om. BF p. B4] BA F. AT'] A in ras. m. 1 B. 11. 


vij om. Bp. τήν] om. Bp. ΓΕῚ Γ' in ras. V. 18. 
αὐτῆς P, corr. m. 2. 20. ἐκκείσϑω τῶν q (non F). 21. 
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Sint datae rectae B4, 4lI' et ponantur ita, ut 
quemlibet angulum comprehendant. oportet igitur rec- 
tarum B4, A4I' tertiam proportionalem inuenire. 

4 producantur enim ad punc- 

ia 41, E, et ponatur AT 

— ΒΖ, eti ducatur BI, et 

BON ἢ. ! per 47 ei parallela ducatur 
p^ —^ 4Ε|Π]1, 81]. i&m quoniam in 

triaagulo 44241 E uni lateri 

4 4E parallela ducta est BI, 
ert 4B: Bd — 4Γ ΓΕ 
[prop. IIl. sed Bz/ — AI. 
£F itaque 4B: 4I — ATL E. 

Ergo datis duabus rectis 4B, A4I' tertia. earum 
proportionalis inuenta est ΓΕ; quod oporlebat fieri. 


XII. 
Datis tribus rectis lineis quartam proportionalem 


inuenire. 


Sint datae rectae 4, B, Γ. oportet igitur rectarum 
4, B, I' quartam proportionalem inuenire. 

E ponantur duae rectae ΖΕ, 4Z 
itia, αὖ quemlibet angulum com- 
prehendant E4Z, et ponatur 
ΖΗ — 4, HE — B, 40 — I. 
et ducta recta HO ei parallela 

4 e Z per E ducatur EZ [I, 31]. 
iam quoniam in triangulo ZEZ uni later EZ 


τυχοῦσαν) om. P. καί] om. p. τῇ] 59 9. 25. μίαν 
τῶν πλευρῶν Theon (BFV p). 


10 


15 


20 


110 LZTOIXEISN 9'.- 


EZ ἧκται ἡ HO, ἔστιν ἄφα ὡς ἡ 4H πρὸς τὴν 
HE, οὕτως ἡ 40 προς την ΘΖ. ἴση δὲ 7, μὲν 45 
τῇ 4, ἡ δὲ HE τῇ B, ἡ δὲ 40 τῇ Γ' ἔστιν Goo ms 
ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτῳρ ἡ Γ πρὸς τὴν ΘΖ. 

Τριῶν ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν Α, Β, Γ τε- 
τάρτη ἀνάληγον προσεύρηται ἡ ΘΖ'᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


, 
ιγ΄. 
dvo δοθεισῶν εὐθειῶν μέσην ἀνάλογον 
προδευρεῖν. 
Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ AB, BI* 


δεῖ δὴ τῶν 48, ΒΓ μέσην ἀνάλογον προδευρεῖν. 
Κείσϑωσαν ἐπ’ εὐϑείας, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 
AD ἡμικύχλιον τὸ 44, καὶ ἤχϑω ἀπὴ τοῦ B ση- 
μείου τῇ AI' εὐθείᾳ πρὸς ὀρϑὰρ ἡ Β΄, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἱ A4 4, AT. 
"Exsb dv ἡμικυκλίῳ γωνία ἐστὶν ἡ ὑπὸ AAI, 
ὀρθή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ τῷ 


AAI ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάθετος. 
3 ς c » - “-“ , , 
ἥκται ἡ 4B, ἢ 4B ἄρα τῶν τῆς βαάεῷς τμημάτων 


τῶν 4B, ΒΓ μέφη ἀνάλογόν ἐστιν, 
Δύο ἄρα. δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, ΒΓ μέση 
ἀνάλογον προσεύρηται ἡ “18 ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιδ΄. 
Τῶν ἴσων vs καὶ ἰσογωνίων παραλληλο- 


XIII. Philoponus in Aristot. de &nima g IL. — XIV. Philo- 
pon. in anal. post. fol. 117v. 


1. EZ] corr. ex HO m. rec. P; HO Bp. H6] corr. 
ex ZE m. rec. P; EZ Bp; OH V m.2. $]om.V. 4H 
in ras. B. ex»] om. ΒΕ». 9. σήν om. BF p. ΘΖ 
e corr. V; Ze P. 4. OZ] Z in ras. F; ZO P. — 14. ev- 
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perallele dueta esi HO, erii 4H: HE — 46 : ΘΖ. 
sed 44H — 4, HE — B, 40 — I: itaque 4: B 
— [D: ΘΖ. 

Ergo delis tribus rectis luejs 44, B, I' quarta pro- 
portionglig inuenta est ΘΖ; quod oportebat fieri. 


XIII. 


Datis duabus rectis lineis mediam proeportionalem 
inuenire. 
Sint duae xeelae datae 48, BI: oportet igitur 
rectarum 4B, BI' mediam proportionalem inuenire. 
ponantur in egdem recta, et 
in 4 describatur semicirculus 
AAI,et ἃ B puncto ducatur 
a€ rectam 4I' perpendicularis 
A 2 Fr BA,e ducantur 44, AI. 
iam quoniam in semicireulo est [ 44411, rectus 
est [IIT, 31]. et quoniam in triangulo rectangulo 
AAT & recto angulo ad basim perpendicularis ducta 
est 48, 4B parlium basis 48, BI' media propor- 
tionalis est [prop. VIII coroll]. 
Ergo datis duabus rectis lineis 4B, BI' media pro- 
portionalis inuenta est 48: quod oportebat fieri. 


XIV. 
In parellelogrammis aequalibus et a&equiangulis 


ϑείᾳ) om. Bp. 16. xal ἐπεί V. 19. 4B] B 4 F; V, corr. 
m. 9. 4B] B4 V, corr. m. 2. 21. μέσην P, sed corr. 


29. προσηύρηται F. — 24. ve] om. p. καί] m. 2 F. ἰσο- 
yo*ío»] P, Philoponns; píe» μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν Theon 
(BVp; in F om. uev et suprà scr. uix seq. ras. 1 litt), P 
Bupra m. rec. 
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γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἷ πλευραὶ al περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας" καὶ ὧν ἰσαγωνίων παραλλη- 
λογράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἵ πλευραὶ αἵ 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

b Ἔστω ἴσα τε καὶ ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ 
AB, ΒΓ ἴσας ἔχοντα τὰς πρὸς τῷ B γωνίας, καὶ 
κείσϑωσαν ἐπ᾿ εὐθείας αἱ 4B, BE: ἐπ’ εὐϑείας 
ἄρα εἰσὶ καὶ al ZB, BH. λέγω, ὅτι τῶν 4B, ΒΓ 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 

10 τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν BE, οὕτως 
ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. | 

Συμπεπληρώσθω γὰρ τὸ ΖΕ παραλληλόγραμμον. 
ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AB παραλληλόγραμμον τῷ 
BI παῤαλληλογράμμῳ, ἄλλο δέ "τι τὸ ΖΕ, ἔστιν 

15 ἄρα ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ZE, οὕτως τὸ ΒΓ πρὸς τὸ 
ΖΕ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ AB πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως ἡ 4B 
πρὸς τὴν ΒΕ, ὡς δὲ τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως ἡ 
HB πρὸς τὴν BZ: καὶ ὡς ἄρα ἡ 4B πρὸς τὴν BE, 
οὕτως ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. τῶν ἄρα AB, ΒΓ παρ- 

90 αλληλογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως ἡ 
HB πρὸς τὴν ΒΖ' λέγω. ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ AB παρ- 
αλληλόγφαμμον τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ. 

95 Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως 
ἡ ΗΒ προς τὴν ΒΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 4B πρὸς τὴν 


2. ἐσογωνέων] om. Theon (BF Vp); del. m. rec. P. Post 
παραλληλογράμμων add. Theon: μέαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην 
ἐχόντων (BFp; μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν V). ὅ. τε 
καὶ ἰσογώνια] om. Theon (BFV p); del. m. rec. P. 7. κεί- 
c9o V. 8. εἰσίν PBp. 10. ἐστίν} om. p. τήν») om. 
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latera aequales angulos comprehendentia in contraria 
proportione sunt; et parallelogramma aequiangula, 
quorum latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sint, aequalia sunt. 
Sint aequalia et aequiangula 
J' parallelogramma 4 B, B I'aequa- 
les habentia angulos ad B po- 
sitos, ei ponantur in eadem 
recta 48, BE. aque etiam 
- ZB, BH in eadem recta sunt. 
dico, in 4B, BI' latera aequa- 
4—4 les angulos comprehendentia in 
contraria proportione esse, ἢ. e. 
esse 2B: BE— ΗΒ: ΒΖ. | 
expleatur enim Z E parallelogrammum. iam quoni- 
am 4B — BI, ei alia quaedam magnitudo est ZE, 
erii 4B: ZE — ΒΓ: ΖΕ [V, 1]. sed 4B: ZE 
— 28Β: ΒΕ [prop. I], οὔ ΒΓ: ZE— HB: ΒΖ [id]. 
quare eliam 48 : BE — ΗΒ: ΒΖ. itaque in parallelo- 
grammis 4B; BI' latera aequales angulos comprehen- 
dentia in contraria proportione sunt. 
iam uero 81 //B: BE — ΗΒ: ΒΖ. dico, esse 
A4 B — BI: 
nam quoniam est 2B: ΒΕ -- HB:BZ,et 4B: BE 


Kx 


Z "7 


BFp. | BE] corr. ex BO m. rec. P. 11. τήν] om. ΒΕ. 

ΒΖ] ZB P. 12. ZE] EZ p. 17. τήν] om. BF; vó p 
τὸ ΖΕ] ΖΕ BF; Z in ras. m. 2 V. 18. πρὸς viv] πρὸς 
BFp, et sic deinde per totam prop. ὡς ἄρα] ὥσπερ V. 

48] Β4 p. 19. ἄρα] supra m. 1, sed post BT'P. — 22. 
ἀλλὰ δή} in ras. m. 1 p. Post δή add. Theon: ἀντιπεπον- 
ϑέτωσαν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καί (BF Vp). 
. 98. BZ] ZB P. ἐστίν P. 86. τήν] corr. ex τῇ m. 2 V. 
26. ὧς] e corr. F. — 7] om. F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 8 
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BE, ovrog τὸ 4B παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ 
παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ, οὔ- 
voc τὸ ΒΓ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ παραλ- 
ληλόγραμμον, καὶ ὡς ἄρα τὸ 48 πρὸς τὸ ΖΕ, οὔ- 
5 τῶς τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ A4B παρ- 
αλληλόγφαμμον τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ. 

Τῶν ἄρα ἴσων vs καὶ ἰσογωνίων παραλληλογράμ- 
μῶν ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας" καὶ ὧν ἰσογωνίων παραλληλογράμμων ἀντι- 

10 πεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, ἴσα 
ἐστὶν ἐκεῖνα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιδ΄. 

Τῶν ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων yo- 

νέαν τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν al πλευραὶ 

15 αἱ περὶ τὰς ἴσας yovíag καὶ ὧν μίαν μεᾷ 

ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόν- 

ϑασιν αἵ πλευραὶ αἷ περὶ τας ἴσας γωνίας, 
ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

“Ἔστω ἴσα τρίγωνα và ABI, 44 E μίαν μιᾷ ἴσην 

20 ἔχοντα γωνίαν τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ 4244’ λέγω, 

ὅτι τῶν ABI, AAE τριγώνων ἀντιπεπόνθασιν αἵ 

πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν 

ὡς 7 ΓΑ͂ πρὸς τὴν 441, οὕτως ἡ Ε4 πρὸς τὴν 48. 

Κείσϑω γὰρ ὥστε ém εὐθείας εἶναι τὴν ΓΑ͂ τῇ 

9ὅ 4,4] ἐπ’ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΕΑ τῇ 48. καὶ 

ἐπεξεύχϑω ἡ BA. 

1. πρὸς τό — 2: ὡς δέ] insert. in ras. F. 9. παραλλη- 

λόγραμμο»] om. V. | 8.ZE παραλληλόγραμμον] P; ZE Theon 

(B F V p). 5. ἐστίν P, comp. p. 7. ἴσων ἄρα p. τε] om. 


Bp. ἰσογωνίων] PBF p; in P supra scr. m. rec. i65» yo- 
νίαν μίαν μιᾷ ἐχόντων; μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν V, sed 
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— AB: ZE, HB: ΒΖ- BI':ZE [prop. I], erit etiam 
AB:ZE-BLI:ZE[V,ll)] itaque 4B — BI'[V,9]. 
Ergo in parallelogrammis aequalibus et aequi- 
angulis latera aequales angulos comprehendeniia in 
contraria proportione sunt; et parallelogramma aequi- 
angula, quorum latera aequales angulos comprehen- 
dentia in contraria proportione sint, aequalia sunt; 
quod erat demonstrandum. 


XV. 
In triangulis aequalibus, et qui unum angulum 
uni aequalem habeant, latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione suni; et irian- 
guli unum angulum uni aequalem habentes, et in 
quibus latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sint, aequales sunt. 

Sint aequales trianguli 4BI, 441E unum angu- 
lum uni aequalem habentes, [ ΒΑΓ — 41.4 E. dico, 
in triangulis 48, 4.44E latera aequales angulos 
comprehendeniia in contraria proportione esse, b. e. 
esse Γ4: d d — ΕΑ: 48. 

ponantur enim ita, ut I'44 et 44 in eadem recta 
sint, itaque etiam E.4 et 4B in eadem recta sunt. 
et ducatur B4. iam quoniam A ABTI'-— 44 E, et 


μίαν μιᾷ punctis del 9. ἰσογωνίων παραλληλογράμμων) 
PB, F (post ico- ras. 1 litt), p; in P m. rec. supra scr. ἴσην 
γωνίαν μέαν μιᾷ ἐχόντων:, μέαν μιᾷ (punctis del) ἴσην ἐχόν- 
τῶν γωνίαν παραλληλογράμμων V. 15. αἴ] m. 2 P. ὧν 
τριγώνων F. 16. τριγώνων» om. F V. 20. z;] corr. ex 
ς m. rec, P. λέγω, ὅτι] οὐ seq. insert. in ras. F. 22. 
"d rer) περί P, corr. m. 29. 28. πρὸς τήν] bis πρός BFp. 
. I'4] AT P, V in ras. 96. ἐστίν PBF', comp. p. 
g* 


5 
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Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ 4ΒΓ' τρίγωνον τῷ AAE 
τριγώνῳ, ἄλλο δέ τι τὸ ΒΑ4, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
I'4B τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 τρίγωνον, οὕτως τὸ 
Ε44 τρίγωνον πρὸς τὸ B4 τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ΓΑΒ πρὸς τὸ ΒΑ4,, οὕτως ἡ I4 πρὸς τὴν 
44, ὡς δὲ τὸ ΕΑ4 πρὸς τὸ Β44, οὕτως ἡ EA 
προς τὴν 48. καὶ ὡς ἄρα ἡ I4 πρὸς τὴν 44, 


᾿οὕτως ἡ E4 πρὸς τὴν 4B. τῶν ABI, 44ῈΕ ἄρα 


10 


1ὅ 


20 


τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας. 

᾿4λλὰ δὴ ἀντιπεπονθέτωσαν al πλευραὶ τῶν ABT, 
AAE τριγώνων, καὶ ἔστω ὡς ἡ IA πρὸς τὴν 44, 
οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν 4B: λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ 
τὸ ABI' τρίγωνον τῷ A44 E τριγώνῳ. 

᾿Επιξευχϑείσης γὰρ πάλιν τῆς B, ἐπεί ἐστιν ὡς 
ἡ D4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν AB, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΓΑ πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ ABT 
τρίγωνον πρὸς τὸ Β.444 τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ ΕΑ πρὸς 
τὴν AB, οὕτως τὸ EA τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 
τρίγωνον, ὡς ἄρα τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ B4 - 
τρίγωνον, οὕτως τὸ Ε44 τρίγωνον πρὸς τὸ Β.Α4“ 
τρέγωνον. ἑκάτερον ἄρα τῶν ΑΒΓ, ΕΑ44 πρὸς τὸ 
Β 41 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΒΓ 
[τρέγωμον] τῷ EA τριγώνῳ. 

Τῶν ἄρα ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 
τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας᾽ καὶ ὧν μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 


2. τι] om. BF Vp. BA4] in ras. m. 2 V. 8. ΓΑΒῚ 
“ΓΑΒ, ΒΑΓ Bp, V m. 29. οὕτως] οὕτω P, οὕτως ἄρα Ε΄. 
4. E44] BFp, Vm. 2; 44E V m.1; 44Ὲ PP. BA4) htt. 
BA in ras. m. 2 V. τρέγωνον] comp. V. 7ἧ. τήν] (prius) 
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B p lia quaedam magnitudo est 
BA44, ert Δ Γ4Β:8Β44 
— E44:BAA[V,'i]. sed 
[prop.I1] 4B: B-.4 4 — AT 

: 44 cb EA: BAA 
— E4:.4B. quare eliam 
DA:44-— EA4:4B. ia 

que iriangulorum 418, 
AA E latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sunt. 

jam uero latera triangulorum 4 BI', 4441 E in con- 
traria proportione sint, ei sit ΓΖ: 4241 -- ϑ Ε4: 48.᾿ 
dico, esse ἃ ABI' e A A4 E. 

*dueta enim: rursus B, quoniam est I'4: 44 
πα ΕΑ : 4B, οἱ ΓΑ: 44 — A ABI: Δ Β44, et 
EA: 4Β--: AEAA:ABA A [prop. T], erit Δ.48Γ 
AN Bd -—AEAA:ABAA. Waque uterque trian- 
gulus 4BI', E44 ad B.441 eandem rationem habet. 
quare A A4BI' —— A EA 4 [V, 9]. 

Ergo in triangulis aequalibus, et qui unum angu- 
lum uni aequalem habeant, latera aequales angulos 
ecomprehendentia in coniraria proportione suni; et 
irianguli unum angulum uni aequalem habentes, et 
in quibus latera aequales angulos comprehendentia 


4 | E 


Corr. ex τόν m. 1 F. 8. ἄρα T amid τριγώνων ὍΝ V5 
ἄρα γωνιῶν É i» τριγώνων» γωνιῶν : ὡς] postea 
insert. m. 1 om. πρὸς τὴν] "οὖς Β οὐ sic deinde 
per totam prop. ie. ΓΑ] AT p. vin om. etiam V. 

20. 4ΒΓῚ BAT'P. Post τρέγωνον add. F. οὕτως τὸ EA 


τρίγωνον, sed del. m. 1. 21. τρίγωνον] om. V. οὕτως] 
om. F. τὸ. 44 τρίγωνον δοὺς τὸ BA4 τρέγωνον») om. 
BFp. 32. ἄρα] om. Bp. . ἐστίν P, comp. p. — 24. 


«| o 
yovovy] om. P. 26. πλευραὶ abl om.F. 97. γωνίας πλευραί . 
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τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ws. 
Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ 

6 ὑπὸ τῶν ἄκρων περιδχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑο- 
γωνίῳ' κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμεγον 
ὀρθογώνιον ἴσον ἢ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιε- 
χομένῳ ὀρϑογωνίῳ, αἴ τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνά- 

10 4oyov ἔσονται. 

' Ἄστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἵ 48, ΓΩ, 
E,Z, ὡς ἢ AB πρὸς τὴν I4, οὕτως ἡ E πρὸς 
τὴν Z' λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 418,2 περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν I, E περιεχο- 

16 μένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

Ἤχϑωδαν [rào] ἀπὸ τῶν A4, Γ σημείων ταῖς 4B, 
ΓΖ εὐϑείαις πρὸς ὀρϑὰς αἱ ΔΗ͂, ΓΘ, καὶ κείσϑω 
τῇ μὲν Ζ ἴση ἡ 4Η, τῇ δὲ Ε ἴση ἡ ΓΘ. καὶ συμ- 
πεπληρώσϑω τὰ BH, 46 παραλληλόγραμμα. 

20 — Kol ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
E πρὸς τὴν Ζ, ἴση δὲ ἡ μὲν E τῇ ΓΘ, ἡ δὲ Z τῇ 
AH, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
ΓΘ πρὸς τὴν ΑΗ. τῶν BH, 40 ἄρα παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς 

26 ἴσας γωνίας. ὧν δὲ ἰσογωνίων παραλληλογράμμων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἴ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 


2. ἐστίν} εἰσίν V. 4. ὦσι PBp. 7. κἄν] καὶ si V. 

11. αἴ τέσσαρες P. ἀνάλογον] om. V. 12. Z dvaioyov V. 
*5»] om. Bp. 13. 4B] B in ras. m. 2 V. Z| eras. F. 
14. ἐστίν P, comp. p. E] postea add. m. 1 p; eras. F. 
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in coniraria proportione sint, aequales sunt; quod 
erat. demonstrandum. 


XVL 


Si quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum 
exiremis terminis comprehensum aequale est rectan- 
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extremis 
lerminis comprehensum aequale est rectangulo mediis 
comprehenso, quattuor rectae proportionales sunt. 

Sint quattuor rectae proportionales 48, ΓΖ, E, Z, 
iia ut sit 4B: ΓΖ, — E: Z. dico, esse 48 »« Z 
-- I4: E. 


[1] [o 
A B 


ducantur a punctis 4, Γ ad rectas 4B, ΓΖ per- 
pendieulares 4 H, ΓΘ, et ponatur 4 H — Z et ΓΘ — E. 
et expleantur parallelogramma B H, 416. 

et quoniam est 4B: ΓΖ — E:Z,et Ε -Ξ-. ΓΘ, 
Z — AH, erit AB : ΓΖΩ — ΓΘ: AH. itaque in 
parallelogrammis BH, 410 latera aequales angulos 
comprehendentia in contraria proportione sunt. paral- 
lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales 
angulos comprehendentia in contraria proportione 


16. γάφ] om. P. 18. συμπεπληρώσθϑωσαν BFVp. — 22. AH] 
corr. ex 44 m. rec. P. 23. AH] post ras. 1 lit, He 
corr. V; corr. ex 40 m. rec. P. ἄρα] m. 2 V.. 94. oí 
περί] περί P. 


Φ 
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ἴσα ἐστὶν éxslva* ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BH παραλληλό- 
γραμμον τῷ 210 παραλληλογράμμῳ. καί ἐστι τὸ 
μὲν BH τὸ ὑπὸ τῶν 48, Ζ᾽ ἴση γὰρ ἡ AH τῇ Z 
τὸ δὲ 40 τὸ ὑπὸ τῶν DI'4, E: ἴση γὰρ ἡ E τῇ ΓΘ’ 
ὅ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 48. 2 περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν I'4, E περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 
᾿Δ4λλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν. 4 B, Z περιεχόμενον ὀρϑο- 
γώνιον ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Ε περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνέῳ᾽ λέγω, ὅτι αἵ τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον 
10 ἔσονται, ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ Ε πρὸς 
τὴν Ζ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 4B, Z ἔσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν DL, E, καί ἐστι 
τὸ μὲν ὑπὸ τῶν 48, 2 τὸ ΒΗ ἴση γάρ ἐστιν ἡ 

15 4H τῇ Z: τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΓΖ, E τὸ 40" ἴση yag 
ἡ ΓΘ τῇ Ε' τὸ ἄρα BH ἴσον ἐστὶ τῷ 4. καί ἐστιν 
ἰσογώνια. τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνέων παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ al περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 

80 ΓΘ πρὸς τὴν AH. ἴση δὲ ἡ μὲν ΓΘ τῇ E, ἡ δὲ 
AH τῇ Ζ' ἔστιν ἄρα ὡς 1) AB πρὸς τὴν I4, οὕτως 
ἢ E πρὸς τὴν Ζ. 

Ἐὰν ἄρα τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον (cov ἐστὶ 

26 τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ᾽ κἂν τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἦ τῷ 
ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ, ei τέσσαρες 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


. ΓΖ, E] seq. περιεχόμενον ὀρθογώνιον V, punctis delet, 
E] corr. ex I"9 m. 2 V. I'8] corr. ex E m. 9 V. 


4 
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sint, aequalia sunt [prop. XIV]. itaque BH — 6. 
ei BH — AB »« Z (nam AH — Z) et 440 — I'A»« E 
(nam ἢ -- ΓΘ). itaque 4B»« Z --Ξ ΓΖ »« E. 

iam uero sib 4B»« Z — I'4 »« E. dico, quattuor 
rectas proporironales esse, 4B : ΓΖ — E: Z. 

nam iisdem comparatis, quoniam 44 B »« Z — ΓΖ 
» E, et 4B»« -- BH (nam 4H — 2), et 'A»« E 
— 4Θ (nam. ΓΘ — E), erit. BH — 240. . eadem. 
autem  aequiangula sunt. et in parallelogrammis 
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt (prop. XIV]. . 
itaque 4B: ΓΖ — D8:4H. sed ΓΘ — E, AH —Z. 
quare 48: ΓΖ; — E:Z. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan- 
gulum extremis terminis comprehensum aequale est 
rectangulo mediis comprehenso; et si rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est rectan- 
gulo mediis comprehenso quattuor rectae proportionales 
sunt; quod erat demonstrandum. 


περιεχομένων ὀρϑογωνέων F, sed corr. 8. τῶν] mutat. in 

τῶι F. — 9. ὀρϑογωνίων F, sed corr. 14. ἐστιν} om. V. ἡ 

4H τῇ vL] τῇ Z1 AH V; in F m. 2 ex τῆι Z fecit τῇ HZ. 
156. ἴση γὰρ ἡ — 10: τῷ 40] mg. m. rec. P. 10. ἐστιν] P; 

εἰσιν BEYp 19. ἡ] (alt. postea ins. m. 1 p. 20. rej 

corr. ex ΗΘ m. 1 p. AH] corr. ex ZH m. 1p 23. 

ὦσι PBVp. 26. x&v] καὶ εἰ V. 26. 7] ἐστέ ἵν 21. 
τέσσαρες} seq. ras. 2 litt. F. 
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ιζ΄. 

Ἐὰν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ 
τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ᾽ κἂν τὸ 

5 ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἢ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ, «[ τρεῖς 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον αἵ 4, B, Γ, ὡς 
ἢ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ B πρὸς τὴν I" λέγω, 

10 ὅτε τὸ ὑπὸ τῶν A, Γ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
. ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B τετραγώνῳ. 

Κείσϑω τῇ B loq ἡ 4. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ .4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 
Β πρὸς τὴν Γ, ἴση δὲ ἡ Β τῇ 4, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 

15 4 πρὸς τὴν B, ἡ 4 πρὸς τὴν I. ἐὰν δὲ τέσσαρες 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχό- 
μενον [ὀρϑογώνιον] ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων 
περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, I' ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, 4. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν B, 4 τὸ 

20 ἀπὸ τῆς B ἐστιν ἴδη γὰρ ἡ B τῇ zl τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 4, Γ περιεχόμενον ὀρθογώνιον ἴσον éd: τῷ 
ἀπὸ τῆς Β τετραγώνῳ. 

᾿Αλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν 4, Γ ἴσον ἔστω τῷ ἀπὸ 
τῆς B: λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως 

26 ἡ B πρὸς τὴν Γ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 4,Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Β, ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν Β, 4 ἐστιν ἴση γὰρ ἡ B τῇ 2 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4. Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, 4. 


1. 181 et litt. initialis m. 2 V. 2. ὦσι codd. 4. 
κἄν) καὶ ei V. 6. τῆς] insert. postea F. 8. af τρεὲς P. 
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XVII. 


Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum 
exiremis terminis comprehensum aequale est quadrato 
medii; et si rectangulum exiremis terminis compre- 
hensum aequale esi quadrato medii, tres rectae pro- 
porüionales erunt. 

Sint tres rectae proportionales 44, B, I ita αὖ sit 
4: B—B:I. dico, esse 4»« Γ — B*. 


Α1:---.. Ὁ ὁ 
Βι-----..-.----.-  4Ζ:--------..... .]ὕ 
I'——J3À 


ponatur 4/7 —— B. et quoniam est 4: B -—B:I, 
et B — 2, erit 4: B —— Δ: Γ. sin quattuor rectae 
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis 
eomprehensum aequale est rectangulo mediis com- 
prehenso [prop. XVI] itaque 4 »« I'ze B »« 4. 
uerum B »« 2 — B*; nam B — 4. quare 

4 » DI'— B*. 

iam uero sib 44»« I'— B?. dico, esse 4: B — B: I. 

nam iisdem comparatis, quoniam 4 »« I'— B?, 
οὐ B! — B »« 4 (nam B — 4, erit 4»5« I'— B» 4. 
sin rectangulum exiremis (terminis comprehensum 


XVIL Philoponus in Arist. de anima g Il. 


19. κείσθω y&Q P. 4441) postras.1 litt. FP. 16. ὦσι codd, 
17. ὀρθογώνιον] om. P. 19. B, 47 (prius) in ras. m. 2 V. 
ἀλλά — B, 4] insert. m. 1 F. —— 920. ἐστιν᾽ ἴση) eras. F. 24. 
4] Ba. 36. ἐπεί] corr. ex ἐπί m. 2 V. — 27. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν B, 4 ἐστιν] PBp; idem, sed τῷ ὑπό V, 
F mg.; τουτέστιν τῷ ὑπὸ τῶν B, 4 Ἐ. 28. [on] - in ras. B. 
τῇ 4| in mg. transit m. 1 V (supra est ras.) 


10 


15 


20 


25 
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ἐὰν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἦ τῷ ὑπὸ τῶν μέ- 
Gov, αἴ τέσσαρες εὐϑεῖαι᾽ ἀνάλογόν εἰσιν. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ Α πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν I.- ἴση 
δὲ ἡ B τῇ 4^ ὡς ἄρα ἡ .4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ B 
πρὸς τὴν I. | 

Ἐὰν ἄρα τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ 
τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνφ᾽ κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄχρων 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον jj τῷ ἀπὸ τῆς μέσης 
τετραγώνῳ; αἱ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιη΄. 

πὸ τῆς δοϑείσης εὐθείας τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν ve καὶ ὁμοίως κείμενον 
εὐθύγφαμμον ἀναγράψαι. 

Ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 48, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον τὸ ΓΕ δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς 48 εὐϑείας 
τῷ ΓΕ εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοέως κείμενον 
εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

Ἐπεξεύχϑω ἡ 4Z, καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ 48 
εὐθείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς 4,B τῇ 
μὲν πρὸς τῷ Γ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ HAB, τῇ δὲ ὑπὸ 
DAZ ἴση ἡ ὑπὸ ABH. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ LUZ τῇ 
ὑπὸ AHB ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΓΩ͂ 
τρίγωνον τῷ HAB τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν H B, οὕτως ἡ ZI' πρὸς τὴν H A, 
καὶ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 48. πάλιν συνεστάτω πρὸς 
τῇ BH εὐϑείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς B, 


6. dci, ΡΡΥ͂». 7. ἐστίν P. 8. κἄν — 10: ἔσονται] 
om. p. (. 9. 7] ἐστέ comp. F, supra scr. j. — 18. ὁμοίως] 
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor 
rectae proportionales sunt [prop. XVI]. itaque 
4: B — 4: Γ. sed B 2 Z. itaque 4: B — B:I. 

Ergo si ires rectae proporéonales sunt, rectan- 
gulum extremis terminis comprehensum aequale est 
quadrato medii; et si rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae 
proportionales erunt; quod erat demonstrandum. 


XVIII. 


In data recta datae figurae rectilineae similem et 
similiter positam figuram rectilineam construere. 

Si& data recta 4B et data figura rectilinea ΓΕ. 
oportet igitur in recta 4B figurae rectilineae ΓΕ 
similem et similiter positam figuram rectilineam 


construere. 
᾿ E 
Z 6 
Fu A4 B" 


ducatur Z//Z et ad rectam 4 B et puncta eius 4, B 
angulo ad I' posito aequalis construatur [ H 48, 
angulo autem 1'Z/Z aequalis ( 4BH [I, 23). itaque. 
L ΓΖΖΩ — AHB [I, 32]. quare A ZI'Z triangulo 
HAB aequiangulus est. itaque Zzf: HB — ΖΓ: HA 
— D24:.B [prop. IV]. rursus ad rectam BH et 


“ὁμοίας zx (non P) 20. 4Z] Z4 P. συνεστοτο m (non P). 

22. τῷ] τῇ FP. ἴση] om. V. HAB| BAH P; AB EF; 
HAB ἴση V. . 38. ud om. V. τῇ λοιπῇ τῇ V. 24. 
ΑΗΒ] A"B'H F. ἐστί) om. V. 286. og] supra F. — 28. 
tj] corr. ex τῆς m. 1 p. BH] H supra scr. V. 
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H τῇ μὲν ὑπὸ AZE γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ BHO, τῇ 
ὃὲ ὑπὸ Ζ4Ε ἴση ἡ ὑπὸ ΗΒΘ. λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς 
τῷ E λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Θ ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ZA E τρίγωνον τῷ HGB τριγώνῳ᾽ ἀνάλογον 
ὅ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν H B, οὕτως ἡ ZE πρὸς 
τὴν HO καὶ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΘΒ. ἐδεέχϑη δὲ καὶ 
ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς τὴν ΗΑ 
καὶ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 4B: καὶ ὡς ἄρα ἡ ZI' πρὸς 
τὴν AH, οὕτως ἥ vs ΓΖΩ͂ πρὸς τὴν 4B καὶ ἡ ΖΕ 

10 πρὸς τὴν HO καὶ ἔτι ἡ Ez πρὸς τὴν ΘΒ. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΖ4 γωνία τῇ ὑπὸ AHB, 
ἡ δὲ ὑπὸ AZE τῇ ὑπὸ BHO, ὕλη ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΖΕ 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ A4HO ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἢ ὑπὸ ΓΔΕ τῇ ὑπὸ 486 ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ἢ 

16 μὲν πρὸς τῷ Γ τῇ πρὸς τῷ Α ἴση, ἡ δὲ πρὸς τῷ E 
τῇ πρὸς τῷ O. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ A40 τῷ ΓΕ’ 
καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας αὐτῶν πλευρὰς ἀνάλογον 
ἔχει ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ A40 εὐθύγραμμον τῷ ΓΕ 
εὐθυγράμμῳ. 

0 — '4xó τῆς δοϑείσης ἄρα οὐθείας τῆς 48 τῷ δο- 
ϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ΓΕ ὅμοιόν vs καὶ ὁμοίως κεί- 
usvov εὐθύγραμμον ἀναγέγραπται τὸ 46 ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 

᾿ ι΄. 

206 Τὰ ὕμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν διπλα- 

σίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. 


metet, p tg 


XIX coroll. Philoponus in anal. post. 117v.  Pseellus p. 57. 


1. BHO] "B'H"60 F. 8. ὑπό] om. Bp. ἴση] om. B. 
4. Hes] PF; HB6 B, V e corr. m. 2, p corr. ex HG 6 
m. 1. ὁ. Z4) AZ P. ZE]in ras. m. 2 V. e. ΗΘ] 


ELEMENTORUM LIBER VI. 127 


puncta eius B, H angulo ZZE aequalis construatur 
L BHO el angulo ZZ/E aequalis /, HBO [I, 23]. 
itaque qui relinquitur angulus ad E positus, reliquo 
angulo ad € posito aequalis est [I, 32]. itaque AZAE 
irangulo HB aequiangulus esi. quare Z4: HB 
-- ΖΕ : ΗΘ -- ΕΖ : ΘΒ [prop. IV]. demonstrauimus 
autem, esse etiam ΖΖ : HB — ΖΓ: HA - ΓΖ: 48. 
quare eam ΖΓ: 4H — I'4: AB—ZE:H60-—E4 
: ΘΒ. et quoniam ( ΓΖ 2 — AHB,et ( 4ZE-— ΒΗΘ, 
ert [| I'ZE — 4HO0. eadem de causa etiam ( ΓΖ E 
z 4BO. eti praeterea angulys ad I' positus angulo 
ad .4 posito aequalis est, et angulus ad E positus 
angálo ad € posito aequalis. itaque 46 aequiangula 
est figurae I'E. et latera, quae aequales angulos com- 
prehendunt, proportionalia habent; itaque figura rec- 
lilinea 440 similis est figurae rectilineae ΓΕ. 

Ergo in data recta 4B datae figurae reclüilineae 
I'E similis et similiter posita figura rectilinea con- 
structa est 440; quod oportebat fieri. 


XIX. 


Similes trianguli inter se duplicatam rationem 
habent quam latera correspondentia. 


0 in ras. m. 2 V. ΘΒ] BO P. καὶ ἡ E4 πρὸς τὴν 52] 
bis F, sed corr. 7. ἥ τὸ ΖΙ P. 8. καὶ ὡς ἄρα --- 9: 
AB]om.p. 10. EZd]"A'EF. 12. AZE] "Z'4 "E F. 
13. διὰ τὰ αὐτά — 15: πρὸς τῷ Α ἴση) insert. in ras. F. 
16. πρός] eras. V. ἐστίν F. 17. RET P; αὐτῷ BF Vp; 
om. Augustus. 18. 46] DTE P. TE] 40 P. 20. τῆς 
48 — 28: ποιῆσαι] καὶ τὰ ἑξῆς p. 1, ΓΕ ὅμοιόν ze] 
eras. V. 22. τὸ 40] punctis notat. Εἰ; om. B 
ἐστίν B, eras. 
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. Ἔστω ὅμοια τρίγωνα τὰ ABI, 4EZ ἴσην ἔχοντα 
τὴν πρὸς τῷ Β γωνίαν τῇ πρὸς τῷ Ε, ὡς δὲ τὴν 
AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν EZ, 
ὥστε ὁμόλογον εἶναι τὴν BD τῇ EZ λέγω, ὅτι τὸ 
ABI τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΕΖ τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. 

Εἰλήφϑω ydo τῶν ΒΓ, ΕΖ τρίτη ἀνάλογον ἡ 
ΒΗ, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως 
τὴν ΕΖ πρὸς τὴν ΒΗ" καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. 

10 — Ἐπεὶ οὖν ἐστιν dg ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως 
ἡ 4E πρὸς τὴν ΕΖ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν 4E, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν EZ. ἀλλ᾽ ὡς 
ἡ ΒΓ πρὸς ΕΖ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΕΖ πρὸς ΒΗ͂. καὶ 
ὡς ἄρα ἡ 48 πρὸς 4Ε, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς BH: 

16 τῶν 48ΒΗ, 4EZ ἄρα τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ 
πλευραὶ αἵ περὶ τὰς ἴσας γώνέας. ὧν δὲ μίαν μιᾷ 
ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ 
πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ABH τρίγωνον τῷ 4EZ τρι- 

20 γώνῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ, 
οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΒΗ͂, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐ. 
ϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην δι- 
πλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ πρὸς τὴν δευτέραν, ἡ ΒΓ 
ἄρα πρὸς τὴν ΒΗ͂ διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 

25 ΓΒ πρὸς τὴν EZ. ὡς δὲ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BH, 
οὕτως τὸ 4ΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΒΗ τρίγωνον" 


δι 


2. τῷ B] τὸ B V, οἱ F, aed corr. 8. τὴν ΒΓῚ BD Bp; 
τὴν ΓΔ F; lit. B in ras. m. 2 V. τὴν EZ| ΤΑ Bp. 8. 


οὕτω PBp. 10. 4B] B in ras. PF. τὴν] om. BFp. 
οὕτω P. 11. τήν] om. BF p 12. τήν] bis om. ΒΕ. 
13. πρὸς EZ] supra m. 2 F; πρὸς τὴν ΕΖ τὴν BH Y. 
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Sint similes trianguli ΑΒΓ, AEZ angulum ad 
B positum angulo ad E posito aequalem habentes, 


4 
BH I LN 

et 4B: BI'— 4E: EZ, ita ut ΒΓ lateri EZ respon- 
deat. dico, esse 4BI': 4 EZ -- ΒΓ": EZ*. 

sumatur enim rectarum ΒΓ, EZ tertia proportio- 
nalis BH [prop. XI], ita ut sit ΒΓ: EZ — EZ: BH; 
et ducatur 4H. | 

iam quoniam est 4B: ΒΓ — ΖΕ: EZ, permu- 
lando erit 4B: 4E-—— ΒΓ: EZ(V, 16]. sed ΒΓ: EZ 
— EZ:BH. quare 4B: 4E — EZ:BH. ilaque in 
irangulis 48ΒΗ, 4 ΕΖ latera aequales angulos com- 
prehendentéa in contraria proportione sunt. irianguli 
autem unum angulum uni aequalem habentes et quo- 
rum latera aequales angulos comprehendentia in con- 
iraria proportione sint, aequales sunt [prop. XV]. 
itaque Δ 4BH — 4 ΕΖ. e& quoniam est ΒΓ: EZ 
--- ΕΖ: ΒΗ͂, et si tres rectae proportionales sunt, 
prima ad tertiam duplieatam rationem habet quam 
ad secundam [V def. 9], erit ΒΓ: BH -— ΓΒ“: EZ, 
sed ΓΒ: BH — ABD: 4ABH [prop. I]. itaque etiam 


14. AB] B eras F. τὴν 4E V. τὴν BH V. 15. ἄρα] 
supra m. 1 p. 17. τριγώνων) om. Theen (BF Vp). 19. 
A4EZ] Z paene eras. V. 22, διπλασιοναονα P, sed corr. 
m. rec. 28. ἔχῃ P. ΒΓΊῚ ΓΒ seq. ras. 1 litt. P. 24. 
BH] seq. ras. 1 litt. P. 25. B] (prius) ΒΓ V. 

Euolides, edd. Heiberg et Menge. II. 9 
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καὶ τὸ 4ΒΓ ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ 4BH διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν EZ. ἴσον δὲ τὸ 
ABH τρίγωνον τῷ. 4EZ τριγώνῳ᾽ καὶ τὸ 4ΒΓ 
ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΕΖ2Ζ τρίγωνον διπλασίονα 
ὅ λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. 
Τὰ ἄρα ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι 
λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν τρεῖς εὐϑεῖαι 
10 ἀνάλογον ὦσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον [ἐπείπερ 
ἐδείχθη, ὡς ἡ ΓΒ πρὸς BH, οὕτως τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον 
πρὸς τὸ 48ΒΗ τρίγωνον, τουτέστι τὸ 4 ΕΖ]. ὕπερ 

16 ἔδει δεῖξαι. 

κ΄. 

Τὰ ὅμοια πολύγωνα εἴς τε ὅμοιο τρίγωνα 
διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα 
τοῖς ὅλοις, καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύ- 

80 γῶνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρᾶν. 

Ἔστω ὅμοια πολύγωνα τὰ ABDAE, ΖΗΘΚΑ, 
ὁμόλογος δὲ ἔστω ἡ AB τῇ ZH* λέγω, ὅτι τὰ ABD E, 


XX coroll Eutocius in Archim, III p. 52, 928. 


1, ἄρα] om. P. ABH| B supra m. 2 in ras, Υ. 7. 
ἐστίν BF. δ. ἐαν] ἐ- in ras. m. 2 V. 10. fen] om. B p. 
11. δἷδος] P; τρίγωνον Theon om, V comp. supra P m. 
rec. 18. τὴν BH V. τό | om τουτέστιν τό] 
ΤᾺ m.2F. 1. δεῖξαι]. ποιήσαι Υ. 19. ὅλοις] post ὅ- 
1 litt. eras. P 20. 7] om. B. 22. ABI'AE] 4BI'AEZ 
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ABD:ABH-— ΒΓ": ΕΖ“. erat autem 4BH — AEZ. 
quare eliam 4BI': A4EZ — ΒΓ": ΕΖ. 

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem 
habent quam latera correspondentia. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si tres-rectae proportionales 
Sint, esse ut prima ad terliam, ita figuram in prima 
descriptam ad figuram in secunda similem et similiter 
descriptam.") — quod erat demonstrandum. 


XX. 

Similia polygona in triangulos et similes et aequales 
numero ei totis correspondentes diuiduntur, et poly- 
gonum ad polygonum duplicatam rationem habet 
quam latus eorrespondens ad latus correspondens. 

Sint similia polygona 4BI^ E,ZHOK.A,et AB 
lateri ZH respondeat. dico, polygona 48 ΓΖ Ε, 


1) Hoc ex proportione ABI: dEZ — BI': BH concludi 
uoluit Euclides, paullo audacius sane; nam huic corollario 
post prop. 20 demum locus erat. sed τρέγωνον lin. 11 sine 
ubio Theoni soli debetur; nam εἶδος tuentur P et Campanus 
et aliquatenus saltem Philoponus et Psellus (hic corollarium 
guo numero citat) τετράγωνον praebentes, quod cum scriptura 
εἶδος conciliari potest, cum τρέγωνον non potest. et prop. 20 
coroll. 2 in P in mg. additum et à Campano omissum ἃ Theone 
interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen- 
tentium meam de huius corollarii forma confirmat. tum 
Pappus VIII p. 1100, 16 nostrum locum respicere putandus 
est, et sane scriptura eius loci tam incerta est, ut inde de 
numero, quem indicat, corollarii nihil adfirmari possit. itaque 
uto, Euclidem ipsum εἶδος scripsisse et Theonem, quo corol- 
anum facilus pateret, nostrum locum mutasse et prop. 20 
coroll 2 addidisse. sed uerba ἐπείπερ lin. 12 — 4EZ lin. 14 
interpolata esse putauerim, neque Campanus ea habuit; sed 
Theone antiquiora sunt. 
. 9* 


b 


10 


15 


20 


20 
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ZHOKA πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρίγωνα διαιρεῖται 
καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις, καὶ 
τὸ 4BIA E πολύγωνον πρὸς τὸ ZHOK A πολύγωνον 
διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 48 πρὸς τὴν ΖΗ. 

᾿Ἐπεξεύχϑωσαν αἴ BE, ΕΓ, HA, 40. 

Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓΖΕ πολύγωνον 
τῷ ΖΗΘΚΑ πολυγώνῳ, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAE γω- 
νία τῇ ὑπὸ HZA. καί ἐστιν ὡς 5 ΒΑ πρὸς AE, 
οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς ZA. ἐπεὶ οὖν δύο τρίγωνά ἐστι 
τὰ ABE, ΖΗ4 μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, 
ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4BE τρίγωνον τῷ ZHA 
τριγώνῳ ὥστε καὶ ὅμοιον" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE 
γωνία τῇ ὑπὸ ΖΗ... ἔστι δὲ καὶ ὅλη ἡ ὑπὸ 4ΒΓ 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ ΖΗΘ ἴση διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν πρλυ- 
γώνων᾽ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ ΛΗΘ 
ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ABE, 
ZHA τριγώνων ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς ΒΑ, οὕτως 
ἢ AH πρὸς HZ, ἀλλὰ μὴν καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν πολυγώνων ἐστὶν ὡς ἡ 48 πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ 
ΖΗ πρὸς ΗΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς 
BI, οὕτως ἡ AH πρὸς ΗΘ, καὶ περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας τὰς ὑπὸ ΕΒΓ, 4ΗΘ αἱ πλευραὶ ἀνάλογόν εἰσιν" 
ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ EBI' τρίγωνον τῷ 4H0 
τριγώνῳ ὥστε καὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EBI' τρίγωνον 
τῷ ΗΘ τριγώνω. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΕΓΖ 
τρίγωνον ὅμοιόν ἐστι τῷ ΑΘΚ τριγώνῳ. τὰ ἄρα 


5. 40] mutat. in 48 F. 7. ἐστί seq. ras. 8 litt. Εἰ. 

8. HZ4] ZHA F. τὴν AE V. 9. HZ] ZH P. τὴν 
ZA V. 10. γωνίᾳ] γωνίαν Vg. 11. δέ) om. F. 18. 
ἴση] corr. ex ἴσον m. rec. P. — 15. ZH6] H uidetur corr. V. 


* 
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| 4 |. £HO9 K 4A in iriangulos et simi- 
| les et aequales numero et totis 
3 g correspondentes diuidi, et esse 


dH ABIAE: ZHOKA — AB? 
: ΖΗ". 


T /— 4-60 KE — quwantur BE, ET, H A, 40. . 
et quoniam 4B 4 E-.ZHOK A, erit [ BAE—— HZ 4A 
[def. 1]. etLB.4: 4E-— HZ:ZA [id.]. iam quoniam duo 
irianguli sunt 4B E, ΖΗ, unum angulum uni angulo 
aequalem habentes et lalera aequales angulos compre- 
hendentia proportionalia, erit ^ 4B E triangulo ZH 4 
aequiangulus [prop. VI]. quare etiam similes sunt 
[prop. IV;def.1]. itaque 4B E — ZH 4. uerum etiam 
LABI'—ZHOpropter similitudinem polygonorum. ita- 
que EBI'— ΗΘ. et quoniam propter similitudinem 
triangulorum 4 B E, ZH.A est EB: B4 —— AH: HZ, e 
praeterea propter similitudinem polygonorum 4B: BI' 
s ZH: ΗΘ, ex aequo erit ΕΒ: BI' — AH: ΗΘ 
[V, 22], et latéra aequales angulos ΕΒΓ, 4H6 com- 
prehendentia proportionalia sunt; itaque ^ EBI'trian- 
gulo “ΗΘ aequiangulus est [prop. VIJ. quare 
A EBI'— AHO [prop. IV; def. 1]. eadem de causa 
etiam Δ ΕΓΖ “ο 40K. itaque similia polygona 


16. τῇ] P, F m. 1; λοιπῇ τῇ BVp, F m. 2. ἴση 
ἐστίν F. ^ τὴν BA V. 19. AH] ABg. τὴν HZ V. 
20. τὴν ΒΓ V. 21. ZH] HZ P. τὴν H6 V. ΗΘ, ài 
ἴσου] 9; uidetar fuisse alia scriptura a m. 1. EB] Be 
corr. F. 22. τὴν BI' V. τὴν H0 V. 28. εἰσιν} om. V. 
24. AH 6] A8H P. 26, dec] om. BVp. τὸ ΕΒΓ -- 26: 
τριγώνῳ] mg. m. 2 V; F haec uerba ut fett. codd. in textu 
habet, sed dein i mg. m. 1: ὥστε wol ὅμοιον τὸ ΕΒΤΓ' τῷ 
AHG τριγώνῳ. 27. ΑΘΚΊ ΑΘΗΦφ; corr. ex 4ΚΘ m. 1 p. 
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ὅμοια πολύγωνα τὰ ABIAE, ZHOK A εἴς τε ὅμοια 
τρίγωνα διήρηται καὶ ss ἴσα τὸ πλῆϑος. 
Aíyo, ὅτι καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις, τουτέστιν 
ὥστε ἀνάλογον εἶναι τὰ τρίγωνα, "καὶ ἡγούμενα μὲν 
6 εἶναι τὰ ABE, ΕΒΓ, ΕΓΖ, ἑπόμενα δὲ αὐτῶι τὰ 
. ΖΗ4, AH0, 4ΘΚ, καὶ ὅτι τὸ 4BI'AE πολύγωνον 
πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ πολύγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν, 
τουτέστιν ἢ 48 πρὸς τὴν ZH. 

10 ἐἘΝπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ AT, ZO. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν 
ομοιότητα τῶν πολυγώνων ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4ΒΓ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΖΗΘ, καί ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ ΖΗ 
πρὸς ΗΘ, ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ABD τρίγωνον τῷ ΖΗΘ 
τριγώνῳ᾽ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ BAT γωνία τῇ ὑπὸ 

16 HZ0, ἡ δὲ ὑπὸ BIA τῇ ὑπὸ HOZ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ BAM γωνία τῇ ὑπὸ HZN, ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 
ABM τῇ ὑπὸ ΖΗΝ ἴση, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 4MB 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ ZNH ἴση ἐστίν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ 4BM τρίγωνον τῷ ΖΗΝ τριγώνῳ. ὁμοίως δὴ 

20 δείξομεν, ὅτι καὶ τὸ ΒΜΤΓ τρίγωνον ἰσογώνιόν ἐστι 
τῷ HNO τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστίν, ὡς μὲν ἡ 
AM πρὸς MB, οὕτως. ; ΖΝ πρὸς NH, ὡς δὲ ἡ 
ΒΜ πρὸς MI, οὕτως ἡ ΗΝ πρὸς ΝΘ' ὥστε καὶ 
δι’ ἴσου, ὡς ἢ ΑΜ πρὸς MI, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς 


2. διαιρεῖται φ. εἰς] om. BV. 6. ABE] E in ras. P. 
αὐτῶν] sic o, sed αὐτοῖς F. 6 40K] KA F. óc] 
τὸ in ras. P. T. πολύγωνον -yov sustulit lacuna , Pergam., 
supra scr. τῷ m. 2 F. 12. τὴν ΒΓ BEVE 13. τὴν H9 V. 
ἐστι] ἄρα ἐστί F. 14. ἴση] -m in ras. P. BAT] ABT F. 
15. HZ60] H corr. ex Z p; ΖΗΘ F. H6Z| eEHZ F. 
16. BAM] PVp,Bm.1; "4 ἘΜΈ; ABM B m.rec. ΗΖ N] 
ZHN in ras. m. 2 B. ἔστι] P; ἐδείχδη Theon (BF V p). 
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ABUAE,ZH9O K A in itriangulos et similes et aequales 
numero: diuisa suflt. 

dico, eos eliam totis correspondere, h. e. ita ut 
trianguli proportionales sint et praecedentes ABE, 
EBD, ΕΓΖ et eorum termini sequentes!) ΖΗ 4, ΖΗΘ, 
A460 K, et praeterea polygona ratienem duplicatam 
habere quam latera correspondentia, h. e. esse 

ABDI'AE: ZHOK 4 — AB! : ZH*. 

ducantur enim 44I', Z6. et «quoniam propter 
similitudinem polygonorum est / A4BI'-— ΖΗΘ, et 
AB : BI' -— ZH: H6, erit A A4 BI" sequiangulus trian- 
gulo ΖΗΘ [prop. VI. itaque /, BAI' -- ΗΖΘ et 
L ΒΓΑ -— HZ. ei quoniam [| BAM « HZN et 
LABM — ZHN [p. 132, 18], erit etiam ὁ 4MB 
τ ZNH [1, 32]; quare A ABM aequiangulus est 
irangulo ZEHN. similiter demonstrabimus, etiam 
A BMTI' aequiangulum esse triangulo HN. itaque 
4M:MB-ZN:NH,BM:MI'-HN:NO([prop.IV]. 
quare etiam ex aequo £M: MI'—— ZN: ΝΘ [V, 22]. 


1) In αὐτῶν lin. 6 nonnihil offensionis est; sed cum. ἔπό- 
μενα idem sit ac ὅροι ἑπόμενοι, genetiuus ferri potest. et 
additum uidetur uocabulum, ut significetur, ZH. esse ter- 
minum sequentem iriangdli A4BE, 4H autem trianguli 
EBD, 40K autem trianguli Ε ΓΖ. ceterum commemorandum 
est, tum demum adparere, triangulos totis (ἢ. e. polygonis 
ABI'A4E, ZHOK.A) correspondere, cum demonstratum erit, 
esse 4BI'AE:ZHKA -— AB* :ZH?*, ἢ. e. τὸ 4BE: ZH 4 
- EBD: 4H0O « EI: A0 K. 


17. 4BM) mutat. in B4M m. 2 B. ZHN)] mutat. in 
HZN m.2B.  A4MB|A4BM punctis supra 4 et M deletis F. 

20. ἔστιν F. 21. ἡ μέν p. 29. AM] M corr. ex B m, 
2 V. τὴν MB V. . NH] N in ras. m. 2 V. 23. οὕτως 
καί p. : 
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ΝΘ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4Μ πρὸς MI, οὕτως τὸ 4ΒΜ 
[τρίγωνον] πρὸς τὸ ΜΒΓ, καὶ ὃ AME πρὸς τὸ 
EMI" πρὸς ἄλληλα γάρ εἰσιν ὡς αἱ βάσεις. καὶ ὡς 
ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπόμενων, οὕτως 
b ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὡς 
ἄρα τὸ 4ΜΒ τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΜΓ, οὕτως τὸ 
ABE πρὸς τὸ ΓΒΕ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ AMB πρὸς τὸ 
BMTI, οὕτως ἡ 4Μ πρὸς MI" καὶ ὡς ἄρα ἡ 4Μ πρὸς 
MT, οὕτως τὸ 4B E τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΒΓ τρίγωνον. 
10 διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ ΖΝ πρὸς ΝΘ, οὕτως τὸ ZH A 
τρίγωνον πρὸς τὸ H A0 τρίγωνον. καί ἐστιν ὡς ἡ 4M 
πρὸς MI, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς NO" καὶ ὡς ἄρα τὸ ABE 
τρίγωνον πρὸς τὸ BEI τρίγωνον, οὕτως τὸ ZH A 
τρίγωνον πρὸς τὸ H.AQ τρίγωνον, καὶ ἐναλλὰξ ὡς 
15 τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ ΜΔ τρίγωνον, οὕτως 
τὸ ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς τὸ Η 4 τρίγωνον. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ἐπιξευχϑεισῶν τῶν Β4,, HK, ὅτι καὶ 
ὡς τὸ BEI τρίγωνον πρὸς τὸ ΜΗΘ τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ΕΓΖ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΘΚ τρίγωνον. 
20 x«l ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A 
τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ ΛΗΘ, καὶ ἔτι τὸ 
ΕΓΖ πρὸς τὸ 40K, καὶ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων 
πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABE 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ A τρίγωνον, οὕτως τὸ ABI'AE 
πολύγωνον πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ πολύγωνον. ἀλλὰ τὸ 
448ῈΕ τρίγωνον πρὸς τὸ ZH τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 418 ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ΖΗ ὁμόλογον πλευράν τὰ γὰρ ὅμοια τρίγωνα ἐν 


2 


et 


1. ὡς μέν P.. οὕτως καί p. 2. τρίγωνον» om. P. 
zo0g τὸ MBI, καὶ τὸ 4ME] mg. m. 1 om. priore τό P. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 137 


sed [prop. I] ἍΜ: MI'— ΑΒΜ: MBI'— AME 
: EMI; nam eandem inter se rationem habent quam 
bases. ilaque etiam ut unus terminorum praecedentium 
ad unum sequentium, iia omnes praecedentes ad 
omnes sequentes [V, 12]. itaque 4MB:BMI'— ABE 
:I'BE. sed ΑΜΒ: BMI'— 4M: MI. quare etiam 
AM:MI-—ABE:EBI. eadem de causa erit etiam 
ZN:N0 — ZHA: HAG. et 4M: ΜΓ--.2Ν: ΝΘ. 
quare etiam 4BE: BEI'— ZH A: H.A6, et permu- 
iando [V, 16] 4BE:ZHA4-— BEI': HAO. similiter 
demonstrabimus ductis BZ/, HK, esse BEI': ΗΘ 
— ΕΓΖ: 4ΘΚ. et quoniam es& 4BE:ZHA-— ΕΒΓ) 
: ΠΗΘ-Ξ ΕΓΖ: A0 K, erit eliam, αὖ unus termi- 
norum praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes [V, 12] itaque 
ABE:ZHA— ABUAE:ZHOK A. sed 4BE:ZH A 
— 48Β5: ΖΗ 5". nam similes trianguli duplicatam inter 


TÓ 
ΜΓ 10. N61. N in ras. B; H0 φ non ΕἸ; τὴν ΝΘ 

11. zó] om. P. 12. τὴν ΜΓ BFVp. τὴν ΝΘ ἘΥ. 14. 
Ἠ.4ΘῚ corr. ex ΗΘ. m. 2 V. 16. BET) EBI'V. HA9] 
mutat. in 4 H6 m. 2 V. 18. BEI'] P, Vm. 1; EBD ΒΕ, 
V m. 9. 19. EI'4 τρίγωνον] P; ἘΤ' Δ Theon? (BFV») 

90. καὶ ἐπεί ἐστιν ὦ ὡς mg. m. rec. P. 96. ΖΗ A] H"ZA F. 
Post οὕτως eras. πρός 29. γάρ] ἄρα 9. 
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διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. καὶ τὸ 
ABI'A4E ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ZHOK 4 πολύγω- 
vov διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 418 ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ΖΗ ὁμόλογον πλευρᾶν. 

δ | T& ἄρα ὅμοια πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρίγωνα 
διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆθος καὶ ὁμόλογα τοῖς 
ὅλοις. καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ “πολύγωνον διπλα- 
σίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ὁμόλογον πλευράν [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. — 


10 Πόρισμα. 

Ὡσαύτως δὲ καὶ ἐπὶ τῶν [ὁμοίων] τετραπλεύρων 
δειχϑήσεται, ὅτι ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμο- 
λόγων πλευρῶν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἐπὶ τῶν τριγώνων" 
ὥστε καὶ καϑόλου τὰ ὅμοια εὐθύγραμμα σχήματα 

16 πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων 
πλευρῶν. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. | 


[Πόρισμα β΄. 

Καὶ ἐὰν τῶν 48, ΖΗ τρίτην ἀνάλογον λάβω- 

μὲν τὴν HS, ἡ B4 πρὸς τὴν ΚΞ διπλασίονα λόγον 
90 ἔχει ἥπερ ἡ 48 πρὸς τὴν ΖΗ. ἔχει δὲ καὶ τὸ 
πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον ἢ τὸ τετράπλευρον 
πρὸς τὸ τετράπλευρον διπλασίονα λόγον ἥπερ ἡ ὁμό- 
λογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. τουτέστιν 

ἢ 48 πρὸς τὴν ZH: ἐδείχϑη δὲ τοῦτο καὶ ἐπὶ τῶν 
95 τριγώνων" ὥστε καὶ καϑόλου φανερόν, ὅτι, ἐὰν τρεῖς 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, ἔσται ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. 


1, ἐστίν F. 3. πολύγωνον] (α1}.) πολύγονον p. 1. πολύγω- 
vov] (alt.) πολυγώνιον v. 10. πόρισμα] om. PBV; κα΄ ΕΡ. 1. 
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se rationem habent quam latera correspondentia 
[prop. XIX]. quare etiam 
ABIAE:ZHOKA-—2AB':zH? 

Ergo similia polygona in triangulos et similes et 
aequales numero et totis correspondentes diuiduntur, 
οὐ polygonum ad polygonum duplicatam rationem 
habet quam latus correspondens ad latus correspondens. 


Corollarium. 


Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur, 
ea duplicatam rationem habere quam latera correspon- 
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare 
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam 
rationem habent quam latera correspondentia. — quod 
erat. demonstrandum. | 


ὡσαύτως] o-m.2 V.  Ouoíov]supra m.rec. P. 12. εἰσίν F, 
ἐστί Bp. 15. εἰσί] PV, F m. 2, p; εἰσιν B; ἐστι F m. 1. 

16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] P; om. Theon (BFVp). "Totum co- 
rolarium om. Campanus. 17. πόρισμα β΄] om. codd., seq. 
cum coroll. priore coniunctis. lin. 18—928 in mg. inferiore m. 1 P 
pro soholio, signo G/ huc relatum. 18. ZH] H in ras. F. 

19. τὴν E] seq. ras. 1 litt. V; corr. ex τῆι NE F. ἡ BA 
e corr. F. A] post ras. F, ante ras. V (1 litt). 20. 4B 
BAP. . 91. ἢ corr. ex καί m. 2 V; om. ΒΡ. 28. πλευ- 
φά»] Ρ, om. BFYVp. 25. πόρισμα mg. BVp. καὶ φανερόν p. 

27. eldog] sequente ras. 1 litt. y (uestigia sunt syllabae 
-oy F). πρός] supra V. 28. Sequitur alia demonstratio 
secundae partis propositionis, quae u. in appendice. 


10 


15 


20 
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κα'. 

Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλή- 
λοις ἐστὶν ὅμοια. 

Ἔστω γὰρ ἑκάτερον «τῶν 44, Β εὐθυγράμμων τῷ 
Γ ὅμοιον λέγω, ὅτι καὶ τὸ .4 và B ἐστιν ὅμοιον. 

Ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4 τῷ Γ, ἰσογώνιόν 
τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τας περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευ- 
ρὰς ἀνάλογον ἔχει. πάλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ B 
τῷ Γ, ἰσογώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ἑκάτερον ἄρα 
τῶν 4, τῷ Γ ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει [ὥστε καὶ τὸ 4 
τῷ Β ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ 
τῷ B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
τὰ ἀπ᾿’ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως 
ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἔσται" κἂν τὰ ἀπ᾽ 
αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀνα- 
γεγραμμένα ἀνάλογον 5, καὶ αὐταὶ at εὐθεῖαι 
ἀνάλογον ἔσονται: 

"Eevocav τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἱ AB, ΓΖ, 


Low] m. 2 v; y F p. 4, τῷ ΓῚ τὸ Γ' BF, p, sed 


cor. m. 1. 6. ἐστιν ὅμοιον V. — 7. γωνίας) supra F. — 8. 
πάλιν ἐπεί] ἴῃ ras. m. 2 Ε. ἐστιν q. , 9. ἐστιν asi] ἐστι F. 
11. τε] om. V. 12. ἴσας] supra m. 1 V. ὥστε καὶ τὸ 


4—14: ἀνάλογον ἔχει] Theon? (BFV p); om. P. 14. τὸ 4 
τῷ B] Pp, V m. 1; τὸ B τῷ 4 B; τῷ B τὸ Α V m. 2; τὸ 4 
τὸ 4 τῷ Ἔ F m. 1; τὸ B τῷ 4 τῷ B F m. 2, del. τῷ B. 
Deinde propositionem repetit "Augustus, ut fieri solet. 16. 
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XXL!) 


Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae, 
eliam inter se similes sunt. 


Sit enim utraque figura rectilinea 
| 4, B figurae Γ' similis. dico, etiam 
4 figuras 44, B similes esse. 

nam quoniam .4 figurae Γ΄ similis 

esi, e& aequiangula est ei, et latera 

aequales angulos comprehendentia pro- 

. portionalia habent [def. 1]. rursus quo- 

niam B figurae I'similis est, et aequiangula est ei, et 

latera aequales angulos comprehendentia proportionalia 

habent [def. 1]. itaque utraque figura ^4, B et aequi- 

angula est figurae I, et latera aequales angulos com- 

prehendentia proportionalia habent. quare 4 α B 
(def. 1]; quod erat demonstrandum. - 


XXII. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae reclilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, 
eliam ipsae rectae proportionales erunt. 

"Sint quattuor rectae proportionales 4B, ΓΖ, EZ, 


1) Nam coroll 2 p. 138, 17—928 Theoni uidetur deberi; ἃ. 
p. 131 not. 1; om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1 
omisit), οὐ in B adscribitur mg. m. rec. ἐν ἄλλῳ οὐ γράφεται 
τοῦτο. * 


κβ΄] κδ΄ p et F, sed corr. m. rec. — 17. dew] P et B, sed ν 
eras.; ὦσε F Vp. 9533. εὐθεῖα F. 
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EZ,H0, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν I4, οὕτως ἡ EZ 
πρὸς τὴν HO, καὶ ἀναγεγράφϑωσαν ἀπὸ μὲν τῶν 
48, ΓΖ4 ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα 
τὰ KAB, 4Γ24, ἀπὸ δὲ τῶν EZ, ΗΘ ὅμοιά τε καὶ 
ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα τὰ MZ, NO: λέγω, ὅτι 
iov ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ AI, οὕτως τὸ ΜΖ 
χρὸς τὸ ΝΘ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 48, ΓΖΩ͂ τρέτη ἀνάλογον 
ἡ &, τῶν δὲ EZ, HO τρίτη ἀνάλογον ἡ O. καὶ 
10 ἐπεέ ἐστιν ὡς μὲν ἣ AB πρὸς τὴν ΓΖΩ͂, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ, ὡς δὲ ἡ DI πρὸς τὴν 5E, οὕτως 
ἡ ΗΘ πρὸς τὴν O, δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν X, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν O. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
ἡ 48 πρὸς τὴν E, οὕτως [καὶ] τὸ Κ48Β πρὸς τὸ AT 4, 
15 ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν Ὁ, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ 
ΝΘ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 4“Γ24, οὕτως..τὸ 
ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὲ ΚΑΒ πρὸς τὸ 4Γ24, οὔ- 
voc τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ' λέγω, ὅτι ἐστὶ καὶ ὡς ἡ 
20 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ. εἰ 
γὰρ μή ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ, ἔστω ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ, 
οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ 
,.-- τῆς ΠΡ ὁποτέρῳ τῶν ΜΖ, ΝΘ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως 

4 κείμενον εὐθύγραμμον τὸ ΣΡ, 
Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως 


Q 


1. AB) P supra m. 1 P; postea insert. F. — EZ] in ras. 
m. 2 y; ZE Ἐν. 2. ἀναγεγράφωσαν p. 6. MZ] Ze 
corr. F. Post ὅτι ταϑ. 2 litt. F. — 6. AI'4] litt. 4 Τ' in ras. m. 
2 V. 11 I4]. eras. V. 18. EZ] e corr. Vg. 14. καί 
om, P. ALD4|litt. AI' in.ras. m. 2 V, l'44 p. 16. καὶ ὡς 
ἄρα — 17: τὸ N68] om. ΒΥ͂Ρ. 16. .Γ4] I'Ad g. 18. 


μαῖα. — ὦ, mm REMO. BOR 00 
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r ΗΘ, ita ut sit 48: ΓΖ « EZ: ΗΘ, 
A et in 4B, I'4 similes et similiter 
/N / Ww. positae figurae reetilineae descri- 
4 l' | A4: bantur ΚΑΒ, AI'4, in EZ, ΗΘ 
T7 VE autem similes et similiter positae 
pu 86 figurae rectilmeae MZ, ΝΘ. dieo, 
- esse K 4B: A4I'4 -- MZ: ΝΘ. 
Sumatür enim reciarum .4B, ΓΖ terli& propor- 
tionalis (4, reciarum autem EZ, ΗΘ terlia 
H'—  proporüonalis O [prop. XI]. et quoniam est 
E A4B:I4-EZ:HO9 et ΓΔ: ΞΕ ΗΘ: ΟΣ, 
D. ex aequo erit [V, 22] 4B: X — EZ:O. sed 
.AB: 8 —— K AB: 4“Γ424 [prop. XIX coroll.] et 
EZ:0-— ΜΖ: ΝΘ [id.] itaque etiam 
KAB: AI'4 — MZ: ΝΘ. 
Uerum sit K 4B: ΑΓΖ -- MZ: ΝΘ. dico, esse 
eliam 438: ΓΖ — EZ: ΗΘ. nam si non est 
AB : ΓΖ «« ΕΖ: ΗΘ, εἰ 4B: ΓΖ -- EZ:IIP 
[prop. XII], et in ΠΡ utrique MZ, ΝΘ similis οἱ 
similiter posita construatur figura rectilnmea ΣῚΡ 


(prop. XVIII et XXI]. 
Iam quoniam est 4B : I'4 — EZ: ΠΡ, et in 48, 


1) Nam ex hypothesi est. 4B : ΓΖ αὶ. ΓΖ: Ξ et EZ: ΗΘ 
z ΗΘ: Ο; οὐ 4B: ΓΖ -ὰὸὰὗἠω ΕΖ: ΗΘ. 


ADTA]I'44 F. 19. τὸ] (prius) eras. Ε. ἐστίν PB; comp. p. 

20. εἶ γὰρ μή ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EZ 
πρὸς τὴν HO] mg. m. 1 P; om. Theon (BFVp) 22. ἔστω 
ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ καὶ ἀνα- 
γεγράφθω) P; γεγονέτω γὰρ ὡς κτᾶ. Theon (BFVp), P mg. 
m. rec. 838. ἀναγεγραφῶ p. 284. ὁποτέρᾳ y (non F) 26. 
εὐθύγραμμον» om. BF p. 
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ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν 
τῶν AB, ΓΖΩ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα τὰ K AB, 
AI, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, ΠΡ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενα τὰ ΜΖ, ΣΡ, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ KAB πρὸς τὸ 

5 4Γ24, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ZP. ὑπόκειται δὲ καὶ 
ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 4ΓΖΩ͂, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ 
ΝΘ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΣΡ, οὕτως τὸ ΜΖ 
πρὸς τὸ ΝΘ. τὸ MZ ἄρα πρὸς ἑκάτερον᾽ τῶν ΝΘ, 
ZP τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον᾽ “ἴδον ἄρα ἐστὶ τὸ ΝΘ τῷ 

10 ΣΡ. ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον" 
ἴση ἄρα ἡ HO τῇ ΠΡ καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, ἴση δὲ ἡ 
ΠΡ τῇ ΗΘ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ. o- 
τως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν HO. 

15 ᾽Εὰν ἄρα τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἄνα- 
γεγραμμένα ἀνάλογον ἔσται. κἂν τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν εὐ- 
ϑύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένα ἀνά- 
λογον $, καὶ αὐταὶ αἱ εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται" 

20 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[4p o. ] 

[Ὅτι δέ, ἐὰν εὐθύγραμμα ἴσα ἦ καὶ ὅμοια, αἵ 
ὁμόλογον αὐτῶν πλευραὶ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν, δείξομεν 
οὕτως. 

25 ἊἌστω ἴσα καὶ ὅμοια εὐθύγραμμα τὰ ΝΘ, ΣΡ, 
καὶ ἔστω ὡς ἡ 6H πρὸς τὴν ΗΝ, οὕτως ἡ PII πρὸς 
τὴν ΠΣ λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ PII τῇ 6H. 

Εἰ γὰρ ἄνισοί εἰσιν, μία αὐτῶν μείξων ἐστίν. 


ΚΑΒ, 4Γ4) B, AT' litt. in ras. m. 2 V. 8. Post 
IIP duae liti. del m. rec. P. 7. N8]inrasm.1P. ΣΡ] 
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ΓΖ similes et similiter positae descriptae sunt K 4 B, 
AT'A, in EZ, ΠΡ autem similes et similiter positae 
MZ, ΣΡ, erit K AB: ATA — MZ: ΣΡ ἴα. supra]. 
εἰδά supposuimus, esse etiam K.4B: 4T'4 — ΜΖ: ΝΘ. 
itàqué MZ: ΣΡ — MZ: ΝΘ. itaque MZ δά utram- 
que ΝΘ, Z P eandem rationem habet. quare NU — Z P 
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita. 
itaque ΗΘ — II P.) et quoniam est 4 B: ΓΖ — EZ:IIP, 
et IIP — ΗΘ, erii 4B: ΓΖ — EZ: ΗΘ. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; ei si figurae reclilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, etiam 
ipsae rectae proportionales erunt; quod erat demon- 
strandum. 


1) Nam cum ΝΘ: ZP 2 H8?: ΠΡ: prob. - 30} δ οὗ 
ΝΘ — ΣΡ, erit IIP! - ΗΘ"; 

et hoc ipsum ui& "indirecta in lemmate. ostenditur; sed cum 8 

ratione Euclidis abhorreat, eius modi res postea demum demon- 

sirare nec suo loco in demonstratione insértas, puto, lemma 

subditiuum esse (sed Theone antiquius est); om. Campanus, 

nec res propria demonsiratione eget. 


córr. ex EP P, in ras. V; supra hoc uocabulum ei proxime 
sequentis in V ras. est. ΜΖ] in ras. V; Z insert. m. 1 F. 
. N6] in ras. V. .9. λόγον ἔχει Ῥ. ἐστίν P, comp. p. 


10. αὐτό p. 11. ἄρα] supra add. καί m. 2 comp. F; ἄρα 
ἐστίν V. 15. ὦσι V. — 16. ἀναγεγραμμένα] seq. insert. in 
ras. m. 1 F. 18. καί] m. 9 V. 21. λῆμμα] XB. pets 


eraso Εἰ; m. rec. PBV. 22. δέ] m. rec. P. i) m. V. 
Post ὅμοια add. V m. 2: ἐστιν». — 23. εἰσί BF Vp. 
corr. ex δείξωμεν m. 1 P. 26. τὰ] e corr. V. ΝΘ, ΣΡ 
inter N et 6 ras. 1 litt, item inter Z et P V. 26. PII| 
mutat. in IIP m. 2 V; ΠΡ ΒΡ. 27. τήν] om. F. 28. 
ἄνισος V. εἰσιν} ΡΒ; εἶσι Fp; ἔστιν V 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 10 


et 


1 


e 


15 


20 


2b 
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ἔστω usítov ἡ PII τῆς ΘΗ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 
ΡΠ πρὸς ΠΣ, οὕτως ἡ ΘΗ πρὸς τὴν ΗΝ, καὶ 
ἐναλλάξ, ὡς ἡ PII πρὸς τὴν ΘΗ, οὕτως ἡ ΠΣ προς 
τὴν ΗΝ, μείξων δὲ ἡ ΠΡ τῆς ΘΗ, μείξων ἄρα 
καὶ ἡ ΠΣ τῆς HN: ὥστε καὶ τὸ ΡΣ μεῖξόν ἐστι τοῦ 
ΘΝ. ἀλλὰ καὶ ἴσον" ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἄνισός 
ἐστιν ἡ ΠΡ vj ΗΘ' ἴση ga ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
κγ΄. 

Τὰ ἰσογώνια παραλληλόγραμμα πρὸς ἄλληλα 
λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Ἔστω ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ AT, ΓΖ ἴσην 
ἔχοντα τὴν ὑπὸ BI'4 γωνίαν τῇ ὑπὸ ΕΓΗ͂' λέγω, 
ὅτι τὸ 4Γ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλλη- 
λόγραμμον λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Κείσϑω γὰρ ὥστε ἐπ᾽ εὐθείας εἶναι τὴν ΒΓ τῇ 
DH: ἐπ᾽ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ AD τῇ ΓΕ. καὶ 
συμπεπληρώσθω τὸ 4H παραλληλόγραμμον, καὶ ἐκ- 
κείσϑω τις εὐθεῖα ἡ K, καὶ γεγονέτω ὡς μὲν ἡ ΒΓ 
πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως ἡ K πρὸς τὴν 4, ὡς δὲ ἡ 4T 
πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν M. 

Οἱ ἄρα λόγοι τῆς vs K πρὸς τὴν 4 καὶ τῆς Α 
πρὸς τὴν M oí αὐτοί εἰσι τοῖς λόγοις τῶν πλευρῶν, 
τῆς τε ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ καὶ τῆς 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 
ἀλλ᾽: ὃ τῆς K πρὸς M λόγος σύγκειται ἔκ τε τοῦ 
τῆς K πρὸς 4 λόγου καὶ τοῦ τῆς 4 πρὸς Μ' ὥστε 
καὶ ἡ Καὶ πρὸς τὴν Μ λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον 


XXIII. Theon in Ptolem. p. 2856.  Eutoc. in Apollon. p. 82, 
id. in Archimed. III p. 236, 28. 


1. μεέξων — 4: μείξων &oo]insert. inras. F. 1. PII] HPF. 
2. PII] IIP P. τὴν IIZ V. πρὸς τήν] πρός ΒΕ». 
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XXIII. 
Parallelogramma aequiangula inter se rationem ex 
raüonibus laterum compositam habent. 
4 9 Sint parallelogramma aequi- 
4 angula 4I, ΓΖ habentia 
L BI'4 — ΕΓΗ. 
g—— dico, parallelogramma 4Γ ΓΖ 
41— —3 rationem ex rationibus!) late- 
M—— ——3 . 
rum compositam habere. 

xd Ζ ponantur enim iia, ut in 
eadem recta sint ΒΓ, ΓΗ. itaque etiam ZI ΓΕ in 
eadem recta sunt. et expleatur parallelogrammum 
4H, ei ponatur recta K, οὐ sit | 

ΒΓ:ΓΗ-Ε Κα: 4 οἱ 4Γὡἁ ΓΕ το 4: Μ. 
ilaque rationes K : 4 et 4: M eaedem sunt ae 
rationes laterum, BI': ΓΗ οἱ ZI: DE. sed K: M 
— Κα: 4»« 4: Μ. quare Καὶ ad M rationem ex ratio- 
nibus laterum compositam habet. οὐ quoniam est 
,.. 1) "Ex τῶν πλευρῶν per totam propositionem neglegentius 
dicitur pro ἐκ τῶν τῶν πλευρῶν (ἀόγων)! sed cum semper ita 


in codicibus traditum sit et idem apud Theonem et Eutocium 
seruatum sit, de errore librarii cogitandum non est. 


PII] IIP P. τήν] om. BFp. οὕτως] om. BFp. 4. τήν] 
om BFp. IP]P,Vm.1;PIHBp,Vm.9,F? μείζων 
ἄρα] bis p. 5. μείζων F. 6. ΘΝ]ἔ N e corr. m. 2 V, 
eras. F. 7. ΗΘ] 6H P. ἄρα ἐστίν P. 8. xg' p et deleto 
e F. 11. ἴσον V, corr. m. 2. 12. EI'H] mutat. im Ε ΓΘ B. 

18. ΓΖ] in ras. m. 1 V. 14. πλευρῶν] P; πλευρῶν τοῦ 
τε ὃν ἔχεε ἡ BD (corr. ex ΓΒ p) πρὸς DH (τῇ IH V, ΓΗ 
mutat. in I'8 B) καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 4T' πρὸς ΓῈ (τὴν ΓῈ V) 
Theon (BF Vp). 16. ΓΗ] mutat. in ΓΘ B. ἐστίν B. 17. 
4H] mutat. in 46 B. 18. K] post ras. 1 litt. F. 19. 
ΓΗ mutat. in ΓΘ B. 21. sir om. BF p. 22. τήν] om. 
BFp. εἰσιν PF. 38. τήν] om. Bp.  DI'H] mutat. in ΓΘ B. 

τήν] om. Bp. 

10* 
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ἐκ τῶν πλευρῶν. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΗ, οὕτως τὸ 4Γ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΘ, 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ, οὕτως ἡ K πρὸς τὴν 
A, καὶ ὡς ἄρα ἡ K πρὸς τὴν 4, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς 
τὸ ΓΘ. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4Γ ΄ πρὸς τὴν ΓΕ, 
οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ, ἀλλ᾽ 
ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως 9 4 πρὸς τὴν M, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον. ἐπεὶ οὖν 
10 ἐδείχϑη, ὡς μὲν ἡ K πρὸς τὴν 4, οὕτως τὸ AT' παραλ- 
ληλόγφαμμον πρὸς τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ 
A πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον, δί (cov ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 
Κ πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλό- 
15 γραμμον. ἡ δὲ K πρὸς τὴν Μ᾿ λόγον ἔχει τὸν συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν πλευρῶν" καὶ τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ ΓΖ 
λόγον ἔχει τον συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 
Τὰ ἄρα ἰσογώνια παραλληλόγραμμα πρὸς ἄλληλα 
λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" ὅπερ 
90 ἔδει δεῖξαι. ᾿ 


δι 


κδ΄. 

Παντὸς παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν διά- 
μέτρον παραλληλόγραμμα ὕμοιά ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. 

o5; Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ 4BI'Z, διάμετρος δὲ 
αὐτοῦ ἡ AT, περὶ δὲ τὴν AT παραλληλόγραμμα ἔστω 
τὰ EH, 6 K* λέγω, ὅτι ἑκάτερον τῶν EH, O9 K παραλλη- 
λογράμμων ὅμοιόν ἐστι ὅλῳ τῷ ABI καὶ ἀλλήλοις. 


1. εἰν] m. 9 F. 2, l'H] mutat. in ΓΘ B. ΓΗ] 
mutat. iÓ lDH B. 8. ἡ] om. p. τήν] om. BFp. ΓῊ 
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BI:IH-A4IDI:I9TU[prop. I], e BI': I'H — Κ: 4, 
eri etjam Κα: 4 AI':I'O. rursus quoniam est 
Z4D:DE-—I9:IZ ([prop.I]), οὗ ZD: DE 4:M, 
eri eliam 4: M — ΓΘ: ΓΖ. iam quoniam demon- 
stratum est, esse K : 44 — ALDI': ΓΘ eti 4: M-—— ΓΘ 
: ΓΖ, ex aequo [V, 22] erit Κα: M— 4Γ: ΓΖ. sed 
K ad M ralionem ex rationibus laterum compositam 
habet. quare etiam ΑΓ δὰ ΓΖ rationem ex rationi- 
bus laterum compositam habet. 

Ergo parallelogramma aequiangula inter se rütio- 
nem ex rationibus laterum compositam habent; quod 
erat demonstrandum. 


XXIV. 


In quouis parallelogrammo parallelogramma .cir- 
cum diametrum posita similia sunt et toti et inter se. 

Sit parallelogrammum 4BI', diametrus autem 
eius AI, et parallelogramma circum “ΑΓ posita sint 
EH, ΘΚ. dico, parallelogramma EH, €K similia 
esse ei toti 4BI' ei inter se. 


mutat. in ΓΘ B. 4. τό] ἡ p. AT] AK e cor. Vi P 
mutat. in 4 m. recentissimaà p. ὄὅ. τό] τήν p. [9] mutat. 


in ΓῊ B. 7. τήν om. ΒΡ. τήν] om. P. 10. 7 
μέν p. 11. ΓΘ] mutat. in ΓῊ B. 7] τό 9 (non F). 

12. D8] mutat. in ΕΘ F, in ΓῊ B. 14. AI] PV; AT 
παραλληλόγραμμον Bp et comp. F. In figura litterae H, 6e 
in B permutatae sunt ἃ m. 1, sed mutationes in textu huc 
spectantes & m. 2 uidentur esse. 16. ἄρα] m. 2 V. 17. 
συγκειμένων P gon. m. 1. 21. κξ΄ Εν. 28. ἐστιν PB; 
comp. p. EH) Jit) in ras. F. 28. ἐστιν PBF; 
comp. p. dio] m. 2 
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Ἐπεὶ γὰρ τριγώνου τοῦ 4ΒΓ παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΒΓ ἧκται ἡ ΕΖ, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς 
y BE πρὸς τὴν ΕΑ, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂. 
πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ. 4Γ4 παρὰ μίαν τὴν ΓΖ4 
ἦχται ἡ ΖΗ, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 
ZA, οὕτως ἡ 4H πρὸς τὴν ΗΑ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΓΖ 
πρὸς τὴν ZA, οὕτως ἐδείχϑη καὶ ἡ BE πρὸς τὴν 
EA: καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ΕΑ“, οὕτως ἡ 
ΖΗ πρὸς τὴν H A, καὶ συνϑέντι ἄρα ὡς ἡ B.A πρὸς 
10 AE, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς 4H, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΑ 

πρὸς τὴν 4.4, οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν AH. τῶν 

ἄρα 4ΒΓΖ, ΕΗ παραλληλογράμμων ἀνάλογόν εἰσιν 

αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὴν κοινὴν γωνίαν τὴν ὑπὸ ΒΑ 4. 

καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΗΖ τῇ AIL, ἴση ἐστὶν 
16 ἡ μὲν ὑπὸ AZH γωνία τῇ ὑπὸ 4ΓΑ͂' καὶ κοινὴ 

τῶν δύο τριγώνων τῶν AAT, AHZ ἡ ὑπὸ 44Γ 
γωνία" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ AAT τρίγωνον τῷ 

AHZ τριγώνῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΑΓΒ τρίγω- 

νον ἰσογώνιόν ἐστι τῷ AZE τριγώνῳ, καὶ ὅλον τὸ 
20 4BI'4 παραλληλόγραμμον τῷ EH παραλληλογράμμῳ 

ἰσογώνιόν ἐστιν. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 44 πρὸς 
τὴν 4Γ, οὕτως 5 AH πρὸς τὴν ΗΖ, ὡς δὲ ἡ AT 

πρὸς τὴν I'4, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν Z4, ὡς δὲ ἡ 

ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως ἡ AZ πρὸς τὴν ΖΕ, καὶ 
25 ἔτι ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BA, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν E A. 


e 


2. τήν] in ras. m. 2 V, corr. ex τῇ m. 2 P. — EZ] HZ 
m. rec. p. 8. BE] mutat. in BH m. rec. E E4] mutat. 
in HA m. rec.'p; B4 g. 4. A4] PF, V m. 1; 44T 
Bp, V m. 2. 6. ZH] mutat. in ΖΕ m. rec. p. ὃ. 4H] 
mutat. in 4E m.rec.p. 8.EA4](prius) Ez g (non EF). Seq. 
in p: οὕτως ἡ 4H πρὸς τὴν HA καὶ συνθέντι ἄρα, del. m. 1. 
οὕτως καί p. 9. ἄρα] om. P. 10. τὴν AE V. οὕτως] 
om. BFp. τὴν AH V. BA] AB p. 19. ἄρα] P; om. 
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nam quoniam in triangulo A4BI' uni lateri ΒΓ 
parallela ducta est EZ, erit BE: ΕΑ — ΓΖ: ΖΑ ᾿ 
[prop. II]. rursus quoniam in tiri- 
angulo 4I' uni lateri ΓΖ parallela 
6 ducta est ZH, erit | 
| IZ:Z4- 4H:HA 
4 καὶ p [14.1, sed demonstratum est, esse 
ΓΖ: Ζ4 -, BE: EA. quare etiam 
BE:EA4-—4H:HA, et componendo [V, 18] 
BA: AE— 44: AH, 
et permutando [V,16] B.4:.4 4 — E 4: AH. itaquelatera 
communem angulum B.4Zf/ comprehendentia parallelo- 
grammorum 44BI'4, EH proportionalia sunt. et quo- 
niam HZ rectae Z1T' parallela est, erit | 4Z H — ΓΑ 
(I, 29]; et duorum triangulorum 4241, 4HZ com- 
munis est ( 71441]. itaque triangulus 4Z/I' aequi- 
angulus est triangulo 4H Z |I, 32]. eadem de causa 
eliam iriangulus ΑΓΒ iriangulo 4ZE aequiangulus 
est, ei totum parallelogrammum A4BI'4 parallelo- 
grammo EH aequiangulum est. itaque!) erit 
424 : 4I τ ΛΗ : HZ, AD: IA — HZ:ZA et 
ADT:DB-—A4Z:ZE, DB: BA—ZE:EA [prop. IV]. 


1) Hoc ἄρα lin. 21 non ad ultima uerba, sed ad proxime 
antecedentia lin. 17—19 refertur. 


BFVp. EH] E postea insert. F; deinde ἄρα add. m. 2 BF V. 
18. "t (alt.) om. F. 14. ἴση] ἴση δέ F. 3^ AZH]P; 

AHZ Theon (BF Vp. γωνία] m. 2 V. P; τῇ ὑπὸ 

Aar ἡ ἐὲ ὑπὸ HZA (ZHA F) τῇ Theon (BP p. 16. 

AHZ] PF, V m. 1; 4ZH Bp, V m. 2. 17. γωνία] om. ΒΡ. 
τὸ AAT] P, V m. 1; om. F; τὸ 4AI' Bp, V m. 2. 

AHZ] litt. HZ e corr. p. AT'B] ABI'V. 19. ὅλο» ios 

ἄρα V. 90. ἰσογώνιόν ἐστι vo EH παραλληλογράμμῳ Υ. 
tQ. EA] AE, eraso E F. 


[t 


10 


15 


20 
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καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη. ὡς μὲν ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὔ- 
τῶς ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΑ, ὡς δὲ ἢ ALD πρὸς τὴν 
ΓΒ, οὕτως ἡ AZ πρὸς τὴν ΖΕ, δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΕ. 
τῶν ἄρα 4ΒΓ4, EH παραλληλογράμμων ἀνάλογόν 
εἰσιν αἴ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ABI'A παραλληλόγραμμον τῷ EH παραλληλο- 
γράμμῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ 4ΒΓΖ4 παραλληλό- 
γφαμμον καὶ τῷ ΚΘ παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστιν" 
ἑκάτερον ἄρα τῶν ΕΗ, ΘΚ παραλληλογράμμων τῷ 
48ΒΓ4 [παραλληλογράμμῳ] ὅμοιόν ἐστιν. τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὅμοια" 
xci τὸ EH ἄρα παραλληλόγραμμον τῷ OK παραλ- 
ληλογφάμμῳ ὅμοιόν ἐστιν. 

Παντὸς ἄρα παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν διά- 
μετρον παραλληλόγραμμα ὅμοιά ἐστι τῷ τὲ ὅλῳ καὶ 
ἀλλήλοις᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κε΄. 

Τῷ δοθέντι εὐθυγράμμῳ ὅμοιον καὶ ἄλλῳ 
τῷ δοϑέντι ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι. 

Ἔστω τὲ μὲν δοϑὲν εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ὅμοιον 
συστήσασϑαι, τὸ 48Γ, ᾧ δὲ δεῖ ἴσον, τὸ 4 δεῖ δὴ 


. τῷ μὲν ABI" ὅμοιον, τῷ δὲ 4 ἴσον τὸ αὐτὸ συστή- 


ὄασϑαι. 
XXV. Hero def. 116. Eutocius in Apollon. p. ὅ8. 


1. ΓΑῚ Γ΄ eras. F. 2, HZ] ZH Ἐν. AI'] eras. F. 
8. 2j iras E. 4. B] BI'P. 6. εἰσιν} εἰ- eras. F. 


corr. ΟΣ τῷ m. 2 V. oom erri m a COIT. ex 
παραλληλογράμμῳ m. 2 V. τῷ ] corr. ex τὸ m . παραῖ- 
ληλόγραμμον V, corr. m. 2. E Pu καί F; καί add. 
V m. 2. 9. κα (] m . 3 F. ΘΚ δὴ 11. παραλλη- 
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et quoniam demonstratum est, esse ZI':I'4 — HZ 
:Z4 eb AD: IB. — AZ:ZB, ex aequo erit [V, 22] 
Ζ2Γ: ΓΒ - ΗΖ: ΖΕ. ergo in parallelogrammis 
ABI, EH latera aequales angulos comprehendentia 
proportionalia sunt.) itaque 4BI'4-. EH (def. 1].?) 
eadem de causa etiam 4.8 ΓΖ -- ΚΘ. itaque utrumque 
parallelogrammum EH, eK parallelograimmo 4 BI'4 
simile est. quae aulem eidem figurae rectilineae 
similes sunt figurae, etiam inter se eimiles sunt 
[prop. XXI]. quare etiam EH -- ΘΚ. 

Ergo in quouis parallelogrammo parallelogramma 
circum diametrum posita similia sunt et toti et inter 
se; quod erat demonstrandum. 


. XXV. ! 

Datae figurae rectilineae similem et alii figurae 
datae aequalem eandem figuram consiruere, 

Sit data figura rectilinea, cui similem figuram 
oporteat construere, 44 BI cui autem aequalem opor- 
teat, Ζ. oportet igitur figuram consiruere figurae 
ΑΒΓ similem, figurae autem 7f eandem aequalem. 


1) Nam demonsirauimus BA: 44 - EA4:4H (p. 150, 10), 
AA : AT -α AH : HZ (p. 150, 21), HZ: ZE-— AD : ΓΒ 
(lin. 4, ZEE : EA τ΄. ΓΒ. BA (p. 150, 25). 

2) Nam etiam aequiangula sunt (p. 160, 20). --- hao ratione 
diluuntur, opinor, cauillationes Simsoni p. 378; quamquam 
confitendum est, Euclidem hic nonnihil a solito ordine dilucido 
defecisse. 
λογράμμῳ ] om. P. ieu] F, comp. p; ἐστι PBV. 12. 
ἐστίν} εἶσιν 5 18. ἄρα] om. p. |. OK) € in ras. V. 14. 
decis] comp. Vp; ἐστὶ PB 16. τε] m. 2 18. κη΄ Fp. 20. 
συνστήσασθαι ; corr. m. rec. ost ᾧ 6.88. δέ B. 35. σὺν. 
στήσασϑαι P; corr. m.rec. δὲ δε ἴσον} inras.m.2 V. 28. τῷ] 
(prius) corr. ex τό m. 1 p; τό Ε. συνστήσασθαι P; corr. m. rec. 
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Παραβεβλήσθω γὰρ παρὰ μὲν τὴν ΒΓ τῷ 48ΒΓ 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ BE, παρὰ δὲ 
τὴν ΓΕ τῷ. 4 ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΓΜ ἐν 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ ὑπὸ ΓΒ.. ἐπ᾽ 
εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ΒΓ τῇ ΓΖ, ἡ δὲ AE τῇ 
ΕΜ. καὶ εἰλήφϑω τῶν ΒΓ, ΓΖ μέση ἀνάλογον ἡ 
ΗΘ, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς ΗΘ τῷ ABI ὅμοιόν 
τε καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ ΚΗΘ. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν HO, οὕτως 
10 ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΓΖ, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον 

ὦσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὲ 

ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ 

ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 

ΒΓ προς τὴν ΓΖ, οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς 
15 τὸ K HO τρίγωνον. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 

ΓΖ, οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΕΖ 

παραλληλόγραμμον. καὶ ὡς “ἄρα τὸ 48Γ τρίγωνον 

πρὸς τὸ ΚΗΘ τρίγωνον, οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλό- 

γραμμον πρὸς τὸ ΕΖ παραλληλόγραμμον: ἐναλλὰξ 
20 ἄρα ὡς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὲ BE παραλληλό- 
γραμμον, οὕτως τὸ ΚΗΘ τρίγωνον πρὸς τὸ EZ 
παραλληλόγραμμον. ἴσον δὲ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 
BE παραλληλογράμμῳ᾽ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΚΗΘ τρί- 
yovov τῷ ΕΖ παραλληλογράμμῳ. ἀλλὰ τὸ EZ παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ 4 ἐδτιν (Gov: καὶ τὸ ΚΗΘ ἄρα 
τῷ 4 ἐστιν ἴσον. ἔστι δὲ τὸ ΚΗΘ καὶ τῷ ABT 
ὅμοιον. 

Τῷ ἄρα δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ΑΒΓ ὅμοιον 


σι 


Ox 


1. τῷ ABT] supra F. 4. BA] ΓΒΑ g. 6. ΒΓῚ 
Po, V m. 1; ΓΒ Bp, V m. 2. 6. καὶ εἰλήφϑω] περιειλή- 
g9o φ post ras. 7. H6] (prius) eras. F. v0] τό F. 
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Nam rectae BI'iriangulo .4 ΒΓ aequale adplicetur 
parallelogrammum BE [I, 44], rectae autem ΓΕ 


4 x 
1 Ζ 
| 9 
4 E M 


figurae 7/ aequale parallelogrammum I'M in angulo 
ZI'E aequali angulo ΓΒ. [I, 45]. itaque ΒΓ, ΓΖ 
in eadem recta sunt et ilem 4E, EM. et sumatur 
rectarum ΒΓ, ΓΖ media proportionalis H6 [prop. XIII], 
et in HO iriangulo 4BI' similis et similiter positus 
construatur ΚΗΘ [prop. XVIII]. et quoniam est 
ΒΓ: HO — H0:I'Z, et si tres rectae proportionales 
sunt, est ut prima ad tertiam, ita figura in prima 
descripta ad figuram in secunda similem et similiter 
descriptam [prop. XIX coroll.], erit 
ΒΓ:ΓΖ-ι 4ΒΓ: ΚΗΘ. 

uerum eliam ΒΓ: ΓΖ -- ΒΕ: EZ [prop. IJ. quare 
eliam ΑΒΓ: ΚΗΘ — BE: EZ. permutando igitur 
ΓΝ, 16] 4BI': BE— ΚΗΘ: EZ. sed ABI' — BE. 
ilaque etiam ΚΗΘ — EZ. sed EZ - 2. quare 
etiam K HO -— 71. erat autem etiam K H8 -- ABT. 

Ergo datae figurae rectilineae A4BI' similis et 


8. ve] om. V. 10. ἡ] eras. P. 11. ἔστι») om. P. — 15. 
τρίγωνον) om. V. Supra BI'scr. βάσις et supra ΓΖ lin. 16 
(eov m. rec. P. 17. καὶ ὡς ἄρα — 19: παραλληλόγραμμο»] 

is p; corr. m. 1. 19. EZ] ZE p (sed in repetitione EZ). 

26. ἴσον" καί] in mg. transit F. KH9O] in ras. m. 2 F. 
ὦρα τῷ 4 ἐστιν ἴσον] om. F. 26. ἔστι δὲ v0] y cum raa. 
2 litt. ante có. 


5 


10 
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καὶ ἄλλῳ τῷ δοθέντι τῷ 4] ἴδον vo αὐτὸ συνέσταται 
τὸ ΚΗΘ. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


4 


xe. 

Ἐὰν ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληλό- 
γραμμον ἀφαιρεϑῇ ὅμοιόν ve τῷ ὅλῳ καὶ ὁμοίως 
κείμενον κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ τὴν 
αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τῷ ὅλῳ. 

πὸ γὰρ παραλληλογράμμου τοῦ ABI παραλ- 
ληλόγραμμον ἀφῃρήσθω τὸ AZ ὅμοιον τῷ ΑΒΓΩ͂ 
καὶ ὁμοίως κείμενον κοινὴν γωνέων ἔχον αὐτῷ τὴν 
ὑπὸ 4 4B: λέγω, ὅνι περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι 
τὸ ABI τῷ 4Ζ. 

Μὴ γάρ, ἀλλ εἰ δυνατόν, £óvo [αὐτῶν] διά- 


.petoog ἡ 40D, καὶ ἐκβληϑεῖσα ἡ HZ διήχϑω ἐπὶ 


15 


20 


τὸ O, xol ἤχϑω διὰ τοῦ O ὑποτέρᾳ τῶν 44, ΒΓ 
παράλληλος ἡ OK. 

Ἐπεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τὸ 4Β ΓΖ 
τῷ KH, ἔστιν ga ὡς ἡ 41.4 πρὸς τὴν AB, οὕτως 
ἡ HA πρὸς τὴν AK. ἔστι δὲ καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν ABI, EH καὶ ὡς ἡ 4.4 πρὸς τὴν 4188, οὕτως 
ἢ HA πρὸς τὴν AE" καὶ ὡς ἄρα ἡ ΗΑ πρὸς τὴν 


1. τῷ 47] P, V m. 2; om. Theon (BF p, V m. 1). συνί- 
σταται V. 48. κϑ' Fp. 4. παραλληλόγραμον P. — 5. ἀφαι- 
ρεϑέν φ. τῷ ὅλῳ] τὸ ὅλλον q in ras. 8. παραλληλογράμ- 
μου y&Q P. — 9. AZ] supra 2 htt. eras. sunt in V; 4EZ H Bp. 

τῷ τό g. 11. ἐστιν PF. 12. r0] τῷ V, corr. m. 3. 
ABDA V.  18.«ev0:0»] om. FV. 14. ΑΘΓῚ g; oc inter 
duas ras. F. καὶ ἐκβληϑεῖσα — 16: τὸ €] P; om. Theon 
(BFVp). 18. Post ΚΗ add. Theon: ὅμοιόν ἐστι τὸ 48 ΓΖΩ, 
τῷ KH (BFVp) 21. καὶ ὡς ἄρα — p. 158 1: πρὸς τὴν 
AE]om.Bp. ΗΑ] "ΔΉ Ε. 
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ali figurae daliae f, aequalis eadem constructa est 
figura K H6; quod oportebat fieri. 


XXVI. 

Si a parallelogrammo aufertur parallelogrammum 
toti simile et similiter positum et communem angu- . 
lum habens, circum eandem diametrum positum est 
ac totum. 

.. Nam a parallelogrammo 4BI'4 auferatur paralle- 
logrammum .4Z simile parallelogrammo A4BI' et 
similiter positum et communem habens angulum 214 B. 
dico, 4BI'4 et 4Z circum eandem diametrum po- 


sita esse. . 
ne sint enim, sed, si 
4 H Z feri potest, diametrus sit 
/ NS 2 A01) et producta HZ 
E /—— NJ ad 6 educatur?), et per 
6 utrique 4 7, BI'paral- 
lela dueatur ΘΚ [I, 31 

B r 


et 30] iam quoniam 
ABI4 ei KH cireum eandem diametrum sunt po- 
siia, erit 214: 4B — H4: AK.*) sed propter 
similitudinem parallelogrammorum 418 Γ4, EH erit 
eliam [def. 1] 4: 4B — HA:AE. aque etiam 


1) Debuit ita dicere: nam si AZI' diametrus parallelo- 
grammi A4I' non est, sit 46 I adparet, αὐτῶν lin. 18 ferri 
non posse, sed malim cum F'V delere quam cum Peyrardo in 
αὐτοῦ corrigere; glossema sponte et in P et in Theoninis 
nonnullis ortum esse potest. 

2) Uerba καὶ ἐκβληϑεῖσα cet. lin. 14—15 om. Theon, quia 
in figura codd. permutatae sunt litterae E, Z et K, 6; cfr, 
p. 168, 3. ego cum Augusto his uerbis retentis errorem 
p. 168, 8 et figuram corrigere malui Campani figura nostrae 
gimilior est. 

8) Nam similia sunt (prop. 24); tum u. def. 1. 
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AK, οὕτως ἡ ΗΑ πρὸς τὴν AE. ἡ HA ἄρα πρὸς 
ἑκατέραν τῶν ΑΚ, AE τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴδη 
ἄρα ἐστὶν ἡ AE τῇ AK ἡ ἐλάττων τῇ μείξονι' ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οὔκ ἐστι περὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον τὸ 4ΒΓΖΩ͂ và AZ: περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
᾿ ἐστὶ διάμετρον τὸ 4}Β ΓΖΩ͂ παραλληλόγραμμον τῷ 4Ζ 
παραλληλογράμμῳ. 
᾿Εὰν ἄρα ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληλόγραμ- 
μον ἀφαιρεϑῇ ὅμοιόν τε τῷ ὅλῳ καὶ ὁμοίως κείμενον 
10 κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν 
ἐστι τῷ ὅλῳ" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


σι 


κζ΄. 
Πάντων τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐθεῖαν παρα- 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόν- 

16 τῶν εἴδεσι παραλληλογράμμοις ὁμοίοις τε καὶ 
ὁμοέως κειμένοις τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀνα- 
γραφομένῳ μέγιστόν ἐστι τὸ ἀπὶ τῆς ἡμισείας 
παραβαλλόμενον [παραλληλόγραμμον] ὅμοιον 
ὃν τῷ ἐλλείμματι. 

20 Ἔστω εὐθεῖα ἡ 48 καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ 
D, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν AB εὐθεῖαν τὸ 44 
παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ 
τῷ 4 B ἀναγραφέντι ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 4. B, τουτέστι 
τῆς I'B: λέγω, ὅτι πάντων τῶν παρὰ τὴν AB παρα- 

36 βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόντων εἴδεσι 
[παραλληλογράμμοις] ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως κειμένοις 


1. ΑΚ] P; AEK, E in ras.,, F; AE V. AE] AB P, 
corr. m. rec.; 4K V. ἄρα] om. P. 8. AE] AK PFBpy, 
Vm.2. AK] AE PBFp, V m. 2. ἐλάτων FE, corr. m. 2. 

4. οὔκ] (&1t.) om. BVp. ἐστιν PFB. 6, AZ] Po; 40 
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H4: ΑΚ — H4: AE. ergo HA4 ad utramque 
AK, AE eandem rationem habet. quare 4E — AK 
[V, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare 
fieri non polest, ut 48ΒΓΩ, 4Z circum eandem dia- 
metrum posita non sint. ergo parallelogramma 
ABI, 4Z circum eandem diameirum posita sunt. 
Ergo si a parallelogrammo aufertur parallelo- 
grammum ioti simile et similiter positum et commu- 
nem angulum habens, circum eandem diametrum po- 
situm est ac totum; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Omnium parallelogrammorum eidem rectae adpli- 
eatorum et deficientium figuris parallelogrammis simi- 
libus et similiter positis ei, quae in dimidia describi- 
iur, maximum est paralleloprammum dimidiae ad- 
plieatum defectui simile. 

Sit recta 4B et in duas partes aequales secetur 
in I) et rectae 4B adplicetur parallelogrammum 4 2 
deficiens figura parallelogramma 2/B in dimidia rec- 
tae 48, hoc est in I'B, descripta. dico, omnium 
parallelogrammorum rectae 44 B adplicatorum et figuris 


BVp. 6. ἐστέν P. 10. ἔχον γωνίαν V. αὐτήν] supra m. 1 p. 


12. 1΄ F p. 17. ve ἐστι p. 18. παραλαμβανόμενον P; 
corr. m. rec. παραλληλόγραμμον] m. rec. P. ὅμοιο: corr. 
ex opo. P. 19. ὃν τῷ] ὃν τό g in ras. ἐλλείματι p. 21. 


τήν] vj» αὐτὴν P. Ad] 4 in ras. m. 2 V; AB g. 28. 
4B] “9 q (non F) Post hoc uocab. add. Theon: ὁμοέῳ τε 
καὶ ὁμοίως ἀναγραφέντι (F; pro ὁμοέῳ Bpg, V m. 2 hab. 
0u010»; pro ἀναγραφέντι Bp: ἀναγραφέν, V κειμὲν seq. ras.; 
-r. in F punctis del)  . ἀναγραφέντι) P; τῷ Theon (BF Vp). 

ἡμισείας] ἡμισείας ἀναγραφέντι F V. AB] 44 φ (non F). 
τουτέστιν P. — 25. εἴδεσι] q (aliud uerbum habuit F); εἴδεσιν P. 
᾿ 96. παραλληλογράμμοις] om. P. 
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τῷ 4B μέγιστόν ἐστι. τὸ A4. παραβεβλήσϑω γὰρ 
παρὰ τὴν AB εὐθεῖαν τὸ AZ παραλληλόγραμμον 
ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ τῷ Ζ ὁμοίῳ τε 
καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 4B: λέγω, ὅτι μεῖξόν ἐὄτι τὸ 

ὅ 421 τοῦ 4Ζ. 

Ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4B παραλληλόγραμμον 
τῷ ZB παραλληλογράμμῳ, περὶ τὴν αὐτήν εἰδι διά- 
μετρὸν. ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος 7 418, Καὶ κὰάτα- 
᾿γεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

10 Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΖ τῷ ΖΕ, κοινὸν δὲ 
τὸ ZB, ὅλον ἄρα τὸ ΓΘ ὅλῳ τῷ KE ἐστιν ἴσον. 
ἀλλὰ τὸ ΓΘ τῷ ΓΗ ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ ἡ AD τῇ 
ΓΒ. καὶ τὸ ΗΓ ἄρα τῷ EK ἐστιν ἴσόν. κοινὸν 
προσκείσθω τὸ ΓΖ' ὅλον ἄρὰ τὸ AZ τῷ AMN 

15 γνώμονέί ἐστιν ἴσον: ὥστε τὸ 4B παραλληλόγραμ- 
μον, τουτέστι τὸ 44, τοῦ 472 παραλληλογῥάμμου μεῖ- 
ξόν ἐστιν. 

Πάντων ἄρα τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐϑεῖαν παρα- 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόντων εἴδεσι 

20 παραλληλογράμμοις ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως κειμένοις 
τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφομένῳ μέγιστόν ἐστι τὸ 
ἀπὲ τῆς ἡμισείας παραβληϑέν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. τῷ] τό F. παραβελήδϑου p. 3. AB] B e corr. m. 
"1p. 8. παραλληλογράμῳ p. — ". περὶ ἄρα τήν Bp.  — 10. 
ἴσον) supra m. 1 V.  ZE] corr. ex ZO m. rec. P. δέ] P; 
προσκείσϑω "Theon (BFV p). 11. ΓΘ] e corr. P m. rec. 
KE] corr. ex K 9 m. rec. P. 12. ΓΘ] corr. ex DE P m. rec. 
18. DB] PF; ἐστιν ἴση supra add. V; ΓΒ ἴση ἐστίν Bp. 
EK] e corr. P m. rec. 14. 040v] seq. ras. 2—83 litt. F. 16. 
AZ] inter 4 et Z ras. 1 litt. F. ^ 17. ἐστι B. 18, αὐτήν] 
om. p. 19. παραλληλογράμμων — 22: δεῖξαι] καὶ τὰ ἑξῆς p. 
22. δεῖξαι] seq. in omnibus codd. demonstratio alia, quam 
in appendicem reiecimus; u. p. 161 not. 2. 
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similibus et similiter positis figu- 
rae 7| B deficientium maximum esse 
6 44. adplicetur enim rectae ΑΒ 
parallelogrammum . 4Z deficiens 
4. ΤᾺ 8 figura parallelograinma ZB simili 
el similiter posita figurae 48. dico, esse 421 7 4Z. 
nam quoniam Z/B -9 ZB, circum eandem diame- 
irum sunt posita [prop. XXVI]. ducatur eorum dia- 
metrus 4.8, et describatur figura. iam quoniam 
ΓΖ —ZE [I, 43] et commune est ZB, erit ΓΘ — K E. 
sed ΓΘ — ΓΗ͂, quoniam A4I' — ΓΒ [prop. I. quare 
etiam HI'— EK. commune adiiciatur ΓΖ. itaque 
AZ — AMN. quare 4B AZ, h. e. 44 AZ. 
Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae 
adplicatorum et deficientium figuris parallelogrammis 
similibus et similiter positis ei, quae in dimidia 
describitur, maximum est, quod dimidiae adplicatur; 
quod erat demonstrandum.?) 


&. 1) H. e producantur HZ ad 6 οὐ KZ usque ad ZE; 
cfr. I1, 1, 

9) aque is solus casus tractatur, ubi AK 7 AI, nec 
opus est alterum, ubi 41 «7 AT, propria demonstratione 
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus 
additur demonstratio huius quoque casus. sed apertissime 
interpolata est; nam primum ante lin. 18 sq., non post eas 
inserenda erat, deinde iam ab initio in praeparatione duo 
Casus respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi 
plures casus habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae, 
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus 
p. 880. Campanus 26 utrumque casum demonstrai. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. IL 11 
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κη΄. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παρα- 
βαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ ὁμοίῳ 

5 τῷ δοϑέντι" δεῖ δὲ τὸ διδόμενον εὐθύγραμμον 
[rJ δεῖ ἴσον παραβαλεῖν] μὴ usttov εἶναι τοῦ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφομένου ὁμοίου τῷ 
ἐλλείμματι [τοῦ τε ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ ᾧ δεῖ 
ὅμοιον ἐλλείπειν]. 

i0 Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ 48, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον, à δεῖ ἴσον παρὰ τὴν 4B παραβαλεῖν, 
τὸ D μὴ μεῖξον [ὃν] τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς AB 
ἀναγραφομένου ὁμοίου τῷ ἐλλείμματι, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον. 


e aH 0 Z2 


IU 
5 K x» 


ἐλλείπειν, vo 4 δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν 
i5 τὴν AB τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ' ἴσον παραλ- 
ληλόγραμμον παραβαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4. 
Τετμήσϑω ἡ 418 δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ 
ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς ΕΒ τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως 


1. Ἀπ] κι. ἘῚ 1β' Bo 3. εὐθεῖαν] mg τὸ 
παραβάλλειν V. δ. τῷ} ὄντι τῷ V. δὲ] P Pbrvy: 
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XXVIII. 


Datae rectae datae figurae rectilineae aequale 
parallelogrammum adplicare deficiens figura parallelo- 
gramma daiae simili. oportet autem, figuram rec- 
lilineam datam!) maiorem non esse figura in dimidia 
recta descripta defectui simili?) 

Sibi data recta 4.18, et data figura rectilinea, cui 
aequalem figuram rectae 44B adplicare oportet, I' non 
maior figura in dimidia 418 descripta simili defectui, 
ea aulem, cui similem figuram deficere oportet, sit 4f. 
oportet igitur datae rectae 4B datae figurae recti- 
lineae I' aequale parallelogrammum adplicare deficiens 
figura parallelogramma simili figurae 7f. 

secetur enim 4B in duas partes aequales in 
puneto E, et in.E B describatur figurae 47 similis et 


? 


1) Uerba ἃ Theone lin. 6 interpolata ideo parum necessaria 
sunt, quod τὸ διδόμενον εὐθύγραμμον ad τῷ δοθέντι (sc. εἴδει) 
lin. 5 referri non possunt, sed necessario & quouis lectore ad 
τῷ δοθέντι εὐθυγράμμῳ lin. 2 trahuntur. 

2) Hunc διορισμόν statim praebet prop. 27. — Campa- 
num VI, 27: ,quod secundum eiusdem suum esse parallelo- 

mmo super dimidiam datae lineae collocato minime maius 
existat" non intellego, uidetur tamen potius cum P consentire. 


corr. Augustus. 6. ᾧ δεὶ ἴσον παραβαλεῖν] add. Theon 
(BFVp); m. rec. P. παραβάλλειν ΕἾ. 171. ἀναγραφομένου] P; 
παραβαλλομένου Theon (BF V p). ὁμοίου] P; ὁμοίων ὄντων 
Theon (BFV p), P m. rec. τῷ ἐλλείμματι] P; τῶν ἔλλειμ- 
μάτων Theon (BFVp), P m. rec. 8. τοῦ τῷ -- 9: iiid 
add. Theon (BFV p); m. rec. P. 12. 0»] om. P. τοῦ 

τῷ φ. τῆς AB| P; om. Theon (ΒΕ ΥΡ). 18. ἀναγραφο- 
μένου] P; παραβαλλομένου Theon (BF Vp). ὁμοίου τῷ ἐλλεέμ- 
ματι] P; ὁμοίων ὄντων τῶν ἐλλειμμάτων Theon (ΒΕ ΥΡ). 18. 
τό E] euan. F 

11* 


ex 


10 


15 


20 
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κείμενον τὸ EBZH, καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ AH 
παραλληλόγραμμον. 

Εἰ μὲν οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AH τῷ I, γεγονὸς ἂν 
εἴη τὸ ἐπιταχϑέν᾽ παραβέβληται γὰρ παρὰ τὴν Óo- 
ϑεῖσαν εὐθεῖαν τὴν 48 τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ 
I ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΑΗ ἐλλεῖπον εἴδει 
παραλληλογράμμῳ τῷ ΗΒ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4. εἰ 
δὲ οὔ, μεῖξόν ἔστω τὸ ΘΕ τοῦ I. ἴσον δὲ τὸ OE 
τῷ ΗΒ’ μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ΗΒ τοῦ I. e δὴ μεῖξόν 
ἐστι τὸ HB τοῦ D, ταύτῃ τῇ ὑπεροχῇ ἴσον, τῷ δὲ 
24 ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω 
τὸ KAMN. ἀλλὰ τὸ 4 τῷ HB [ἐστιν] ὅμοιον" καὶ 
τὸ ΚΜ ἄρα τῷ ΗΒ ἐστιν ὕὅμοιον.͵ ἔστω οὖν ὁμό- 
λογος ἡ μὲν ΚΑ τῇ HE, ἡ δὲ AM τῇ ΗΖ. καὶ 
ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ ΗΒ τοῖς DI, K M, μεῖξον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΗΒ τοῦ ΚΜ' μείξων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν ΗΕ 
τῆς KA, ἡ δὲ HZ τῆς AM. κείσϑω τῇ μὲν ΚΑ 
ἴση 1 ΗΕ, τῇ δὲ AM ἴση ἡ HO, καὶ συμπεπλη- 
ρώύώσϑω τὸ ΞΉΟΠ παραλληλόγραμμον" ἴσον ἄρα καὶ 
ὅμοιόν ἐστι [τὸ HII] τῷ KM [ἀλλὰ τὸ ΚΜ τῷ HB 
ὅμοιόν ἐστιν]. καὶ τὸ HII ἄρα τῷ ΗΒ ὅμοιόν ἐστιν" 
περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὲ ΗΠ τῷ ΗΒ. 
ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ HIIB, καὶ καταγεγράφϑω 
τὸ σχῆμα. 

1. ΕΒΖΗῚ ΒΕΖΗ F? 2. Post παραλληλόγραμμον add. 
Theon: τὸ δὴ AH ἤτοι ἴσον ἐστὶ τῷ Τ' ῇ μεῖξον αὐτοῦ διὰ 
τὸν διορισμόν (BVp, F mg. m. 1; pro διορισμόν habent FV 
ógiauóv; in V corr. m. 2), 3. ἐστίν P; in F cum τὸ AH 
euan. 6. AH] euan. F. 8. δέ] δ᾽ F. ἔστω] PF; 
ἔσται Bp; ἐστι V. δὲ τό] δὲ τοῦ B. 9. τῷ] τό B. ΗΒ 
H supra m. 1 V. δή] δὲ uel δεῖ B; δεῖ p. 12. ἐστιν 


om. P. 18. KM] inter K et M una litt. (s?) euan. F. 14. 
KA] AK Bp. 15. HB] e cor. m. 1 p. 17. KA] AK Bp. 
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similiter posita EBZH [prop. XVIII], et expleatur 
perallelogrammum 4H. iam si 4H --Ὃ I, effectum 
erib propositum. nam dalae rectae 4B daiae figurae 
rectilineae I' aequale parallelogrammum  adplicatum 
est 4H deficiens figura parallelogramma HB simili 
figurae Ζ΄. sin minus, sit ΘΕ» I) sed ΘΕ — HB. 
ilaque HB I. iam excessui, quo maius est HB 
figura I, aequale et parallelogrammo 47 simile et simi- 
liter positum idem construatur K 4MNN [prop. XXV]. 
sed 42... HB. quare etiam K M -- HB [prop. XXI]. 
iam correspondeant inter se ΚΖ, HE et 4M, ΗΖ. 
et quoniam HB — Γ- K M, erit HB — KM. quare 
eliam ΠΕ» K4, HZ 4M?) ponatur HS — Κα 
et HO — 4 M, eb expleatur parallelogrammum Κ ΗΟ ἢ. 
itaque aequale ei simile?) est parallelogrammo Καὶ M. 
quare etiam HII — HB [prop. XXI, cfr. lin. 13]. 
ilaque HII, HB circum eandem diametrum posita 
sunt [prop. XXVI]. sit eorum diametrus HIIB, et 
describatur figura [p. 161 not. 1]. 


1) Ex hypothesi; quare debuit esse ἔσται lin. 8, sed ἔστω 
ferri posse negare non ausim. 

2) Nam per prop. 20 erit HB: KM — HE*:K4*— HZ? 
: AM?, iam cum ΗΒ.» KM, erit ΗΕ3.» K A?, ΗΖ». AM?, 
h. e. ΙΕ» KA, HZ» AM. | 

3) Qua HB - KM, erit | OHE — KAM. itaque HII, 
KM aequiangula sunt. qu&re et similia sunt (def. 1) et aequa- 
lia (prop. 14). efr. p. 144, 11. 


τῇ piv KA] Bp; τῇ ΚΑ μέν PF; μὲν τῇ KA V. 18. HO] 
corr. ex ΗΘ m. rec. P; O e corr. m. 2 V; ΗΘ F? 20. τὸ 
HII] om. P. só]ecor P. ἀλλὰ τὸ KM τῷ HB ὅμοιόν 
leno τὸ ΗΠ. ἀλλὰ τὸ ΚΜ τῷ HB ὅμοιόν ἔστι supra m. 
rec. P. KM] K in ras. m. 2 V. 91. ἐστι BV p. ἐστι 
BF'V, comp. p. 
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ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΗ τοῖς DI, KM, ὧν τὸ 
HII τῷ KM ἐστιν ἴσον, λοιπὸς ἄρα ὁ TXO γνα- 
μῶν λοιπῷ τῷ Γ ἴσος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
OP τῷ EZ, κοινὸν προσκείσϑω τὸ IIB: ὅλον ἄρα 
5 τὸ OB ὅλῳ và AB ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ τὸ &B τῷ TE 
ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἢ AE πλευρᾷ τῇ EB 
ἐστιν ἴση" καὶ τὸ TE ἄρα τῷ OB ἐστιν ἴσον. κοινὸν 
προσκείσϑω τὸ ΕΣ ὅλον ἄρα τὸ TZ ὅλῳ τῷ ΦΧΥ 
yvouoví ἐστιν ἴσον, ἀλλ ὁ ΦΧΥ γνώμων τῷ Γ 
10 ἐδείχϑη ἴσος" καὶ τὸ TZ ἄρα τῷ Γ ἐστιν ἴσον. 
Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν AB τῷ 
δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τὸ ΣΙΤ ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ 
τῷ ΠΒ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4 [ἐπειδήπερ τὸ IIB τῷ HII 
16 ὅμοιόν ἐστιν] ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


κϑ'. 

Παφὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παρα- 
βαλεῖν ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλογράμμῳ 

20 ομοέῳ τῷ δοϑέντι. 

Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον παρὰ τὴν .4B παραβαλεῖν, 
τὸ I, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον ὑπερβάλλειν, τὸ 4 δεῖ δὴ 
παρὰ τὴν AB εὐθεῖαν τῷ Γ εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλ- 

26 ληλόγραμμον παραβαλεῖν ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γφάμμῳ ὁμοίῳ τῷ 4. 


1. BH] in ras. m. 2 V; HB py. 2. ἴσον ἐστίν p. λοι- 
zóv P, corr. m. rec. TX0] TX P V.  À 3. ἐστιν ἴσος F. 
ἐστίν] ἐστί V, comp. p. ἐστί] ἐστόν P. — 6. OB] euan. F. 

6. ἴσον ἐστίν B. Ante ἐπεί add. φ: émi. 7. OB] O in 
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iam quoniam ΒΗ — Γ- K M, quorum HII — K M, 
erit etiam T X4 — I: et quoniam OP — AZ (I, 43], 
commune adiiciatur J/B. itaque OB — XB. sed 
&B — TE, quoniam 4E — EB [prop. I]. quare 
eliam TE-OB. commune adiiciatur 42. itaque 
TZ -—d0XT1. sed demonstratum est, esse D XT — I: 
quare etiam TZ — Γ. 

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae 
I'aequale parallelogrammum adplicatum est 2T de- 
fieiens figura parallelogramma 11B, quae figurae 4 
similis est?); quod oportebat fieri. 


XXIX. 


Datae rectae datae figurae rectilineae aequale 
parallelogrammum adplicare excedens figura parallelo- 
gramma simili datae. 

Sit data recta 4B, daia autem figura rectilinea, 
cui aequalem figuram rectae 418 adplicare oportet, 
sit Γ, ea autem, eui similem figuram excedere oportet, 
Bib 4. oportet igitur rectae 4B figurae rectilineae 
I'aequale parallelogrammum adplicare excedens figura 
parallelogramma simili figurae Z4. | 


1) Nam ΠΒ -» ΗΒ (prop. 24) co 4. uerba ἐπειδήπερ — ἐσ- 
τιν, ubi sine causa de HII mentio iniicitur, spuria sunt. alia 
res est p. 170, 7. 


ras. m. 2 V. 58. TZ] TB corr. ex TI' m. 1 p. 9. ἀλλά Bp. 

10. TZ] AII P. 11. ἄρα] om. F. 13. Supra ZT ras. 
est in V. 14. v] (tert.) postea insert. m. 1 F. 16. x8'] 
Ay' p et Εἰ, corr. m. rec. 18. παραλληλόγραμμον) παραλληλο- 
sustulit resarcinatio in F. 29. δεῖ] δή F p. 23. ὑπερβαλεῖν F. 
δεὶ drj] sustulit lac. pergameni F. 24. παρά — εὐθυγράμμῳ] 
mg. m. 1 F. ἴσον] in ras. F. 
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Τετμήσϑω ἢ 4B δίχα κατὰ τὸ E, καὶ &vays- 
γράφϑω ἀπὸ τῆς EB τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως κεί- 
μενον παραλληλόγραμμον τὸ BZ, xol συναμφοτέροις 
μὲν τοῖς ΒΖ, Γ ἴσον, τῷ δὲ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως 
κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ HO. ὁμόλογος δὲ 


ἔστω ἡ μὲν KO τῇ Z4, ἡ δὲ KH τῇ ΖΕ. καὶ 


ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ ΗΘ vov ZB, μείξων - ἄρα ἐστὶ 


xci ἡ μὲν ΚΘ τῆς ΖΑ, ἡ δὲ ΚΗ τῆς ΖΕ. ἐκβεβλή- 


10 


15 


20 


σϑωσαν αἱ Z4, ΖΕ, καὶ τῇ uiv KO ἴση ἔστω 1 
LAM, τῇ δὲ KH ἴδη ἡ ZEN, καὶ συμπεπληρώσθω 
τὸ ΜΝ' τὸ ΜΝ ἄρα τῷ HO ἴσον τέ ἐστι καὶ ὅμοιον. 
ἀλλὰ τὸ HO τῷ EA ἐστιν ὅμοιον: καὶ τὸ ΜΝ ἄρα 
τῷ ΕΑ ὅμοιόν ἐστιν" περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν 
ἐστε τὸ ΕΑ τῷ ΜΝ. ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος ἡ ZA, 
καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

᾿Επεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΘ τοῖς EA, D, ἀλλὰ τὸ ΗΘ 
τῷ ΜΝ ἴσον ἐστίν, καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τοῖς EA, TI 
ἴσον ἐστίν. κοινὸν ἀφῃφρήδϑω τὸ E. λοιπὸς ἄρα 
ὁ ΨΧΦ γνώμων τῷ Γ ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ AE τῇ ΕΒ, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ AN τῷ ΝΒ, τουτέστι 
τῷ 40. κοινὸν προσκείσϑω τὸ ΕΞ ὅλον ἄρα τὸ 


3. BZ] corr. ex HZ m. 2 V. 4. ΒΖ, I| Zetre 
corr. p; HZ, T' V. 4] e"corr. F. b. he] PF; H9: 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ HO τῷ ZB Bp, V mg. m. 2. 6. ΖΕ] 
EZF. 38. ΚΟΘΊ 90K fF. 10. K H] corr. ex KB m. rec. P. 

lk. τε] om. V. ἐστιν P. 12. τό] (alt.) τῷ F, sed corr. 18. 
EA]. F. ἐστιν ὅμοιον V. ἐστιν] P, comp. p; ἐστι BF V. 

14. ἐστι] supra F. αὐτῶν) αὐτῶν ἡ V. 16. ἐπεὶ οὖν F V. 
τὸ] (prius) co F. 17. ἐστέ P,BV, comp. p. 18. ἐστί BV, 
comp. p. EA4] mutat. in 944 m. 1 F. 20. AE] in ras. 
m. 2 V. τουτέστιν P; comp. p. 21. 407 Ο ecorr. m. 1 F. 
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secetur 4B in duas partes aequales in puncto E, 
οὐ in EB figurae z/ simile ei similiter positum con- 
struatur parallelogrammum ΒΖ, et ΒΖ -|- I' magni- 


7 AMX 8 
7' | 


iudini aequale, parallelogrammo 21 autem simile et 
similiter positum idem construatur HO [prop. XXV]. 
correspondeant!) auiem ΚΘ, Z4 et KH, ΖΕ. et 
quoniam ΗΘ.» ZB, erii eliam ΚΘ» Ζ4 οἱ KH ZE 
[p. 165 not. 2]. producantur Z4, ΖΕ, et sit 
ZAM — ΚΘ, ZEN — KH, 

ei expleatur parallelogrammum MN. itaque MN et 
aequale et simile est parallelogrammo ΗΘ [p. 165 
not. 3]. sed ΗΘ ὦ EA. quare etiam ΜΝ. EA 
[prop. XXI]. itaque circum eandem diametrum posita 
sunt EA, ΜΝ [prop. XXVI]. ducatur eorum dia- 
meirus ΖΑ͂, ei describatur figura. 

iam quoniam ΗΘ -ἰ E4 -]- I' et ΗΘ — MN, erit 
etiam MN — E44 -]- I. subtrahatur, quod commune 
est, E 4. itaque est «P X — I. et quoniam 4E — EB, 
erit 4N — NB — 40 [I, 43]. commune adiiciatur 


1) 8c. in ΘΗ, E A parallelogrammis, quáe figurae 4 simi- 
lia sunt; unde etiam inter se similia sunt (prop. 21). 


σι 


10 
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ΑΞ ἴσον ἐστὶ τῷ ΦΧΨ γνώμονι. ἀλλὰ ὃ ΦΧΨ 
γνώμων τῷ Γ ἴσος ἐστίν" καὶ τὸ 4.3 ἄρα τῷ Γ ἴσον 
ἐστίν. | 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν AB τῷ 
δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τὸ 4j ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ τῷ ΠΟ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4, ἐπεὶ καὶ τῷ EA 
ἐστιν ὅμοιον τὸ OII' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


λ΄. 
Τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασμένην ἄκρον 


καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 


1ὅ 


2 


e 


25 


Ἔστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη ἡ 4B: δεῖ 
δὴ τὴν 48 εὐϑεῖαν ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 

᾿ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τὸ ΒΓ, 
καὶ παραβεβλήσθω παρὰ τὴν ΑΓ τῷ ΒΓΓ ἴδον παρ- 
αλληλόγραμμον τὸ Γ4 ὑπερβάλλον εἴδει τῷ 44 
ὁμοίῳ τῷ BI. 

Τετράγωνον δέ ἐστι τὸ BI* τετράγωνον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ 44. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὲ ΒΓ τῷ ΓΖ, 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ΓΕ" λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΖ λοιπῷ 
τῷ 4441 ἐστιν ἴσον. ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον᾽ 
τῶν ΒΖ, 44 ἄρα ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἵ 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΖΕ πρὸς τὴν 
EA, οὕτως 5 AE πρὸς τὴν ΕΒ. ἴση δὲ ἡ μὲν ΖΕ 
τῇ AB, ἡ δὲ ΕΖ τῇ AE. ἔστιν ἄρα ὡς 7-B.4 πρὸς 


1. ἀλλ᾽ F. ἴσος] ἴσον q (non F) ἐστίν] F, comp. Pi 
ἐστί PBV. 8. dest B 4. ἄρα] supra comp. F. εὐθεῖαν 
ἐστι F. 71. τῷ] (alt.) τό F, οὐ V ΟΟΥΤ. Ώ. 3. 9.49 ]p; Εὶ 
sed corr. m, rec. 11. τεμεῖν supra scr. y m. 1 F. 14. 
γὰρ ἀπό F V. Post AB ras. magna F. 15. AI'] corr. ex 
AB m. 1F. 20. ΒΖ] cor. ex B m. 1p. 3 21. τῷ] τό 9 


ELEMENTORUM LIBER VI. 1171 


EA. ilaque ΑΞ — ΦΧ Ψ. sed DX —I. quare 
etiam 4A — I: 

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae I' 
aequale adplicatum est parallelogrammum 44,4 exce- 
dens figura parallelopramma IIO, quae similis est 
figurae 41, quia ΟΠ «- E 4 [prop. XXIV]; quod opor- 
iebat fieri. 


XXX. 


Datam rectam terminatam secundum rationem 
exliremam ac mediam secare. 

r zz 9 Sit data recta terminata AB. opor- 
— | tet igitur rectam 4B secundum extre- 
mam ac mediam ralionem secare. 

describatur enim in 4B quadratum 
BI, et rectae A4I' adplicetur paralle- 
logrammum ΓΖ quadrato BI' aequale 
4 οὐ excedens figura 4471 simili figurae 
BI'[prop XXIX]. quadratum autem est BI'; itaque 
eliam 471 quadratum est. ^et quoniam BI'-— ΓΖ, 
subtrahatur, quod commune est, I'E. quare ΒΖ — 4 4. 
uerum etiam aequiangulum ei est.) quare in paral- 
lelogrammis ΒΖ, 44 latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV]. 
itaqile ΖΕ: Ez — 4E: EB. sed ΖΕ — AB?) et 


1) Nam utrumque rectangulum est. 
2) Nam ΖΕ — AT' (1, 34) et 4Γ — AB. 


(non RD ἴσον ἐστίν Ε. 28. τήν] om. BFp. 84. AE] 
τήν] om. BF p. ZE τῇ AI, τουτέστι τῇ AB 


Theon (BFV p). "36. AE] AB g. 
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τὴν AE, οὕτως ἣ AE πρὸς τὴν ΕΒ. μείζων δὲ ἡ 
AB τῆς AE' μείξων ἄρα καὶ ἡ AE τῆς EB. 

Ἢ ἄρα AB εὐϑεῖα ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέ- 
τμήται κατὰ τὸ E, καὶ τὸ μεῖξον αὐτῆς τμῆμά ἐστι 
τὸ 4Ε' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


λα΄. 

Ἐν τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ τῆς 
τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς εἶδος 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν πε- 
ρθιεχουδσῶν πλευρῶν εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τε καὶ 
ὁμοέως ἀναγραφομένοις. 

Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ 4ΒΓΓ' ὀρϑὴν ἔχον 
τὴν vzó ΒΑΓ γωνίαν' λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ 
εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ. AT εἴδεσι τοῖς 
ὁμοίοις τὸ καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοι. 

Ἤχϑω κάϑετος ἡ 44. 

Ἐπεὶ οὖν ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ τῷ ABI ἀπὸ 
τῆς πρὸς τῷ .4 ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν BI' βάσιν 
κάϑετος ἧκται " A4, τὰ ABZ, AAT πρὸς τῇ κα- 
ϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά don τῷ ve ὅλῳ τῷ ABI καὶ 
ἀλλήλοις. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τῷ 4B 4, 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν B4, οὕτως ἡ 4B 
πρὸς τὴν B. καὶ ἐπεὶ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογόν εἶ- 
σιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ 
ὅμοιον καὶ ὁμοέως ἀναγραφόμενον. ὡς ἄρα ἡ ΓΒ 

XXXI. Proclus p. 426, 14. 

4. κατά] κα p. καὶ τό] καί p. ἐστιν P, comp. p. ὅ. 


τό] ἡ P. Sequitur 8118. demonstratio, u. app. 6. λα non 
liquet in F; om. p. 10. εἴδεσιν PB. τε} om. BFVp. 


EEEMENTORUM LIBER VI. 113. 


ΕΖ -— AE. ilaque B4: 4E — AE: EB. sed 
AB 4E. quare etiam [V, 14] AE » EB. 

Ergo recta 4B secundum exiremam ac mediam 
ralionem secta est in E [def. 3], et maior eius*pars 
est 4E; quod oportebat fieri. 


OXXXI. 


In triangulis rectangulis figura descripta in latere 
sub recto angulo subtendenti aequalis est figuris in 
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus 
el similiter descriplis. | 

Sit triangulus rectangulus 4BI' angulum BAT 


rectum habens. dico, figuram in BI' descriptam 
aequalem esse figuris in B.4, A4T' similibus et simi- 
liter descriptis. 

ducatur perpendicularis 24421. iam quoniam in 
iriangulo rectangulo A4BI'" ab 

angulo recto ad 4.4 posito ad 
basim BI'perpendicularis ducta 

est 444, irianguli 4B, A44T' 

A J' ad perpendicularem positi et 
INE toli A4BI' et inter se similes 
sunt [prop. VIII]. et quoniam 

ΑΒΓ - ABA, erit [def. 1] ΓΒ. BA — AB: BA. 
el quoniam tres rectae proportionales sunt, erit ut. 
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad 
figuram in secunda similem et similiter descriptam 


18. ὑπὸ τόρ. 14. εἴδεσιν P. 16. ὁμοίως] ὁμοίοις V. 
18. τῷ] τό FV, sed corr. m. 2, 19, 44 Γ]ἠ corr. ex 4 2 Β m. 
rec. P. ἄρα πρός V. 20. ἐστιν P. 25. τό] (81t.) om. F; 
inser. m. 2, sed euan. | ᾿ 
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πρὸς τὴν Β4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ τὸ ὅμοιον xal ὁμοέως ἀναγραφόμε- 
vov. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν I4, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ. 
ὥστε καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὰς B, 4T, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, 4Γ τὰ ὅμοια 
καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενα. ἴση δὲ ἡ ΒΓ ταῖς BA, 
ΖΓ' ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς BI' εἶδος τοῖς ἀπὸ 
τῶν ΒΑ. AT' εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοέως &v«- 
γραφομένοις. 

Ἐν ἄρα τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ τῆς 
τὴν ὀρθὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς εἶδος ἴσον 
ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν περιεχουσῶν 
πλευρῶν εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τὲ καὶ ὁμοίως ἀναγραφο- 
μένοις" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


λβ'. 


Ἐὰν δύο τρίγωνα συντεθῇ κατὰ μίαν γω- 


“νίαν τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνά- 


20 


26 


Aoyov ἔχοντα ὥστε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν πλευ- 
ρὰς καὶ παραλλήλους εἶναι, αἱ λοιπαὶ τῶν τρι- 
γώνων πλευραὶ ἐπ᾽ εὐϑείας ἔσονται. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ 48Γ, Ζ4ΓῈ τὰς δύο πλευ- 
ρὰς τὰς BA, 4Γ ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς 4Γ, AE 
ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν 4B πρὸς τὴν AI, 
οὕτως τὴν ΖΓ πρὸς τὴν 4Ε, παράλληλον δὲ τὴν 

2. ἀναγραφόμενον -yo- ἴῃ τ88. p. 4. τὸ ἀπὸ τῆς 1:4 — 6: 
εἶδος πρός] om. p. 6. Bd, 4ΓῚ AB, AT' φ. 6. cov] 
τῆς φ. 9. BA] 4 e corr. m. 2 V. εἴδεσιν P. ἀναγραφο- 
μένος (sic) P. 11. ἐν ἄρα] in ras. post ras. 8 litt. m. 1 B. 


τριγώνοις] om. p. 18. ἐστι} ταῖς g. 14. εἴδεσιν P. 
Sequitur alia demonstratio, ἃ. app. 16. λη Fp. 17. ov»- 
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[prop. XIX coroll] quare ut ΓΒ: Bz, ita figura 
in I'B descripta ad figuram in B.4 similem et simi- 
hnter descriptam: eadem de causa erit etiam ut ΒΓ: ΓΖ, 
iia figura in BI'descripta ad figuram in I'A4 descrip- 
iam.!) quare etiam ut ΒΓ: B4 - AT, ita figura in 
BI' descripta ad figuras in B.4 et ΑΓ similes et 
similiter descriptas?) sed BI'— ΒΖ -- 4I. itaque 
eliam figura in BI' descripta aequalis est figuris in 
BA, AI'similibus et similiter descriptis.?) 

Ergo in triangulis rectangulis figura descripta in 
latere sub recto angulo subtendenti aequalis est figu- 
ris in lateribus rectum angulum comprehendentibus 
similibus et similiter descriptis; quod oportebat fieri. 


XXXII. 

S1 duo trianguli duo latera duobus lateribus propor- 
lionalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita ut 
eorrespondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
latera triangulorum in eadem recta erunt posita. 

Sint duo trianguli 4BI', ΔΓΕ duo latera B.4, AT' 
duobus lateribus ΖΓ, 4 Ε proportionalia habentes, 
iia ut 8: 4B : 4I'— ADT: AE, et AB. parallelum 


1) Nam ABI'co AAT. itaque BI': 4-2 ΓΑ: ΓΖ. 

2) Sint figurae, in BI' AI, AB descriptae a, b, c. demon- 
strauimus BI': Bzdá—a:c, BD:T4-a:b. itaque 

BD:a-Dd4:bzsB4:c. I'4: B4 cb: c. 
D4--Ba4:Bad-b--c 

DA4A--B4:b--e—B4:c—BI:o. BI: PA B4—a: b -- c. 

3) Nam BDl':a- ΓΖ - Bád:b--c—BI:b-]-c. quare 
ᾶ b -ἰ c [V, 9]. 


τεθῇ ] προστεθῇ V, corr. m. 2. 20. τοῦ τριγώνου V. 23. 
AT'| rA V. AE] DE P. 24. AB] BA FV. AI] 4 
e corr. m. 2 V. 25. οὕτω P. 4ΓῚ e corr. m. 2 V. 


b 
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μὲν AB τῇ 4Γ, τὴν δὲ AD τῇ 4Ε" λέγω, ὅτι ἐπ᾽ 


εὐθείας ἐστὶν ἡ BI' τῇ ΓΕ. 


Ἐπεὶ γὰρ παράλληλός ἐστιν ἡ 48 τῇ 47, καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖα ἡ AI, αἵ ἐναλλὰξ γω- 
vía, αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ADI ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ IAE τῇ ὑπὸ 4Γ4 ἴση ἐστίν. 
ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ DAE ἐστιν ἴση. καὶ 
ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστι τὰ ABI, ΔΓΕ μίαν γωνίαν 
τὴν πρὸς τῷ 4 μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ 4 ἴσην ἔχον- 


10 τα, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, 
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ὡς τὴν ΒΑ͂ πρὸς τὴν AD, οὕτως τὴν ΓΖ πρὸς τὴν 
ΖΕ, ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΓΕ 
τριγώνῳ᾽ ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ABI' γωνία τῇ ὑπὸ ΖΦΓΕ. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 4Γ4Ω τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴση" ὅλη 
ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΕ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ABI, BAD ἴση 
ἐστέν. κοινὴ προσκείσϑω ἡ ὑπὸ 4ΓΒ' αἵ ἄρα ὑπὸ 
ΑΓΕ, ADI'B ταῖς ὑπὸ BAI, 4ΓΒ, I'BA ἴσαι εἰσίν. 
ἀλλ᾽ αἱ ὑπὸ BAT, ABI, AI'B δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσίν" καὶ αἴ ὑπὸ ΑΓΕ, 4ΓΒ ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσίν. πρὸς δή τινι εὐθείᾳ τῇ ΑΙ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Γ' δύο εὐϑεῖαι αἱ BI, ΓΕ μὴ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς ὑπὸ 
ΑΓΕ, 4 ΓΒ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν" ἐπ᾽ εὐϑείας 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα συντεϑῇ κατὰ μίαν γωνίαν 


3. 4ΓῚ AT' φ (non F). 4. af] mutat. in καί m. rec. F, 

«xí p. ὅ. ΒΑΓῚ ABI F. εἰσίν. 6. APA] ATA FF. 
ἐστιν ἴση V. 10. δέ] comp. supra m. 1 F. 11. BA] AB PP. 
AI']in ras. m. rec. V, IA F. 19. ἐστίν P. ATE]P; 
"A'l'E F; DAE Bp et in ras. m. 2 V. 13. ΖΓΕ yovío V. 
14. BAT] ΤᾺ supra scr. B m. 1 F. 15. ἴση ἐστίν͵ P, 
V m. 1, comp. p; ἴση ἐστί BF; ἴσαι εἰσίν V m. 9. 11. BAT] 
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. latert ΖΓ, 4I' autem lateri ΖΕ 
parallelum. dico, B Γ οὐ I'Ein eadem 

4 recta esse. 

nam quoniam 4B rectae ΖΓ 
parallela est, et in eas incidit recta 
AD, alterni anguli BALD, ADA 
aequales sunt [I, 20]. eadem de causa etiam 

L DAE — 4ADI'4. quare etiam ( BAT' — IAE. 
οὐ quoniam duo trianguli sunt 4BI, ΔΓΕ unum 
angulum, qui ad 4, positus est, uni angulo, qui ad Z 
positus est, aequalem habentes et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia, 

BA: AI — ΓΩ: AE, erit ^ ABT 
irangulo.41I'E aequiangulus [prop. VI]. quare 
L ABI' — ALDE. 
sed demonstratum est,.esse eliam [ 4I — BAI. 
quare erii ΑΓΕ τ A4BI'-- BAI. communis 
adiciatur /, ΑΓΒ. itaque 
AD E -- AUB — BAT -- AD B 4- DB A. 

uerum ΒΑΓ - ABI'-- AI'B duobus rectis aequales 
sunt. quare etiam ΑΓΕ -]- 4. ΓΒ duobus rectis aequa- 
les sunt. itaque ad rectam ΑΓ et punctum eius Γ΄ 
duae rectae BI, ΓΕ non ad eandem partem positae 
angulos deinceps positos AI'E, ΑΓΒ duobus rectis 
aequales efficiunt; itaque BI' et ΓΕ in eadem recta 
sunt [I, 14]. | 

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 


B oI- 


P; B'À'ITF; TAB BVp.  ADB] ABDI' P. ΓΒΑ] supra 

scr. F; AI B P. 18. ἀλλ᾽ at — 19: εἰσίν") om. P. ABI'| 

ATB V. ATI'B] l'BA V. 19. εἰσί BVp. 280. εἰσί BV. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 1I. 12 
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τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνάλογον ἔχοντα 


ὥστε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν πλευρὰς καὶ παραλλήλους 

εἶναι, αἷ λοιπαὶ τῶν τριγώνων πλευραὶ ἐπ᾿ εὐϑείας 

ἔσονται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
λγ΄. 

Ἐν τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ γωνίαι τὸν αὖ- 
τὸν ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ ὧν 
βεβήκασιν, ἐάν τε πρὸς τοῖς κέντροις ἐάν ve 
πρὸς ταῖς περιφερείαις ὦσι βεβηκυῖαι. 

Ἔστωσαν ἴσοι κύκλοι ol ABI, A4EZ, καὶ πρὸς 
μὲν τοῖς κέντροις αὐτῶν τοῖς H, Θ γωνίαι ἔστωσαν 
αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαις αἴ 
ὑπὸ Β4Γ, EAZ: λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἣ BI' περιφέρεια 
πρὸς τὴν ΕΖ περιφέρειαν, οὕτως ἥ τε ὑπὸ ΒΗΓ 
γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ- καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸς 
τὴν ὑπὸ EZZ. 

Κείσϑωσαν γὰρ τῇ μὲν ΒΓ περιφερείᾳ ἴσαι κατὰ 
τὸ ἑξῆς ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΓΚ, KA, τῇ δὲ ΕΖ περι- 
φερείᾳ ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΖΜ, ΜΝ, καὶ ἐπεξεύχ- 
ϑῶσαν αἱ HK, Η4. ΘΜ, ON. 

Ἐπεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν αἱ BI, ΓΚ, ΚΑ περιφέρειαι 


ΧΧΧΠΙ. Cfr. Zenodorus ap. Theon. in Ptolem. p. 11 Bas. 


᾿ 8. πλευραί] om. p. 6. 49' p et F, corr. m. rec. 1. 
λόγον ἔχουσι . τὰς περιφερείας, eorr. m, 2 V. 8. ἐάν 
τε πρὸς toig κέντροις] mg. m. rec. P. 9. ὦσιν PB. Begn- 
κυΐαι] post hoc uocabulum add. Theon: £r, δὲ καὶ of τομεῖς 
ἅτε (οἵτε ΕἾ πρὸς τοῖς κέντροις συνιστάμενοι (συνεστάμενοι F) 
(BFVp) Pm.rec. 12. BHI']lit. Hl'inras, . ΕΘΖ] E 
in ras, m. 1 B. 16. Post EZ add. Theon: καὶ ἔτι (ἔστι 
comp. p) ὁ HBET' (in ras. m. 2 V, Η ΒΖΓ P et seq. ras. F) 
τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΠΖ (in ras. m. 2 V) τομέα (BFVp); 


E 


L2 ————-—t 
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aequalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita 
ut correspondentia latera etiam parallela smt, reliqua 
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod 
erai demonstrandum. 


XXXIII. 


In circulis aequalibus anguli eandem habent ra- 
lionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
centra siue ad ambitus positi sunt.!) 

Sint aequales circuli ΑΒΓ, 4ΕΖ, et ad centra 
eorum H, 9 positi sint anguli ΒΗΓ, ΕΘΖ, ad ambitus 


autem B.4I, Ε42. dico, esse 
arc, BI': arce. EZ — [ BHI': ΕΘΖ — Β4Γ: EAZ. 
ponaniur enim deinceps arcui BI' aequales quot- 
libet areus ΓΚ, K 4, areui autem EZ quotlibet aequa- 
les ΖΜ, MN, et ducantur HK, Η 4, OM, ΘΝ. 
iam quoniam arcus BI'— ΓΚ — K 4, erit etiam 


1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 cfr. p. 183 
not. 1; om. Campanus VI, 82. 


m. rec. P. 21. ἴσαι} καί P, corr. m. rec. εἰσί» om. p. 
DK]"X' TF. 
12* 
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ἀλλήλαις, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἴ ὑπὸ BHI,DIHK, ΚΗ4 
γωνίαι ἀλλήλαις" ἐσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ Β.4 περι- 
φέρεια τῆς ΒΓ, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ BH A 
γωνία τῆς ὑπὸ ΒΗΓ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ δσαπλα- 
σίων ἐστὶν ἣ N E περιφέρεια τῆς EZ, τοσαυταπλασίων 
ἐστὶ καὶ ἡ υπὸ NOE γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΖ. εἰ ἄρα 
ἴση ἐστὶν ἡ BA περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφερείᾳ, ἴση 
ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΗ 4 τῇ ὑπὸ ΕΘΝ, καὶ εἰ 
μείξων ἐστὶν ἡ BA περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, 
μείξων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΝ, 
καὶ εἰ ἐλάσσων, ἐλάσσων. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγε- 
ϑῶν, δύο μὲν περιφερειῶν τῶν BI, ΕΖ, δύο δὲ yo- 
νιῶν τῶν ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, εἴληπται τῆς μὲν ΒΓ 
περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΒΗΓ γωνίας ἰδάκις πολλα- 
πλασίων d$ τε BA περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ BHA yo- 
νία, τῆς δὲ ΕΖ περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΕΘΖ γω- 
νίας ἦ ve ΕΝ περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΝ γωνία. 
καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ ὑπερέχει ἡ B.A περιφέρεια τῆς 
ΕΝ περιφερείας, ὑπερέχει καὶ ἡ ὑπὲ ΒΗ 4 γωνία 
τῆς ὑπο ΕΘΝ γωνίας, καὶ εἰ lon, ἴση, καὶ εἰ ἐλάσσων. 
ἐλάσσων. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν 
ΕΖ, οὕτως ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ. 
ἀλλ᾽ ὡς ἢ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, 
οὕτως ἡ ιπὸ BAI πρὸς τὴν ὑπὸ Ε4Ζ: διπλασία 
γὰρ ἑκατέρα ἑκατέρας. καὶ ὡς ἄρα ἡ BI' περιφέρεια πρὸς 
τὴν ΕΖ περιφέρειαν, οὕτως ἥ ve ὑπὸ BHI γωνία 
πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ πρὸς τὴν 
vr EAZ. 


1. ἴσαι ἀλλήλαις PV; in P ἴσαι del. m. rec. εἰσίν PBF. 
2. BA] A eras. F. 8. ἐστίν P. 5. ἐστί F. 6. ὑπὸ 
EO0Z]EOZBFyp. 8. ἐστίν P. sí]inras.P. 10. ἐστίν P. 
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LBHI-IHK-KHA4i|II,27] itaque quoties 
multiplex est B4 arcus BI, toties mulüplex est etiam - 
LBH.A angul ΒΗΓ. eadem de causa quoties multi- 
plex es& NE arcus EZ, toties multiplex est etiam 
L NOE anguh ΕΘΖ. iam si B.A — EN, erit etiam 
L BHA4 — EON, οὐ 81 84 » EN, erit eliam 
LBHA» EON,et 8. BA« EN, erit 
L BH A « EON. 

ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus 
ΒΓ, EZ et duobus angulis ΒΗΓ, ΕΘΖ, sumpti sunt 
arcus BI' eti anguli BHI' aeque mulüplices arcus 
BA et angulus BH, arcus autem EZ et anguli 
ΕΘΖ arcus EN et angulus ΕΘΝ. et demonstratum 
est, si arcus B.4 arcum EN superet, etiam |, BH 4 
angulum EON superare, eb si aequalis 510, aequalem 
esse, ei si minor, minorem. itaque «V def. 5] erit 
arce. BD':arce. EZ— [| ΒΗΓ: ΕΘΖ. sed | 

LBHI':EOZ-—L[ BAT: EA4Z [V, 15]; 
nam uterque utroque duplo maior est [IIT, 20]. quare 
etiam 
arc. BI: are. EZ —[, BHI': EOZ — BAI: EAZ. 


11. ἐλάττων ἐλάττων F. 12. μέν] supra F. δέ] supra F. 
18. ΕΘΖ] ΘΕΖ F. 17. γωνία] add. m. 2 F. 20. γωνέας] 
P; om. Theon (BF Vp). ἐλάττων F. 21. ἐλάσσων] comp. F. 
7] om. V. 29. ΒΗΓῚ Γ' add. m. 2 V. — 24. διπλασίων V. 

26. γὰρ ἐστιν Bp. 27. ὑπὸ ΕΘΖ] ΕΘΖ PF. ὑπό] ὑ- 
supra m. 1 P. 
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Ἐν ἄρα τοῖς ἴσοις κύκλοις αἵ γωνίαι τὸν αὐτὸν 
ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιν, 
ἐάν τε πρὸς τοῖς κέντροις ἐάν τε πρὸς ταῖς περίφε- 
ρδίαις ὦσι βεβηκυῖαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


i. Ἐν] inter ε et ν ras. 1 litt. V; é seq. ras. 2 litt. F. 

2. βεβήκασι p. — 8. ἐάν τε — 4: βεβηκυῖαι] καὶ τὰ ἑξῆς p. 
8. κέντροις] κύκλοις B. τὰς περιφερείας V. 4. ὦσιν B. ἴῃ 
" fine libri Εὐκλείδου στοιχείων 6΄ PB, Εὐκλείδου στοιχείων 


τῆς Θέωνος ἐκδόσεως SF. 
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Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent 
rationem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
centra siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon- 
strandum.!) 


1) Sequitur additamentum Theonis in BF V p, de quo ipse 
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma — p. 50 
ed. Basil; om. P'm. 1 (add. manus recens in mg.) et Cam- 
panus; huc pertinent etiam additamenta p. 178, 9 et 10. 
demonstratio u. in app. 


C. 
Ὅροι. ' 
α΄. Movág ἐστιν, xa9' ἣν ἕκαστον τῶν ὄντων 
ἕν λέγεται. 
β΄. ᾿ἀριϑμὲς δὲ τὸ ἐκ μονάδων συγκείμενον 
6 πλῆϑος. 
γ΄. Μέρος ἐστὶν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ ὁ ἐλάσσων τοῦ 
u&(fovog, ὅταν καταμετρῇ τὸν μείξονα. 
δ΄. Μέρη δέ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 
ε΄. Πολλαπλάσιος δὲ ὁ μείξων τοῦ ἐλάσσονος, 
10 ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάσσονος. 
- σ΄, ἄρτιος guo pág ἐστιν ὁ δίχα διαιρούμενος. 
t Περισσὸς δὲ ὁ μὴ διαιρούμενος δίχα ἢ [ὃ] 
μονάδι διαφέρων ἀρτίου ἀριϑμοῦ. 
η΄. ἀρτιάκις ἄρτιος ἀριϑμός ἐστιν ὃ ὑπὸ 
16 ἀρτίου ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. 
ϑ΄. ἀρτιάκις δὲ περισσός ἐστιν ὁ ὑπὸ ἀρτίου 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν ἀριϑμόν. 


Def. 8—5: Psellus p. 7. 6—7: Martianus Capella VII, 748. 
8. Iamblichus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche 
1864 p. 16. 9. Iamblichus p. 81. 


1. ὅροι] om. PB. numeros om. codd. 2. ἐστι PBF p. 
ἣν] 9 BF V. 10. ἐλάττονος V. 12. 6] om. P. 14. προσ- 
ὑπακουστέον" μόνον P mg. m. 1. 16. ἐστιν ἀριϑμός ἐστιν Ῥ, 
ἐστιν ἀριθμός p. κἀνταῦϑα προσυπακουστέον᾽ μόνον mg. m. 1 P. 
τοῦ ἀρτίου deleto τοῦ V. 


— ——c-» 


VII. 


Definitiones. 


1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res 
una nominatur. 

2. Numerus auiem est multitudo ex unitatibus 
composita. 

9. Pars est minor numerus maioris, ubi maiorem 
metitur. 

A. Partes autem, ubi non metitur. 

5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eum. 
metitur. 

6. Par numerus est, qui in duas partes aequales 
diuiditur. 

1. lnpar autem, qui in duas partes aequales non 
diuiditur, siue qui unitate differt à pari numero. 

8. Pariter par 'esb numerus, quem par numerus 
secundum parem numerum metitur.) 

9. Pariter autem impar est, quem par numerus 
secundum imparem numerum metitur?) 


1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen- 
tarium in Nicomachum reiractauit, apud Hoche Philop. 1865 
p. V in quibusdam ἀντιγράφοις ita inuenit expressam: ἀρ- 
τιάκις ἄρτιός ἐστιν ἀρυϑμὸς ὁ ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ κατὰ ἄρτιον 
ἀριθμὸν μόνως μετρούμενος, de qua scriptura falsa u. Studien 


2) De def. ,' interpolata ἃ. Studien p. 198 8q.; om. ed 
Basil. et Gregorius. 


. 


σι 


10 


1ὅ 


20 


) 


186 '  ETOIXEISN ζ΄. 


[/. Περισσάκις ἀρτιός ἐστιν ὁ ὑπὸ περισσοῦ 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν]. 
ια΄. Περισσάκις δὲ περισσὸς ἀριϑμός ἐστιν 
ὑπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν 
ρυϑμόν. ΝΕ 
ιβ΄. Πρῶτος ἀριϑμός ἐστιν ὃ μονάδι μόνῃ με- 
τρούμενος. 
ιγ΄. Πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμὸί εἰσιν οἵ 
μονάδι μόνῃ μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 
ιδ΄. Σύνϑετος ἀριϑμός ἐστιν ὃ ἀριϑμῷ τινι 
μετρούμενος. | 
ιε΄. Σύνϑετοι δὲ 290g ἀλλήλους ἀριϑ'μοί εἰσιν 
οὗ ἀριϑμῷ τινι μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 
i8. ᾿ἀριϑμὸς ἀριϑμὸν πολλαπλασιάξειν λέγε- 
ται, ὅταν, ὅσαι εἰσὶν ἐν αὐτῷ μονάδες, τοσαυτάκις 
συντεθῇ ὁ πολλαπλασιαξόμενος, καὶ γένηταί τις. 
ιξ΄. Ὅταν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμενος ἐπίπεδος καλεῖται, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀριϑμοί. 
ιη΄. Ὅταν ὃὲ τρεῖς ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ '"yevÓuevog στερεός ἔστιν, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀριϑμοί. 


e 

0 
3 
α 


19. Iamblichus p. 42. Martianus Capella VII, 161. Philop. 
in anal. post. fol. 15". 18. Alexander Aphrod. in anal. pr. 
fol. $7. Martianus Capella VII, 751. Philop. in anal. post. 
fol. 15v. 14. Philop. in anal. post. fol. 15v. 16—17. Psellus 
p. 6. 18—920. Psellus p. 7. 


1. δὲ ἄρτιος P, litt. ὥρτ- in rae. ἄρτιος ἀριϑμός p. προῦ- 
υπακουστέον' καί κατὰ ἄρτιον mg. m. 1 P. 8. ἀριϑμός] 
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10. Impariter autem impar numerus est, quem 
impar numerus secundum imparem numerum me- 
itur. - 

11. Primus numerus est, quem unitas sola me- 
titur. 

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas . sola 
communis mensura melitur. | 

18. Compositus numerus est, quem numerus ali- 
quis metitur. 

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus 
aliquis communis mensura metitur. 

15. Numerus numerum mulüplicare dicitur, ubi 
quot sunt in eo unitates, toties componitur numerus 
multiplieatus, et oritur aliquis numerus. 

16. Ubi autem duo numeri inter se mulüplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus 
uocatur, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

17. Ubi autem tres numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus soli- 
dus est, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis, 
siue qui duobus aequalibus numeris comprehen- 
ditur. 


om. V. 8. δὲ πρός P. 14. πολυπλασιάξειν PBp. 16. 
πολλαπλασιαξόμενος ,“ξόμενος e corr. m. 2 p. 18. ποιῶσιν 

B. 223. ποιῶσιν B. ἐστιν) F, comp. p: ἔστε P, Psellus; 
καλεῖται BV. 28. Supra oí in P'm, rec. ϑύο. 
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L9. Τετράγωνος ἀριϑμός ἐστιν ὃ ἰσάκις ἴσος 
ἢ [Ὁ] ὑπὸ δύο ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

κ΄. Κύβος δὲ ὃ ἰσάκις [cog ἰσάκις ἢ [Ὁ] ὑπο 
τριῶν ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

κα΄. ᾿ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν, ὅταν Ó πρῶτος 
τοῦ “δευτέρου καὶ ὃ τρίτος τοῦ τετάρτου ἰσάκις T 
πολλαπλάσιος ἢ τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ μέρη ὦσιν. 

κβ΄. Ὅμοιοι ἐπίπεδοι καὶ Gvegsol ἀριϑμοί 
εἰσιν ol ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευρᾶς. 

κγ΄. Τέλειος ἀριϑμός ἐστιν ὃ τοῖς ἑαυτοῦ μέρε- 
σιν ἴδος àv. 


, 


α΄. 

Δύο ἀριϑμῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ἀνϑ- 
υφαιρουμένου δὲ ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ 
μείξονος, ἐὰν ὁ λειπόμενος μηδέποτε καταμε- 
τρῇ τὸν πρὸ ἑἕαυτοῦ, ἕως οὗ λειφϑῇ μονάς, 
oí ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔσονται. 

Δύο γὰρ [ἀνίσων] ἀριϑμῶν τῶν 4B, I'41 &v8- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείζονος o 
λειπόμενος μηδέποτε καταμετρείτω τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, 
ἕως οὗ λειφϑῇ μονάς" λέγω, ὅτι o AB, I'4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. τουτέστιν ὅτι τοὺς 48, ΓΖ 
μονὰς μόνη μετρεῖ. 

Εἶ γὰρ μή εἰσιν οἱ AB, I4 πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ 


28, Martianus Capella VII, 753. 


m. 1 V, supra m. 2 B; hab. Psellus, Fp. ἀριϑμῶν ἴσων 


2, 6] om. PB. 8. 0] om. P. 4. ἴσων] om. P; mg. 
6. Ante ἰσάκις in F add. 7j; idem V supra scr. m. 1. 10. 
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19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter, 
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur. 

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se- 
eundi et teriius quarti aut aeque multiplex est aut 
eadem pars aut eaedem partes. 

21. Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera 
proportionalia habent. 

22. Perfectus numerus est, qui partibus suis aequa- 
lis est. 


I. : 


Datis duobus numeris inaequalibus et minore sem- 
per uieissim ἃ maiore subiracto, si reliquus nunquam 
proxime antecedentem metitur, donec relinquitur uni- 
tas, numeri ab initio dati primi erunt inter se. 

Nam duorum numerorum 4B, I4 


Τρ minore semper uicissim a maiore subtracto 
z .p reliquus ne metiatur unquam proxime 
i H antecedentem, donec relinquitur unitas. 
| . .dieo, numeros .4B, ΓΖ inter se primos 
| E esse, hoc est, unitatem solam numeros 
gl p i. AB, L4 melin. 


nam 51 44 B, ΓΖ inter se primi non erunt, 
aliquis numerus eos metietur. meliatur et sit E. et ΓΖ 


ἑαυτοῦ} αὐτοῖς V, corr. in αὐτοῦ m. 2. 19. α΄ om. V. 
13. δύο] P; ἐὰν δύο Theon (BFVyp). ἐκκειμένων] ix- 
eras. F. cvOvgegouévov V; corr. m. 2. 14. δέ] P; om. 


Theon (BFVyp). 15. ἐάν] P; om. Theon (BFVp). Post 
λειπόμενος ras. 2 litt. V. 16. ληφϑῇ V. 19. ἀνίσων] om. P. 
τῶν) τῶ F, v add. in. 2. ἀνθυφαιρομένου F. — 21. πρό] su- 
pra m.2 V. 32. ληφϑῇ V. 238. εἰσί Vp. — 26. ἀριϑμὸς ov- 
vovg F. μετρήτω P, corr. m. rec. 


10 


15 


20 


190 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ξ΄. 


ἔστω ὁ E" καὶ ὃ uiv I4 τὸν ΒΖ μετρῶν λειπέτω 
ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν Ζ.4., ὃ δὲ AZ τὸν AH μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν HI, ὁ δὲ ΗΓ τὸν ΖΘ 
μετρῶν λειπέτω μονάδα τὴν Θ A. 

Ἐπεὶ οὖν ὃ E τὸν I4 μετρεῖ, ὁ δὲ ΓΖ τὸν ΒΖ 
μετρεῖ, καὶ ὁ Ε ἄρα τὸν ΒΖ μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
ὅλον τὸν B. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AZ μετρήσει. 
ὁ δὲ AZ τὸν 4Η μετρεῖ. καὶ ὁ E ἄρα τὸν AH 
μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν ΖΓ' καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΗ͂ μετρήσει. ὃ δὲ ΓΗ τὸν ZO uevoet καὶ o 
E ἄρα τὸν ΖΘ μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν Zt: 
καὶ λοιπὴν ἄρα τὴν 4Θ μονάδα μετρήσει ἀριϑμὸς 
dv' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς AB, I4 
ἀριϑμοὺς μετρήσει τις ἀριϑμός᾽" οἱ 48, I ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄. 

Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων μὴ πρώτων πρὸς 
ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
εὑρεῖν. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντες δύο ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους οἱ 48, ΓΖΩ. δεῖ δὴ τῶν AB, I'4 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 


1. din», 4B ΒΥ», P m. rec.; yo. τὸν AB F mg. m. 


2. 4H] PF; 4T' BVp, P m. rec, yo. τὸν ΔΤ' mg. m. ἜΣ 

3. HT] LH P. HI'rTtHrP. ΖΘ] PF; Z4 Bp et A 
in ras. P m. rec., F m. 2. 65. ΓΖ AD V in ras, p. 
12 ZBP. €. BZ]ZBP. 1. τόν] τὸ p. 84] 4B Pp. 
ἄρα] supra comp. F. ,τόν] τό τό p. μετρήσει ὃ E 9. 
μετρεῖ] (prius) TES ετρήσει F e corr. m. 1. τόν] 
τό p. 47Ὶ r4 PP. 10. M. τό p. μετρήσει o E V. 


11. μετρεῖ) (prius) supra m. 2 V. καί] bis F. 21. 
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numerum BZ meliens relinquat!) se ipso minorem 
Z.4, 4Z autem numerum 7/H metiens se ipso mino- 
rem relinquat HI, HI' autem numerum ZO metiens 
relinquat unitatem Θ 4. 

iam quoniam E metitur ΓΖ, et Γ4 metitur ΒΖ, 
eliam E melitur ΒΖ. uerum etiàm iotum B.4 meti- 
iur; quare eliam reliquum 422 metietur. sed AZ 
metitur 7/H. quare eliam E metitur //H. uerum 
eliam totum Z/I' melitur. quare etiam reliquum ΓΗ͂ 
metietiur. sed ΓΗ͂ metitur ZO. quare eliam E meti- 
iur ZO. uerum eliam totum Z.4 melitur. quare 
eliam quae relinquitur, unitatem 240. metietur, cum 
ipse numerus sit; quod fieri non potest. itaque non 
metietur numeros 48, I1. numerus aliquis. ergo 
48, ΓΖ inter se primi suni; quod erat demon- 
sirandum."?) | 

II. 

Datis duobus numeris non inter se primis maxi- 
mam mensuram communem inuenire. 

Sint duo numeri dati non primi inter se 4B, ΓΖ. 
oportet igitur numerorum 4B, I'z4 maximam men- 
suram communem inuenire. 

1) Sc. ex 48. meque enim dubitari potest, quin ΒΖ in 
P et optimo Theoninorum seruatum uera sit scriptura, cum 
μετρεῖν semper apud Euclidem significet: sine residuo metiri, 
efr. lin. 6, 8. eadem est ratio lin. 2—8 et p. 192, 11 sq. 

2) Retinui in libris VII—IX figuras codd., id quod ipsa 
res suadere uidebatur, uelut statim ratio prop. I nam ii, qui 
pro lineis puncta substituunt, et in alias cultates incurrunt 


et ad certos numeros confugere coguntur, quod ab Euclide 
alienissimum est. 


Post prius ΓΖ add. V: καὶ ἔστω ἐλάσσων ὁ I. 322. κοινόν] 
κοι- in ras V. 
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Εἰ μὲν οὖν ὁ Γά τὸν AB μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτόν, o ΓΖά ἄρα τῶν I4, AB κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
καὶ φανερόν, ὅτι καὶ μέγιστον" οὐδεὶς γὰρ μείξων 
τοῦ ΓΖΩ τὸν Γ4 μετρήσει. 

Εἰ δὲ οὐ μετρεῖ ὁ DI τὸν AB, τῶν AB, ΓΖΩ 
ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείξο- 
νος λειφϑήσεταί τις ἀριϑμός, ὃς μετρήσει τὸν πρὸ 
ἑαυτοῦ. μονὰς μὲν γὰρ ov λειφϑήσεται" εἰ δὲ μή, 
ἔσονται οἱ 4B, ΓΖά πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ οὐχ 
ὑπόκειται. λειφϑήσεταί τις ἄρα ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ. καὶ ὁ μὲν I τὸν BE μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΕΑ, ὁ δὲ ΕΑ τὸν 4Z 
μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΖΓ, ὃ δὲ ΓΖ 
τὸν 4Ε μετρείτω. ἐπεὶ οὖν ὁ ΓΖ τὸν AE μετρεῖ, 
ὁ δὲ AE τὸν AZ μετρεῖ, καὶ ὃ ΓΖ ἄρα τὸν AZ 
μετρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν᾽ καὶ ὅλον ἄρα τὸν 
ΓΖ μετρήσει. ὁ δὲ DI'4 τὸν BE μετρεῖ" καὶ ὁ ΓΖ 
ἄρα τὸν BE μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ τὸν Ε Δ᾽ καὶ ὅλον 
ἄρα τὸν B.4 μετρήσει μετρεῖ δὲ καὶ τὸν ΓΩ͂ ὁ ΓΖ 
ἄρα τοὺς 48, ΓΖ μετρεῖ. ὁ ΓΖ ἄρα τῶν AB, Γ4 
κοινὸν μέτρον ἐστίν.υ λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν ὃ ΓΖ τῶν AB, ΓΖ4 μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, μετρήσει τις τοὺς AB, I1 ἀριϑμοὺς ἀριϑ- 
μὸς μείξων ὧν τοῦ ΓΖ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Η. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Η τὸν D μετρεῖ, ὃ δὲ I4 τὸν BE με- 


2. I'4, AB] AB, P4 P. ἐστι BFV; comp. p. 5. δέ] 
δ᾽ F. 6. αἰδέ Theon (BFVp). ἐλάττονος "v. 7. λη- 
φϑήσεται Vp, corr. m. 1. 8. ληφϑήσεται p; P, corr. m. rec. 

10. ληφϑήσεται p. ἄρα] supra m. 1 F. ἄρα τις V. — Os] 
supra m. 1 F; mg. m. rec. B. 11. BE] PF; 4B ΒΥ», 
P m. rec, yo. τὸν 48 mg. m. 1 F. 12. 42] PF; I4p; 
ΔΓ B, V in ras. m. 2, P m. rec; τὸν ΖΓ F mg. m. 1. 18. 
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jam 8i ΓΖ metitur 4B, et etiam se ipsum metitur, 
ΓΖ communis erit mensura numerorum ΓΖ, 4B. οἱ 
adparet, eum etiam maximam esse. neque enim 

ullus numerus numero ΓΖ, maior metietur ΓΖ. 
at si I' non metitur 4B, minore numerorum 
AB, ΓΖ semper uicissim a maiore subiracto relin- 
quetur numerus aliquis, qui proxime ante- 


ΡῈ cedentem metietur. unitas enim non re- 
zl -Γ linquetur; sin minus, 4B, ΓΖ inter se 
lz primi erunt [prop. I]; quod contra hypo- 


IE thesim est. ergo numerus aliquis relin- 
pL. 14.  quetur, qui proxime antecedentem  meti- 

etur. et ΓΖ metiens BE relinquat se 
ipso minorem E4, E4 autem ZZ melüens relin- 
quat se ipso minorem ZI, ΓΖ auiem AE meti- 
atur iam quoniam ΓΖ metitur 4E, AE autem 
4Z metitur, etiam ΓΖ metietur ZZ. uerum etiam 
se ipsum metitur. quare etiam totum Γ᾽ 4 metie- 
tur sed ΓΖ metitur BE; quare etiam I'Z metitür 
BE. uerum etiam E.4 metitur. quare eliam totum 
.ΒΑ͂ metietur. uerum etiam I melitur. ergo ΓΖ 
metitur 4B, ΓΖ. itaque ΓΖ communis est mensura 
numerorum 4.18, ΓΖ. dico iam, eum etiam maximam 
esse. nam si ΓΖ numerorum 4B, I'71 communis 
mensura maxima non est, aliquis numerus maior 
numero ΓΖ numeros 48, I'1 metietur.  metiatur, 
et sit H. et quoniam H metitur ΓΖ, ΓΖ autem BE 


Zr] ΓΖ BVp. δέ] om. B. 14. Ante ἐπεί in V est: ὁ 
δὲ E.A (in ras. m. 2) ἑαυτοῦ ἐλάσσονα οὐ μετρεῖ τὸ (τὸν m. 2) 
IZ. 21. ἐστί BV, comp. p. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 13 


Qx 
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τρεῖ, xal ὁ H ἄρα τὸν BE μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
ὕλον τὸν B. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AE μετρήσει. 
ó δὲ AE τὸν AZ μετρεῖ" καὶ ὁ H ἄρα τὸν 4Z ue- 
τρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν Ζ4Γ΄’ καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΖ μετρήσει ὃ μείξων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον οὐκ ἄρα τοὺς 48, ΓΖΔ ἀριϑμοὺς ἀριϑμός 
vig. μετρήσει μείξων ὧν τοῦ I'Z: ὁ ΓΖ ἄρα τῶν AB, 


.D4 μέγιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 

Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑ- 
μοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

γ΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοϑέντων μὴ πρώτων πρὸς 
ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶμπ κοινὸν μέτρον 
εὑρεῖν. 

* "Edvocev οἵ δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ μὴ “πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους οἵ 4, Β, Γ' δεῖ δὴ τῶν 4, B, Γ τὸ 
μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν Α, B τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον ὃ 41 ὃ δὴ 4 τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 
μετρείτω πρότερον᾽ μετρεῖ δὲ καὶ τοὺς 4, Br ὃ 4 
ἄρα τοὺς .4, B, Γ μετρεῖ" ὁ 4 ἄρα τῶν 4,8, Γ 
κοινὸν μέτρον ἐστίν. λέγω δή. ὅτι καὶ μέγιστον. 

8. μετρεῖ" καί] corr. ex μετρήσει m. 1 p. τὸν 4 ἄρα F. 
μετρήσει] μετρεῖ P. 4. τὸν] corr. ex τὸ m. 1 p. A4 I') 
ΓΖ p. 5. ἐστίν] om. B. 8. ἐστιν PV. 10. τοῦτο P, 
sed corr. 19. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] P; om. BFVp. 19. u£- 


1Qo»] bis p. 20. δύο γάρ p. 22. μετρεῖ] (alt) om. F. 
24. ἐστίν] comp. F p; ἐστί ΡΒΥ. δή ] om. b 


| Δ 
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Φ 

melitur, eliam Η metitur BE. uerum etiam totum 
ΒΑ melüitur. quare etiam reliquum .4E  melietur. 
sed 4E metitur 4Z. quare eliam H metietur 71Z. 
uerum eiiam totum 4 metitur. quare etiam reli 
quum ΓΖ metielur maior minorem; quod fieri non 
potest. ergo numeros 4B, ΓΖ non metielur numerus 
maior numero ΓΖ. ergo ΓΖ maxima est communis 
mensura numerorum 4B, ΓΖ. 


Corollarium. 

Hine manifestum est, si numerus duos numeros 
meliatur, eum etiam maximam eorum mensuram 
eommuhem mensurum esse.) — quod erat demon- 
strandum. 

IH. 


Blptis tribus numeris non primis inter se maximam 
mensuram communem inuenire. 
T Sint ires numeri dati non 
| I primi inter se 44, B, I. oportet 

| . igiiur numerorum 4, B, Γ 
7 maximam mensuram commu- 

nem inuenire. 

sumatur enim duorum numerorum 4, B maxima 
mensura communis Z/ [prop. IT]. 4] igitur aut meti- 
tur I' aut non metitur. prius metiatur. metitur 
autem eliam 4, B. 4 igitur numeros 4, B, I' meüi- 


1) Nam H et 48, I'4 et communem eorum mensuram 
maximam I'Z metitur (p. 194, 5). 


13* 
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δὲ γὰρ μή ἐστιν ὃ 4 τῶν 4, B, Γ᾽ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον. μετρήσει τις τοὺς 4, B, Γ ἀριϑμοὺς ἀριϑμὸς 
μείζων ὧν τοῦ Z. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Ε. ἐπεὶ 
οὖν ὁ E τοὺς 4, B, D μετρεῖ, καὶ τοὺς 4, B ἄρα 

6 μετρήσει" καὶ τὸ τῶν 4. B ἄρα μέγιστον κοινὸν wi- 
τρον μετρήσει. τὸ δὲ τῶν 4, B μέγιστον κοινὸν μέ- 
τρον ἐστὶν ó zl: ὃ E ἄρα τὸν 4. μετρεῖ ὃ μείξων 
τὸν ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
4.8.ΓΓ ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει μείξων ὧν 

10 τοῦ » ὁ 4 ἄρα τῶν 4, B, I' μέγιστόν ἐστι κοινὸν 
μέτρον. 

Μὴ μετρείτω δὴ ὃ 4 τὸν Γ' λέγω πρῶτον, ὅτι 
οἱ Γ, 4 οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. ἐπεὶ γὰρ 
oí 4, B, I' οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήσει 

15 τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ὁ δὴ τοὺς 4, B, I' μετρῶν καὶ 
τοὺς 4, B μετρήσει, καὶ τὸ τῶν 4, B μέγιστον κοι- 
νὸν μέτρον τὸν 4] μετρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I* 
τοὺς 4, D ἄρα ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει" οἵ 
Z4, Γ' ἄρα οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. εἰλήφϑω 

90 οὖν αὐτῶν τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον ὁ Ε. καὶ ἐπεὶ 
ὁ E τὸν 4 μετρεῖ, ὁ δὲ 4 τοὺς 4, B μετρεῖ, καὶ ὃ 
E ἄρα τοὺς A4, B μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I" ὃ E 
ἄρα τοὺς 4, B, Γ μετρεῖ" ὁ E ἄρα τῶν 4, B, I' κοι- 
νόν ἐστι μέτρον. λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. εἰ 

οὔ γὰρ μή ἐστιν 0 E τῶν 4, B, Γ τὸ μέγιστον κοινὸν 


1. ydg] corr. ex ya m. 2 P. κοινὸν μέγιστον V. δᾶ. ὦν 
om. V. 4. οὖν] om. BF p. *. E] corr. ex Γ m. 2 
8. ἐστίν om. Fp. 9. ἀριϑμός] om. F. Tig] om. P. 


àv] om 12. μή supra F. 18. I, 4) 4, Γ' BVp. 
15. ἀριϑμὸς αὐτούς τούς] corr. ex τοῦ m. rec. F. 17. 
τόν] vo ΕΥ̓͂. μετρήσει τὸν d p. 18. ἀριϑμούς] m. 2 V; 


om. BF. ἀριϑμός] F, ἀριϑμούς g. 21. μετρεῖ] (ali.) 
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iur quare z/ communis mensura esí numerorum 
44, B, I. dico, eundem maximam esse. nam si 4 
numerorum 74, B, Γ' maxima mensura communis non 
est, numerus aliquis numero 47 maior numeros 4, B, I' 
meltietur. metiatur οὐ sib E. iam quoniam E nume- 
ros 44, B, I' metitur, eliam 4, B metietur. quare 
eliam maximam mensuram communem numerorum 
4, B melietur [prop. II coroll.. uerum maxima men- 
sura communis numerorum .4, B esi 7f. itaque E 
melitur 47 maior minorem; quod fieri non potest. 
itaque numeros 44, B, I' non metietur numerus maior 
"humero 2f. ergo z/| maxima est mensura communis 
numerorum 4, B, I: 

iam ne meliatur 7/ numerum I. dico primum, 
numeros Γ᾽, 2] non esse primos inter se. nam quo- 
niam 44, B, I' primi non sunt inter se, numerus ali- 
quis eos metietur. qui autem 4, B, I' metitur, etiam 
4, B metietur, el. 77 maximam mensuram communem 
numerorum .4, B metietur [prop. II coroll] uerum 
eliam Γ᾽ metitur. quare numeros 7, I' numerus ali- 
quis metietur. itaque 7f, I' primi non sunt inter se. 
sumatur igitur eorum maxima mensura communis 
E [prop. II]. et quoniam E metitur Zl, 4 autem 4, B 
metitur, etiam E metitur 44, B. uerum eliam I' me- 
ütur. E igitur 4, B, I' metitur. quare E numero- 
rum 44, B, I' communis est mensura. iam dico, eun- 
dem maximam esse. nam si E numerorum 4, B, I' 


rna ——Àr, 


bis F. καὶ ó E ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ] mg. m. 2 B. 238. 
I'] insert. m. rec. B. κοινόν] bis P, sed. corr. 24. δή] 
om. P. 86. τό] om. p. 
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μέτρον, μετρήσει τις τοὺς 4, B, I' ἀριϑμοὺς ἀριὃ- 


'uóg μείξων ὧν τοῦ E. μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ Z. καὶ 


ἐπεὶ ὁ Ζ τοὺς A, B, Γ μετρεῖ, καὶ τοὺς 4, B μετρεῖ" 
καὶ τὸ τῶν 4, Βὶ ἄρα μέγιστον κοινὸν μέτρον με- 
τρήσει. τὸ δὲ τῶν Α, B μέγιστον χουνὸν μέτρον 
ἐστὶν ὃ 4 ὃ Z ἄρα τὸν 2 μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
τὸν Γ' ὁ Ζ ἄρα τοὺς 4. D μετρεῖ" καὶ τὸ τῶν 24, Γ 
ἄρα μέγιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ δὲ τῶν 4, 
Γ μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶν ὃ E" ὁ Z ἄρα τὸν 
E μετρεῖ ὁ μείξων τὸν ἐλάσσονα' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
τον. οὐχ ἄρα τοὺς 4, Β, Γ ἀριϑμοὺς ἀρεϑμός τις 
μετρήσει μείξων ὧν τοῦ E' ὁ E ἄρα τῶν 4, B, Γ' 
μέγιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 
“Ἵπας ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ ὁ ἐλάσσων 
τοῦ μείξονος ἦτοι μέρος ἐστὶν ἢ μέρη. 
Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4, ΒΓ, καὶ ἔστω ἐλάσ- 
σων ὃ BI* λέγω, ὅτι ὃ ΒΓ τοῦ 4 ἥτοι μέρος ἐστὶν 


ἢ μέρη. 
Οἱ 4, ΒΓ γὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰ- 


Ἵ 


σὶν ἢ οὔ. ἔστωσαν πρότερον οἱ 4, ΒΓ πρῶτοι πρὸς 


7. τόν] τό F, sed corr. τό] supra m. 1 P. 4, ΤΊ e corr. 
m. 9 V. 11. ἀριϑμοῦς] comp. F; om. Vp. 18. ἐστιν V. 
Post μέτρον add. BV: τριῶν ἄρα ἀριϑμῶν δοθέντων ηὕρηται 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον. δεῖξαι] P; ποιῆσαι Theon (BF V p). 
Seq. in p, B in mg. imo m. 1, V mg. m. 2: πόρισμα. ἐκ δή 
(eras. B) τούτου (τούτων V) φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς τρεῖς 
ἀριϑμοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον μετρή- 
σει. ὃ οίως δὲ καὶ πλειόνων ἀριϑμῶν δοϑέντων μὴ πρώτων 
πρὸς ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν (om. Vp) κοινὸν μέτρον 
εὑρέσκεται καὶ τὸ πόρισμα προχωρήσει. Praeterea V in textu 


1. ἀριϑμούς} om. P. — 4. ἄρα] om. V. AT om. P. 
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maxima non est mensura communis, numerus aliquis 
maior numero E numeros 4, B, I' melietur. metiatur 
eb sit Z. οὐ quoniam Z numeros 4, B, I' metitur, 
etiam A4, B metitur; quare etiam maximam numero- 
rum 4, B mensuram communem metietur [prop. II * 
eoroll] uerum numerorum Z4, B maxima mensurà 
communis est 7f. Z igitur 4] metitur. uerum etiam 
I'metitur. Z igitur Z/, I' metitur. quare eliam nu. 
merorum 4/7, Γ᾽ maximam mensüram communem me* 
ütur. uerum numerorum 4, Γ' maxima mensura com- '- 
munis est E. Z igitur E metitur maior minorem. 
quod fieri non potest. itaque numeros 4, B, P 
non melietur numerus maior numero E. ergo E 
maxima est communis mensura numerorum .4, B I* 
quod erat demonstrandum.!) uL 


IV. 

Minor numerus maioris semper aut pars esi azii 
partes. io 

Sint duo numeri 4, BI, et minor sit BI. diée υ- 
BI' numeri 4 aut parlem aut partes esse. 

nam .4, BI' aut primi sunt inter se aut non pripa. 
prius .4, ΒΓ primi sint inter se. diuiso igitur BI' 
————— go 

1) Cfr. p. 194, 12. proprie nec δεῖξαι nec ποιῆσαι, sed -- 


εὑρεῖν dicendum erat (Studien p. 62); nam propp. I1I—IIJ πο- 
οίσματα sunt (ib. p. 61). inde consecuta est uariatio scripturae. 


habet: τὸν αὐτὸν δὲ τρόπον καὶ πλειόνων ἀριϑμῶν δοθέντων 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρήσομεν. 15. '4xag] 4 littera 
initialis add. m. 2, ut semper fere, V; eras. B; habent Pp. 

17. ἐλάττων F. 18. λέγω ὅτι} in ras. g. ὁ ΒΓ τοῦϊ 4] 
eras. F. 21. πρότεροι V. o d 


b 
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ἀλλήλους. διαιρεϑέντος δὴ τοῦ ΒΓ εἰς τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας ἔσται ἑκάστη μονὰς τῶν ἐν τῷ ΒΓ μέρος τι 
τοῦ 4: ὥστε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ A. 

Μὴ ἔστωσαν δὴ o( 4, ΒΓ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους᾽ ὁ δὴ ΒΓ τὸν 4 ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. εἰ 
μὲν οὖν ὁ ΒΓΙΓ τὸν A4 μετρεῖ, μέρος ἐστὶν ὃ ΒΓ 
τοῦ 4. εἰ δὲ οὔ, εἰλήφϑω τῶν 4, ΒΓ μέγιστον κοι- 
νὸν μέτρον ὁ 4, καὶ διῃρήσθω ὁ ΒΓ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς ΒΕ, EZ, ZI. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τὸν A4 με- 
τρεῖ, μέρος ἐστὶν ὁ 2 τοῦ 4: ἴσος δὲ ὁ 4 ἑκάστῳ 
τῶν BE, ΕΖ, ZI* καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν BE, EZ, ZI 
τοῦ Α μέρος ἐστίν᾽ ὥστε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ A. 

“ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ ὁ ἐλάσσων 
τοῦ μείζονος ἤτοι μέρος ἐστὶν ἢ μέρη" ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. . 


, 


ε΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος 9, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος ἧ, καὶ συναμφότερος 
συναμφοτέρου τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὅπερ ὁ 
εἷς ToU ἑνός. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 4 [ἀριϑμοῦ] τοῦ ΒΙΓ μέρος ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ 4 ἑτέρου τοῦ ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ ΒΓ' λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὃ 4. 4 
συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ, ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ BI. 

Ἐπεὶ γάρ, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ 

1. δή] γάρ, Bupra scr. δή F. ἑαυτῷ p οὐ F (corr. g). 
2. τι) F; τό q. — 4. of A4, BI')om. V. ἀλλήλους of 4, BI' V. 

1. τὸ μέγιστον BF p. 8. 0 BI'] F; ABI' g. τῷ ἢ} corr. 
ex τό p. — 9. xat] om. BFp. 10. ài] δή P. ἑκατέρῳ Vg. 


11. καί] F; ὁ g. ἄρα τοῦ V. 18. ἐλάττων φ. 18. 41] 
P; om. BFV p. 21. ἀριϑμοῦ] om. P. μέρος] F, μόνος φ. 
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in suas unitates unaquaeque unitas in BI' compre- 
E hensa pars aliqua erit numeri 4; quare 


ΒΤ BI'numeri 4 partes erunt. 
| iam ne sint 4, BI' inter se primi. 
AL Eq itaque BI'aut metitur 4 aut non metitur. 
| jam si BI' metitur 4, pars est. BI' nu- 
| | 4 meri 4. sin minus, sumatur numerorum 
Γὶ 4, BI' maxima mensura communis Z7 


[ prop. II], et diuidatur BI' in partes numero 4 
aequales, BE, EZ, ZI: et quoniam 47: metitur 4, 
pars est z2/ numeri 4. sed 4 — BE - EZ -- 2Γ. 
quare eliam unusquisque numerorum BE, EZ, ΖΓ 
pars est numeri 4. quare BI' partes sunt numeri 4. 

Ergo minor numerus maioris semper aut pars est 
aut paries; quod erat demonstrandum. 


V. 


Si numerus numeri pars est, et alius numerus 
alius numeri eadem pars, etiam uterque uiriusque 
eadem pars erii, quae unus uniug. 

nam numerus 44 numeri BI' pars. 

Ι .g 810, et alius numerus 2f alius nu- 

|| | meri EKZ eadem pars sit, quae .4 
4| | | Δ Ν numeri BI. dico, etiam 4 - 4 nu- 
meri BI'-]- EZ eandem partem esse, 

quae sib 4 numeri BI. 

nam quoniam quae pars est 44 numeri BI, eadem 


, 


22. μέρος] μέρος ἐστίν (-εν m. 2 e corr.) V. — 28. λέγω — 25: 
BDI' mg. m. 2 V. 24. EZ] F, BZ g. 26. 67 supra m. 
1 V. τὸ αὐτό] τοῦτο P. 
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μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4 τοῦ ΕΖ, ὅσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴδοι τῷ 44. τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4. διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰς τοὺς 
τῷ 4 ἴσους τοὺς ΒΗ, ΗΓ, ὁ δὲ EZ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴδους τοὺς ΕΘ, ΘΖ᾽ ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
BH, HI τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ μὲν BH τῷ 4, ὁ δὲ EO τῷ 4, καὶ οἱ ΒΗ, 
ΕΘ ἄρα τοῖς Α, 4 ἴσοι. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ 
ΗΓ, ΘΖ τοῖς 4, 4. ὅσοι ἄρα [εἰσὶν] ἐν τῷ ΒΓ 
ἀριϑμοὶ ἴσον τῷ .4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τοῖς BI, 
ΕΖ ἴσοι τοῖς 4. 4. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ὁ ΒΓ 
τοῦ 4, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὃ 
ΒΓ, ΕΖ συναμφοτέρου τοῦ 4, 4. ὁ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ὁ 4 τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος 
A4, 4 συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ, EZ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

g. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη 9, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἧ, καὶ συναμφότερος συν- 
αμφοτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ὅπερ ὁ εἷς 
τοῦ ἑνός. 

᾿Αριϑμὸς γὰρ ὁ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ Γ μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ 4Ε ἕτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ 

ὁ AB τοῦ I^ λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὃ 4B, AE 

1. ἐστίν F. καί] ἴῃ ras. m. 2 p, insert. m. 2 F. J 
corr. ex 4 m. 29 p. ἄρα] ἄρα &oiOno( V. 2. ἀριϑμοί] om. 
A] 4d φ. εἰσιν PB. 7. Post 4 add. Theon: ὁ BH ἄρα τῷ 
A ἴσος ἐστί (ἐστίν B) (BE V p) 8. ἄρα] om. Theon (BF'Vpj. 
ἴσοι] om. Theon (BFV p). τὰ αὐτὰ] ταῦτα V. Post δή 
add. Theon: καὶ ὃ ΗΓ τῷ 4 ἴσος (F, ἴσον q) ἐστίν (ἐστί V. 
comp. p) (BF Vp). In V praeterea, add. καὶ ὁ ΘΖ τῷ 4. 


οἱ HI, ΘΖ τοῖς A, 4] o ΗΓ τῷ Α ἴσος ἐστίν, ὁ δὲ ΘΖ 
τῷ 4 P; ὁ HT' voi; 44 φ (non F). In emendatione praeiuit 
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pars est etiam 27 numeri EZ, quot sunt in ΒΓ 
numeri numero .4 aequales, totidem etiam in EZ 
uumeri sunt numero Z/ aequales. diuidatur BI' in 
numeros numero 44 aequales BH, HI, EZ autem in 
E, ΘΖ numero z/ aequales. erit igitur multitudo 
numerorum BH, HI' multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ 
aequalis. et quoniam est BH — 4, ΕΘ — 2, erunt 
BH -ἰ EO0 —— 4 - 4. eadem de causa etiam 
HI'4- OZ — 4A -- 4. 

ilaque quot sunt in BI' numeri numero ΑΓ aequales, 
totidem sunt etiam in ΒΓ - EZ numeris 4 -- 4 
aequales. quare quoties multiplex est BI' numeri 4, 
ioties multiplex est etiam ΒΓ - EZ numerorum 
4 - 4. itaque quae pars est 44 numeri BI, eadem 
pars etiam 4 -]- 71 sunt numerorum ΒΓ - EZ; quod 
erat demonstrandum. 


VI. 


Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, eliam uterque utriusque 
eaedem partes erunt, quae unus unius. 

Nam numerus 4B partes sint numeri I, et alius 
4E alus Z eaedem partes, quae 4B numen I. 


Augustus. 9. τοῖς] ἄρα τοῖς V. 4] 4 ἴσοι εἰσίν V. ὅσοι] 
00- in ras. m. 2 F; ἴση ῳ (non F). εἰσίν} om. P, 10. 
εἰσιν PB. 12. ἐστόν P. 13. 6] om. g (non F) μέρος] F, 
μέν p. 1. δεῖξαι] ποιῆσαι V. — 1T. μέρος p. 21. ἀριϑ- 
μοῦ] ἀρνϑμόν φ (non F) 232. 4E] E suprà m. 1. 28. 
ὅτι συναμφότεροι of p. 
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15 
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συναμφοτέρου τοῦ Γ, Z τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ 
ὁ AB τοῦ I. 

Ἐπεὶ γάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ὁ 48 τοῦ Γ, τὰ αὐτὰ 
μέρη καὶ ὁ 4Ε τοῦ Ζ, ὅσα ἄρα ἐστὺν ἐν τῷ AB 
μέρη τοῦ Γ, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ 4Ε μέρη τοῦ 
Z. διῃρήσθω ὁ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ Γ μέρη τὰ AH, 
HB, ὃ δὲ AE εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη và 40, ΘΕ’ 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, HB τῷ πλήϑει 
τῶν Z0, ΘΕ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AH τοῦ I, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 2410 τοῦ Ζ, ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὸν o .4H τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ xol συναμ- 
φότερος ὁ 4Η, 46 συναμφοτέρου τοῦ I', Ζ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ ΗΒ τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὁ ΗΒ, ΘΕ συναμφοτέ- 
ρου τοῦ Γ, Z. ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν ὁ AB τοῦ Γ, τὰ 
αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὁ 48, A4 E συναμ- 
φοτέρου τοῦ Γ, Z: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


| ξ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος fj, ὅπερ ἀφαι- 
ρεϑεὶς ἀφαιρεϑέντος, καὶ ὃ λοιπὸς τοῦ λοι- 
ποῦ τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὅπερ ὁ ὅλος τοῦ ὅλου. 

"gi9uóg γὰρ ὁ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ ΓΖ μέρος ἔστω, 
ὅπερ ἀφαιρεϑεὶς ὁ 4Ε ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ᾽ λέγω, 
ὅτι καὶ λοιπὸς ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ 48 ὅλου τοῦ ΓΖ. 


4. 4E] E e corr. m. 2 F. 6. ἐστι} om. B. 6. AH] 

A corr. ex 4 F. 7. 4E] E p. 10. ἐστίν BF. 11. 
ἐστίν] ἐστὶν καί F, sed καί del. καί] καὶ ὁ p. 18. δή] 
del m. 2 P. £ozí V. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστί] καὶ ὃ EGO τοῦ 
Ζ' ὃ ἄρα μέρος ἐστὶ τὸ ΗΒ τοῦ 1" Ρ. 14. καί] καὶ ὁ p. 
15. 4] suprà m. 1. 16. ἐστ PB. 18. ξ΄] om. V, in 
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dico, etiam 4B -- ZE numerorum I'-|- Z easdem 
partes esse, quae sit 4B numeri I. 

nam quoniam quae partes est 4B numeri I; 
eaedem est Z/4E numeri Z, quot sunt in 4B paries 
numeri Γ᾽, totidem etiam in Z/E sunt parles numeri 
Z. diudatur 4B in ΑΗ, HB partes 
numen Γ, Z/E autem in 20, ΘΕ. 


Ι΄ Π τά | paries numeri Z. itaque multitudo 
ΤΗ lo Z  mpumeroum 44H, HB multitudini 
| B IM |  mumerorum 20, GE aequalis erit. 


eti quoniam quae pars est 4H nu- 
meri Γ᾽, eadem est eliam 7/0 numeri Z, 4 - 40 
eadem pars erii numerorum I'-- Z, quae A4H nu- 
meri I' [prop. V]. eadem de causa etiani quae 
pars es& HB numeri I', eadem pars est HB - GE 
numerorum I'-]- Z. ergo quae partes est 4B numeri 
I, eaedem partes sunt 4B -]- Z4 E numerorum I' 4- Z; 
quod erat demonstrandum. 


VII. 

S1 numerus numeri eadem pars est, quae ablatus 
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars 
erit, quae totus totius. 

Nam numerus 4B numeri ΓΖ eadem sit pars, 
quae ablatus numerus 4Ε ablati ΓΖ. dico, etiam 


reliquum EB reliqui Z 7f eandem esse partem, quae 
lotus 48 sit totius I. 


quo haec prop. a. m. 1 solo signo: c5 8 priore dirempta erat; 
corr. m. 2. 20. ὁ] supra m. 1 P. 21. ó] supra m. 1 P, 
om. F. ὅλου] in ras. PF. ,29. AE] 4 eras. V. 24. xat] 
καὶ ὁ BFVp. 86. ὅλος] ὁ ὅλος B. 


CQ 
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Ὃ γὰρ μέρος ἐστὶν ὁ 4E τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέ- 
ρος ἔστω καὶ ó ΕΒ τοῦ ΓΗ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος 
ἐστὶν ó 4Ε τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ EB 
τοῦ ΓΗ͂, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ó 48Β τοῦ HZ. ὃ δὲ μέρος ἐστὶν ὁ 
AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ὑπόκειται καὶ C AB 
τοῦ I: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 48 τοῦ ΗΖ, τὸ 


αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ vov I4: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ HZ 


10 


15 


20 


τῷ ΓΖ. κοινὸς &gpoáo9co ὁ ΓΖ᾽ λοιπὸς ἄρα ὁ ΗΓ 
λοιπῷ τῷ Ζ4 ἐστιν ἴσος. « καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν 
ὁ AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος [ἐστὶ] καὶ ὁ EB vov 
ΗΓ, ἴσος δὲ ὁ ΗΓ τῷ ΖΩ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ 
A E τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΕΒ τοῦ Z4. 
ἀλλὰ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ καὶ ὁ AB τοῦ L4 καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΕΒ λοιποῦ 
τοῦ ΖΖ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ 4B ὅλου 
τοῦ l4: ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. 
Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη n, ἅπερ ἀφαι- 
ρεθεὶς ἀφαιρεϑέντος, καὶ ὃ λοιπὸς τοῦ λοιποῦ 


τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὁ ὅλος τοῦ ὅλου. 
᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 4B ἀριϑμοῦ τοῦ ΓΖ μέρη ἔστω, 


ἅπερ ἀφαιρεϑεὶς ὁ AE ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ' λέγω, 


7. ἐσείν PB, comp. p. ΗΖ7 corr. ex HI m. 1 Ε. 8. 
καί) καὶ ὃ AB Theon (BFVp); ὃ 48 add. in mg. m. rec. P. 
Post ΓΖ add. Theon: ὁ 4B ἄρα ἑκατέρου τῶν HZ, L4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστίν (BF V p); idem P, mg. m. ree. ΗΖ] ZH 
Vp. 9. κοινῶς P, corr. m. 1 et insuper m. rec. 10. ἴσος ἐστί V. 

11. ἐστί] om. P. 12. HI'] Dl'in ras. F. δέ] δὲ καί Vp. 
ὁ ΗΓ τῷ 4ZF inras. ἄρα] om. F. 18. de:(» P. — EB 
τοῦ Z4] AB τοῦ D F, corr. m. 2. 14. ἀλλ᾽ P, corr. m. 1. 
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nam quae pars οδὺ 4E numeri ΓΖ, eadem pars 
sit ΕΒ numeri ΓΗ͂. et.quoniam quae pars est 4E 
numeri ΓΖ, eadem pars est EB numeri ΓΗ͂, etiam 

AB numeri HZ ea- 
A E B 
dem pars est, quae 
H. I Z 4 4E numer ΓΖ 

E—————1 ι---------------.-- --] 

[prop. V]. supposu- 
imus.autem, 4B numeri ΓΖ, eandem partem esse, quae 
sit .4E numeri ΓΖ. itaque quae pars est 4B numeri 
ΗΖ, eadem idem pars est numeri IZ. itaque HZ — ΓΖ. 
subtrahatur, qui communis est, ΓΖ. itaque Η Γ — Z 4. 
et quoniam quae pars est 4 E numeri ΓΖ, eadem est E B 
numeri HI, eti HI'— ZZ, quae pars est 4 E numeri 
ΓΖ, eadem est EB numeri Zzf. uerum quae pars est 
AE numeri ΓΖ, eadem est 4B numeri ΓΖ. ergo 
eliam reliquus EB reliqui Zzf eadem pars est, quae 
totus 4B iotius I1; quod erat demonstrandum. 


------ 


VIII. 


$i numerus numeri partes sunt eaedem, quae abla- 
tus numerus ablati, etiam reliquus reliqui eaedem 
partes erunt, quae totus totius. 

Nam numerus 4B numeri ΓΖ eaedem partes sint, 
quae ablatus 4E ablati ΓΖ. | dico, etiam reliquum 


ἀλλὰ 0] in ras. m. 2 F; ὃ ἄρα post ras. plus quam 2 linn. V. 

AE| EB V; ecor. F. ΓΖ] in ras. F; Z4 V. 15. Post 

ΓΖ add. Bp: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ EB τοῦ Z4, τὸ αὐτὸ u&- 

eog ἐστὶ καὶ ὁ AB τοῦ I'4; idem P mg. m. rec. καὶ λοιπὸς 

ἄρα) καί mutat in 0 ei in mg. add. ἄρα μέρος ἐστίν F m. 2 

(λοιπὸς ἄρα in init. lin. seq. (à m. 1) intactum relinquitur). 
16. ἐσεί V. 11. D4] ΒΓ F. 21. 6] om. Pp; m. 2 F. 
22. ΓΖ] I' add, m. rec. P. 


208 ZTOIXEISN ς΄. 


ὅτι καὶ λοιπὸς ὁ EB λοιποῦ τοῦ ΖΖ và αὐτὰ μέρη 
ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ AB ὅλου τοῦ I4. 

Κείσϑω γὰρ τῷ 48 ἴσος ὃ ΗΘ. ἃ ἄρα μέρη 
ἐστὴν ὁ ΗΘ τοῦ D, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ AE 
5 τοῦ ΓΖ. διῃρήσϑω C μὲν ΗΘ εἰς τὰ τοῦ ΓΖ μέρη 
τὰ ΗΚ, ΚΘ, ὁ δὲ AE εἰς τὰ τοῦ ΓΖ μέρη và 44. 
AE: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν HK, ΚΘ τῷ 
πλήϑει τῶν 441, AE. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ 
HK τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 0 4.4 τοῦ ΓΖ, 
i0 μείξων δὲ ὃ ΓΖ τοῦ ΓΖ, μείξων ἄρα καὶ ὁ ΗΚ τοῦ 
AA. κείσϑω τῷ 4.4 ἴσος ὃ HM. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 
.ó HK τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΗΜ τοῦ 
IZ: καὶ λοιπὸς ἄρα ὃ ΜΚ λοιποῦ τοῦ Z1 τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ ΗΚὶ ὅλου τοῦ ΓΖΩ͂. πάλιν 
16 ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ ΚΘ τοῦ I1, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ καὶ ó EA τοῦ ΓΖ, μείξων δὲ ὁ ΓΖ vov ΓΖ, 
μείξων ἄρα καὶ ὁ ΘΚ τοῦ EA. κείσϑω τῷ EA ἴσος 
ὁ ΚΝ. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ ΚΘ τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΚΝ τοῦ DZ:| καὶ λοιπὸς ἄρα ὃ 
20 ΝΘ λοιποῦ τοῦ ZZ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος 
᾿ 6 ΚΘ ὅλου τοῦ ΓΖ. ἐδείχϑη δὲ καὶ λοιπὸς 0 MK 
λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ὦν, ὅπερ ὅλος ὁ ΗΚ 
04ov τοῦ ΓΖ4 καὶ συναμφότερος ἄρα ὃ MK, ΝΘ 
τοῦ 4Ζ τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ ΘΗ ὅλου 
1. καί] καὶ ὁ V. Z4] 4 add. m. 2 F. 2. ὅλος] ὁ 

ὅλος B. — 4. ἐστί] ἐστίν F. 8. AE] in ras. V. 9.HK 
K postea insert, V. ἐστίν PV. καί] om. P. 11. üM| 
MH Vp. 11. ἐστίν PF. 10. ἐστίν F. τοῦ ΓΖ] m. 2 supra 
scr. F. 17. OK| KO P. 18. KN] corr. ex KH m. rec. 
p; mutat. in KH m. 2 V. 19. μεμέρος P; corr. m. 2. 
ἐστίν F. καὶ Aoumóg] λοιπός V. 20. N 8] corr. ex H6 


m. rec. p. — ZZ] 4 eras. V. ^ ómeg] m. 2 V. 421. ἐδεί- 
χϑη δὲ — 98: ΓΔ] mg. V. 21. καί] αὶ ὁ ὁ ΒΕΥ͂. ὃ7 οἱ. p. 


L1 55 LL ALL uu nun. amd. 
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EB reliquü Z4! easdem partes esse, quae sit totus 
AB iotius ΓΖ. | 

ponatur enim ΗΘ — 4B. itaque quae partes est 
HO numeri ΓΖ, eaedem est etiam 4E numen IZ. 
diuidatur HO in HK, KO partes numeri ΓΖ, AE 
autem in 444, ΔῈ partes numeri ΓΖ. itaque multi- 


r z Q4  Wdonumerorum HK, KO mul- 
IM ——31 titudini numerorum 44, AE 
H MK ΝΘ aequalis est. el quoniam quae 
A A E B pars est. H K numeri ΓΖ, 
I———L——1——3 


eadem est 4.24 numeri ΓΖ, et 
ΓΖ » ΓΖ, ετἷῦ eliam ΗΚ» 44. ponatur HM — 4A 4. 
ilaque quae pars est HK numeri ΓΖ, eadem est 
HM numeri ΓΖ. quare etiam reliquus MK reliqui Z Z 
eadem pars est, quae totus HK totius ΓΖ [prop. VII]. 
rursus quoniam quae pars est. ΚΘ numeri ΓΖ, eadem 
est EA numeri ΓΖ, et ΓΖ.» ΓΖ, erit etiam ΘΚ» E 4. 
ponatur ΚΝ — E. itaque quae pars est ΚΘ nu- 
meri ΓΖ, eadem est ΚΝ numeri ΓΖ. quare etiam 
reliquus NO reliqui Zzf eadem pars est, quae totus 
ΚΘ totius ΓΖ [prop. VII]. demonstrauimus autem, 
esse eliam reliquum MK reliqui Zzf eandem partem, 
quae totus H K totius sit ΓΖ. quare etiam MK -]- NO 
eaedem partes sunt numeri Z/Z, quae totus 6 H totius 


22. ὦν] om. p, ὄν. ΗΚ] ΚΗ ῬΡ. 538. Γ4) 4Τ ἘΚ». 
MK]eras. V. NO0]corr ex HO m.2p. 324. 2427] AZ Ἐ; 
Z4 Vp. 0H] ΗΘ FVy. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. IT. 14 
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e 

vov I'd. i6og δὲ συναμφότερος μὲν o MK, ΝΘ 
τῷ EB, ὃ δὲ OH τῷ Bt xal λοιπὸς ἄρα ὃ EB 
λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ 
AB ὅλου τοῦ I: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


5 8. : 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος f, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος ἧ; καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος 
ἐστὶν ἢ μέρη ὁ πρῶτος τοῦ τρίτου, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἔσται ἢ τὰ αὐτὰ μέρη καὶ ὁ δεύτερος 

10 rot τετάρτου. 

᾿Δριθμὸς γὰρ ὁ .4 ἀριϑμοῦ vov ΒΓ μέρος ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὃ 44 évégov vot. ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ BI" λέγω, ὅτι καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος ἐστὶν 
ὁ 4 τοῦ 4 ἢ μέρη». τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ xol ὃ ΒΓ 

15 τοῦ EZ ἢ μέρη. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ μέρος ἐστὶν ὃ Α τοῦ ΒΓ, vo αὐτὸ 
μέρος ἐστὲ καὶ ὁ 4 τοῦ EZ, ὅσοι ἄφα εἰσὶν ἐν τᾷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἴσοι τῷ 4. διῃρήσθω ὃ μὲν ΒΓ εἰς τοὺς τῷ Α 

20 ἴσους τοὺς ΒΗ, ΗΓ, ó δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 4 ἴσους 
τοὺς ΕΘ, 6Z: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH, 
ΗΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ BH, ΗΓ ἀριϑμοὶ ἀλλή- 

λοις, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ ΕΘ, ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλήλοις, 


1. D4] 4T ΒΒ.  óé] V corr. ex δή; δή ΡΒΕΡ. μὲν 
ὁ] ὁ μέν . MK, ΝΘῚΊ mutat. in HM, ΚΝ m. 2 V; λοι- 
πὸς ἄρα ὁ MK, NO: τῷ EB ἴσος ἐστίν mg. m. 2 V. 2. τῷ] 
ecorm1F. EB]BEV m.1, 4E m. 2. 0H) ΘΝ». 
ΒΑ] mutat. in MK m. rec. p. 8. Z4] corr. ex 4Z m. 2 V, 
AZ EF. 6. Post ἕτερος ras. 6 liti, dein τοῦ πρώτου μείζονος 
τοῦ δευτέρου punctis del. F; totam protasin ita, ut apud nos 
legitur, in mg. repetit m. 2. 7. 4j] P; om. BFVp. 9. 
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L4. sed ΜΚ-- ΝΘ — EB!) e&t ΘΗ — ΒΑ. ergo 
eliam reliquus EB reliqui Z4 eaedem partes sunt, 
quae totus 44B totius I7; quod erat demonstrandum. 


IX. 

Si numerus numeri pars est et alius numerus alius 
numeri eadem pars, etiam permutatim, quae pars uel 
partes primus est tertii, eadem pars uel partes erit 
secundus quarti. 

Nam numerus 4 numeri BI' pars sit, et alius 4 
alius numeri EZ eadem pars sit, quae 44 numeri ΒΓ. 
dico, etiam permutatim numerum BI'eandem partem 
uel partes esse numeri EZ, quae pars uel partes sit 
4 numer 4f. 

Nam quoniam quae pars est 44 numeri BI' eadem 

est Z4 numer EZ, quot sunt in ΒΓ 

-E . . 
Bc | numeri numero 4 aequales, totidem 
| etiam, in EZ sunt numero z/ aequa- 
| - 410 les diuidatur BI' in numeros BH, 
Τ Τῇ HI' numero 4 aequales, EZ autem 
l4 | in ΕΘ, ΘΖ numero zf aequales. ita- 
" /7? que multitudo numerorum BH, ΗΓ 
multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ aequalis est. et quo- 
niam ΒΗ — HT'et ΕΘ — ΘΖ, ei multitudo numerorum 


1) Nam HM J- MK --KN -- NO 4A-]- AE -]- EB, 
et HM — 44, ΚΝ — EA. 


ἔσται) ἐστι comp. p. 11. Post ἔστω add. V: ἢ τὰ αὐτὰ μέρη 
punctis del. μέρος ἔσται p. 18. Post BI' add. BVp, F mg. 
m. ἃ: ἐλάττων δὲ ἔστω ὁ Α τοῦ 4 (4 in ras. m. 1 B). 
supra ὅ ΒΟΥ. ὅπερ m. 1 p. 14. ἐστίν F. 17. ἐστίν PE 
καί] om. P. 18. εἰσιν PB. — 21. ἔσται] ἐστί F, corr. m. 
924. εἰσίν P. ΕΘ] EZ p. 
14* 


10 


1 


ex 
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26 
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καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΒΗ, ΗΓ τῷ πλήϑει 
τῶν ΕΘ. ΘΖ. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ BH vot ΕΘ 
ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΗΓ τοῦ ΘΖ ἢ 
τὰ αὐτὰ μέρη" ὥστε καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὁ BH τοῦ 
EO ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέφος ἐστὶ καὶ συναμφότερος 
ὁ ΒΓ συναμφοτέρου τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. ἴδος 
δὲ ὁ μὲν BH τῷ 4, ὁ δὲ EO τῷ 4: ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὶν ὃ 4 τοῦ 4 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 
ὁ ΒΙΓ τοῦ EZ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


t. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη c, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη 9, καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη 
ἐστὶν ὃ πρῶτος τοῦ τρίτου ἢ μέρος, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἔσται καὶ ὁ δεύτερος τοῦ τετάρτου ἢ το 
αὐτὸ μέρος. | 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ Γ μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος ὁ ΖΕ ἕτέρου τοῦ Ζ τὰ αὐτὰ μέρη" λέγω, 
ὅτε καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὃ 4B τοῦ 4Ε ἢ μέ- 
οος, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ Γ᾽ τοῦ Ζ ἢ τὸ αὐτὸ 
μέρος. 

Ἐπεὶ γάρ, ἃ μέρη ἐστὶν ó AB τοῦ I, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστὶ καὶ 0 4Ε τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 
AB μέρη τοῦ I, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ AE μέρη τοῦ 
Z. διῃφήσϑω. ὃ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ Γ' μέρη τὰ AH, 
HB, 6 δὲ ΖΕ εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 4, OE: ἔσταε 

2. E] corr. ex EZ m. 1 F. 4. ὥστε] -τε in ras. V. 


7. δέ] δή P. 13. ἡ] P; om. BFVp. 13. Ante ἢ inp 
del. καί. μέρος] corr. ex μέρη p. 14. ἔσται μέρη V 


. καί] m. 29 F. 16. 4B] inter 4 et B duae litt. eras. V 


ἔστω o, ἔσται F. 17. Post μέρη add. BFVp: ἔστω δέ 
(δέ m. 2 F; ἐλάττων δὲ ἔστω B) ὃ AB τοῦ 4Ὲ ἐλάσσων (m. 
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BH, HI' multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ aequalis 
est, erit etiam HT' numeri ΘΖ eadem pars uel partes, 
quae BH numeri EO. quare etiam quae pars uel 
partes est BH numeri EO, eadem pars uel partes 
es& BI' numeri EZ [prop. V et VI]. sed BH — 4A, 
ΕΘ — 4. ergo quae pars uel partes est 4 numeri 
4, eadem pars uel partes est etiam BI' numeri EZ; 
quod erat demonstrandum. 


X. 

S1 numerus numeri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae 
partes uel pars primus est tertii, eaedem partes uel 
pars est secundus quarti. 

Numerus enim 4B numeri Γ᾽ partes sint, et alius 
4 E alius numeri Z eaedem partes.. dico, etiam per- 
mutatim numerum Γ᾽ easdem partes uel partem esse 
numeri Z, quae 4B numeri 4 E. 

1 nam quoniam quae partes est 4B 
numeri I, eaedem est etiam 71 E nu- 
[ | meri Z, quoti sunt in 4 B partes nu- 

Z 


14 meri I, totidem partes numen Z in 
" P ie 4E sunt. diuidatur 4B in AH, 
| HB parles numen I, 4E autem 
B - -E- in 410, OE partes numeri Z. erit 


2 F, om. B). 18. 4] om. F. - 19. ἐστίν F. τοῦ] om. p. 

21. 47 m. 2 B. 22. ἄρα] m. 2 F. 24. I'] in ras. 4 
litt. e corr. F. 26. HB) H e corr. V. 4E] E in ras. P. 
40] 4 e corr. p; post ras. 2 htt. V; 40 F (sed 4 e corr). 
ΘΕῚ E eras; fuit EO F. 


e 
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15 
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δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, ΗΒ τῷ πλήϑει τῶν 
40, ΘΕ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ Γ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 4 τοῦ Ζ, καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέφος 
ἐστὶν ὁ AH τοῦ 2460 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ 
καὶ ὃ Γ τοῦ Z ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καί, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ ΗΒ τοῦ ΘΕ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ Γ τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη᾽ ὥστε 
καί [ὃ μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ 4Θ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΗΒ τοῦ ΘΕ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ 
ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 4Η τοῦ 4Θ ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ AB τοῦ 4Ε ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ἀλλ᾽ 
ὃ μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ 46 ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐδείχϑη καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, καὶ] ἃ [ἄρα] 
μέρη ἐστὶν ó AB τοῦ 4E ἢ μέρος, τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Z ἣ τὸ αὐτὸ μέρος" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


εα΄. 

Ἐαν ἡ ὡς ὅλος πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρε- 
ϑεὶς πρὸς ἀφαιρεϑέντα, καὶ ὁ λοιπὸς πρὸς τὸν 
λοιπὸν ἔσται, ὡς ὅλος πρὸς ὅλον. 

Ἔστω ὡς ὅλος ὃ 48 πρὸς ὅλον τὸν ΓΖ, οὕτως 
ἀφαιρεϑεὶς 0 AE πρὸς ἀφαιρεϑέντα τὸν ΓΖ' λέγω, 
ὅτι καὶ λοιπὸς 0 ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸν Ζ4 ἐστιν, ὡς 
ὅλος ὁ 48 πρὸς ὅλον τὸν ΓΖ. 

Ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 48 πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως ó AE 


. δή] δέ p. AH, HB] in ras. g. 2. , ΘΕ] 

eras. T 8. καί] (1) Pp, Bm.rec.;om.FV. 4. 29] Θ4 P. 
5. I'] post ras. 1 litt. F. τὰ αὐτά] om. p. διὰ τὰ — 7: 
μέρη] om. V; dore καὶ ὁ HB τοῦ OG E τὸ αὐτό ἐστι μέρος ἢ 
μέρη, ὅπερ ὃ ἴσος τῷ ΗΒ, τουτέστιν ὁ AH, τῷ loo τῷ 46, 
τουτέστιν τῷ OE p; idem V mg. m. 1 bis (μέρος στίν, τοῦ 
HB τουτέστι). . HB] BH F τὸ αὐτὸ μέρος bis P, 
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igitur muftitudo numerorum 4 H, ΗΒ multitudini nu- 
merorum ΖΘ, 60 E aequalis. et quoniam quae pars est 
AH numeri I, eadem est. 7/09 numeri Z, permutatim 
quae pars uel partes est 4 H numeri 7/8, eadem pars 
uel partes est etiam I'numeri Z [prop. IX]. eadem de 
causa eliam quae pars uel partes est HB numeri 
GE, eadem pars uel partes est I' numeri Z. quare 
eliam quae partes uel pars est 4B numeri 4 Ε, eae- 
deni partes uel pars est etiam I' numeri Z!); quod 
erat demonstrandum. 


XI. 


Si est ut totus ad totum, ita ablatus ad ablatum, 
eliam reliquus ad reliquum erit, ut totus ad totum. 
Sit 4B:I'4- 4Ε: ΓΖ. dico, esse etiam 

ΕΒ:Ζ24 -Ξ- 48: ΓΖ. | 
quoniam est 4B : I'4 — AE: ΓΖ, erit AE eadem 


1) Nam 4H eadem pars uel partes est numeri ΖΘ, quae 
HB numeri ΘΕ. ergo (prop. V et VI) 4B numer 4 Εἰ eadem 
pars uel partes est, quae 4H numeri 46 siue quae I' numeri 
Z. — sed quae hanc ipsam ratiocinationem continent uerba 
lin. 8—18, merito auctortate codicis P Theoni tribuenda esse 
uideri possunt (Campanus in his libris arithmeticis tanto opere 
ἃ Graecis discrepat, ut perraro ex eo documenta peti possint). 


corr. m. 9. — 7. μέφορ] eras, F. ἐστὶ καί] om. F. 8Β, ὃ 
μέρος — 13: μέρη καί] mg. m. rec. P. 8. ὃ ἄρα réens F. 9 
ἄρα μέρος Vp. HB τοῦ — 11: καὶ ó] om. Vp. HB 
He WF. 10 40] A8 ἘΠ- 11. 4B)40 P.  4E]AEF 
18. ἄρα] m. rec. P. 14. ἐστίν} ἐστὶ καί Vp. 16. ἐστίν P. 
17. ὡς} om. p. 922. ὁ λοιπὸς ὁ V. Post πρός &dd. V: ὅλον 
τὸν ΓΖ πρὸς τόν, del m. 1. — Z4] 4Z P. 24. Post ἐπεί 
add. γάρ ΕΥ̓͂ m. 2, P m. rec. 6] (8lt.) in ras. m. 1 B. 
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πρὸς τὸν ΓΖ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ AB "οὔ ΓΖ 1 
μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ AE τοῦ ΓΖ ἢ τὰ 
αὐτὰ μέρη. καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη, ἅπερ ὃ 48 τοῦ ΓΖ. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ ΕΒ πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ AB πρὸς τὸν 
I4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον," 
ἔσται ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντες οἵ ἡγούμενοι πρὸς 
ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ 4. B, 
I, 4, ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν zf: 
λέγω. ὅτι ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὲς τὸν B, οὕτως οἵ A, Γ 
πρὸς τοὺς Β, 4. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως orn 
πρὸς τὸν Z1, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ B ἢ μέρη, | 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ 4 ἢ μέρη. καὶ συν- 
ἀμφότερος ἄρα ὁ A4, T συναμφοτέρου τοῦ Β, 4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ τὰ αὐτὰ uds ἅπερ ὁ Α τοῦ B. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως oí 4, Γ πρὸς 
τοὺς B, 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


Ly. 
Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔδονται. 


XIII Philop. in anal. post. fol. 18. 


4Z P. 4. ἅπερ) -περ eras. F. ὁ] bis p. 12. ἀνάλογον 


1 τόν] om. V. 2. ἐστίν F. 8. λοιπός] λοιπόνγΡ. Z.4 
om. V p, euan. F. 13. ὁ ΓῚ δέ g. ὁ I'— 14: B, οὕτως 
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AT pars uel partes numeri ΓΖ, quae 4B nu- 
| meri ΓΖ [def. 20]. quare etiam reliquus EB 

ΕἸ reliqui Z4 eadem pars uel partes erit, quae 
| 1] 4.8 numeri I [prop. VII. VIII]. ergo 
| | EB:Z4-—AB:IL4 

pi 4. [def. 20]; quod erat. demonstrandum. 


XII. 

Si quotlibet numeri proportionales sunt, erunt, ut 
unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet numeri proportio- 
nales 4, B, DI, 4, iia ut sit 


T 4: B-—I:ZA. 
- 4 dico, esse 4: B— 4-- D: B -- 4. 
B |n nam quoniam est 4: B — I: 4, 


quae pars uel partes est 4 numeri 
B; eadem pars uel partes est etiam 
I numer Z [def. 20] quare etiam 4 - I' eadem 
pars uel paries sunt numerorum B -L Ζ, quae .4 
numeri B [prop. V. VI]. ergo 
4:B-—4-4-I:B- 4 [def. 20]; 
quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam 
permutatim proportionales erunt. 


e 
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Ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἱ 4, Β, T, 
4, ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 4 λέγω, 
ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται. ὡς C 4 πρὸς τὸν 
D, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν 4. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ ΑΙ πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ 
πρὸς τὸν 4, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὁ 4 τοῦ B ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ 44 ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. 
ἐναλλὰξ ἄρα, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ Γ' ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ B τοῦ Zi ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν 4f 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

i. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι 
καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ δι’ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ἔσονται. 

Ἔστωσαν ὑποσοιοῦν ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, Γ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος σύνδυο ᾿λαμβανόμενοι ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ οἵ 4, E, Z, ὡς μὲν ὁ 4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὁ 2 πρὸς τὸν E, ὡς δὲ ὃ B πρὸς τὸν Γ, οὔ- 
τῶς ὃ E πρὸς τὸν Z' λέγω, ὅτι καὶ Óv ἴσου ἐστὶν 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως Ó 4 
πρὸς τὸν E, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 4, 
οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν Ε. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Β 
πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Z, ἐναλλὰξ ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὃ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν Z. 
ὡς δὲ ὁ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Α' πρὸς τὸν. 2: καὶ 


9. B] e corr. V. T τὰ αὐτὰ p. 16. καί] om. Vpg. 
λόγῳ] m. rec. B. 71. P] D, p. 81. ὡς] om. p. 
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Sint quattuor numeri proportionales 4, B, I 4, 
ita ut sit 4: B — Γ: 4. dico, esse etiam permutatim 
A:D-B:A. 

4 nam quoniam est 4: B — Γ: 4, quae 
T pars uel partes est. 4 numeri B, eadem pars 

uel partes erit etiam I' numeri 71 [def. 20]. 
4 Meque permutatim quae pars uel partes 
T est 4 numeri I', eadem pars uel partes 
est eliam B numer zf [prop. X]. ergo 
^ 4:I-—B:.4 [def. 20]; quod erat de- 


" monstrandum. 


B 
r 


XIV. 


Si quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncli et-in eadem proportione, 
eliam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet numeri 4, B, I' et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione 


4, E, Z, ila ub δῦ 4d: B 4: E et B: I'— E:Z. 
dico, essé eliam ex aequo 4: Γ -Ξ 4: Ζ. 
nam quoniam est 4: B — Ζ : E, permutatim erit 
4:4 -—B:E[prop. XIII]. rursus quoniam est 
B:I-—E:Z, 
permutatim erit B: E— Γ: Ζ [id.]. sed B: E 4: 4. 


220 ZTOIXEISN £'. 


e 9» e A P] e e A A 

ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν Z: 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ 2 
πρὸς τὸν Z' ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιε΄. 

ὅ ἘἘὰν μονὰς ἀριϑμόν τινα μετρῇ, ἰσακις δὲ 
ἕτερος ἀριϑμὸς ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν μετρῇ, καὶ 
ἐναλλὰξ ἰσάκις ἡ μονὰς τὸν τρίτον ἀριϑμὸν 
μετρήσει καὶ ὁ δεύτερος τὸν τέταρτον. 

. Μονὰς γὰρ ἡ 4 ἀριϑμόν τινα τὸν ΒΓ μετρείτω, 

10 ἰσάκις δὲ ἕτερος ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν 
τὸν ΕΖ μετρείτω λέγω, ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἰσάκις ἡ 4 
μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ ΒΓ τὸν EZ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις 95 .4 μονὰς τὸν BI' ἀριϑμὸν 
μετρεῖ καὶ ( 4 τὸν ΕΖ. ὅσαι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΤ' 

16 μονάδες, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ EZ ἀριϑμοὶ ἴσοι 
τῷ 4. διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰς τὰς ἐν ἑαυτῷ μο- 
νάδας τὰς BH, ΗΘ, 6I, ὃ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς EK, ΚΑ, AZ. ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος 
τῶν BH, HO, ΘΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΚ, K A, AZ. 

20 καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ BH, HO, GI" μονάδες ἀλλή- 
λαις, εἰσὶ δὲ καὶ o( ΕΚ, ΚΑ, AZ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις, καί ἐστιν ἴδον τὸ πλῆϑος τῶν BH, ΗΘ, ΘΓ μο- 
νάδων τῷ πλήϑει τῶν ΕΚ, K 4, AZ ἀριϑμῶν, ἔσται 
ἄρα ὡς ἡ ΒΗ μονὰς πρὸς τὸν ΕΚ ἀριϑμόν, οὕτως 

25 7 ΗΘ μονὰς πρὸς τὸν Καὶ ἀριϑμὸν xol ἡ ΘΓ uo- 
νὰς πρὸς τὸν AZ ἀριϑμόν. ἔσται ἄρα καὶ ὡς εἷς 


2. ἐναλλὰξ ἄρα] in ras. m. 1 p. 4] in ras. g. 6. 
ἀριϑμόν) om. p. 1. ἀριθμόν} om. B. 8. μετρεῖ B. 9. τινα 
e corr μετρήτω B φ. 10. δέ) supra m. 1 V. ὁ 4 
supra m. 1 V. τινά] τινὰ μετρείτω V, τινὰ μετρήτω q. 
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quare etiam 4: 4 -- Γ:Ζ. ergo permutatm erit 
4:I'-—24:Z [id]; quod erat demonstrandum. 


XV. 


Si unitas numerum aliquem metitur, et alius nu-. 
merus alium numerum aequaliter melitur, etiam per- 
mutalim unitas tertium numerum et secundus quartum 
aequaliter metietur. 

Nam unitas 4 numerum aliquem BI'meliatur, et 
alius numerus Z/ alium numerum EZ aequaliter me- 

tiatur. dico, etiam per- ὁ 

. B H 0 Ll  mutatim unitstem 4 nu- 

4 merum 27/ et BI' nume- 

ur rum EZ aequaliter me- 
j——————À—————4—————3À dmn. 

nam quoniam unitas 44 numerum ΒΓ οὐ 4, nume- 
rum EZ aequaliter metitur, quot sunt in BI' unitates, 
iot etiam in EZ numeri sunt numero 427 aequales. 
diuidatur BI'in unitates suas BH, HO, ΘΓ et EZ in 
numeros EK, Κα, 42 numero zf aequales. erit igi- 
tur multitudo numerorum BH, ΗΘ, OG I' multitudini 
numerorum EK, K 4, AZ aequalis. et quoniam 

BH -— H0-e6r 

οὐ eliam EK — K. — 42, el multitudo unitatum 
BH, ΗΘ, ΘΙ’ multitudini numerorum EK, K 4, AZ 
aequalis est, erit BH: EK — ΗΘ: K 4 Ξε ΘΓ: AZ. 

11. μετρείτω] om. V g. ἰσάκις] om. p. 12. μετρεῖ 
ἰσάκις p. 15. εἰσίν PB. ἀριθμῷ p. 16.0]7 9.  éav- 
τῷ] PB, αὐτῷ Vp. 18. δὴ] δὲν. 19. ΚΑῚ K ecorr. V. 

28. τῶν EK] to M, EK g. 24. og] m. ? V. τὸν 
om. p. οὕτως] in ras. m. 9 V. 36. ΗΘ] in ras. m. 2 


KA] in ras. m. 2 V. xal ἡ — 26: ἀρυϑμὸν] mg. m. 2 v. 
26. ἀρυϑμόν] om. B. ἔσται] ἐστιν comp. p. 


10 


15 


20 


25 
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τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαν- 
τες οἵ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομέπους᾽ ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ BH μονὰς πρὸς τὸν EK ἀριϑμόν, οὕτως 
ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΕΖ. ἴση δὲ ἡ ΒΗ μονὰς τῇ 4 μο- 
νάδι, ó δὲ EK ἀριϑμὸς τῷ 4 ἀριϑμῷ. ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ 4 μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑμόν, οὕτως ὃ ΒΓ πρὸς 
τὸν ΕΖ. ἰσάκις ἄρα ἣ 4 μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν με- 
vost καὶ ὁ ΒΓ τὸν EZ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


5. 

Eàv δύο ἀφριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινας, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἴσοι 
ἀλλήλοις ἔσονται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἵ Α, B, καὶ ὁ μὲν 4 τὸν 
B πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω, 0 δὲ B τὸν 4 πολλα- 
πλασιάδας τὸν 41 ποιείτω" λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ Γ 
τῷ 4. . 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πε- 
ποίηκεν, ὃ B ἄρα τὸν I' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α 
μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ E μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα 7 E μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ B τὸν I. ἐναλλὰξ ἄρα 
ἰσάκις ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Α 
τὸν I. πάλιν, ἐπεὶ ó B τὸν Α΄ πολλαπλασιάσας τὸν 
2 πεποίηκεν, ὃ Α ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
τῷ B μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ v, E μονὰς τὸν B 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ Ε μονὰς 
τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ 44 τὸν 4. ἰσάκις δὲ 
ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν ἐμέτρει καὶ ὃ Α τὸν I* 


8. ἄρα] ἄρα καί p. πρός] bis P. 4. 
νάδι] -δὲ in ras. V. 7. ἡ] ὁ P. 47 supra m. 


κι. 
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eril autem etiam, ut unus praecedentium ad unum se- 
quentium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes 
[prop. XII]. quare BH: EK — ΒΓ: EZ. sed BH — A, 
el EK — 4. quare erit 4:4 — ΒΓ: EZ. ergo uni- 
ias ΑἹ numerum Z/ οὐ BI' numerum EZ aequaliter 
metitur; quod erat demonstrandum. 


XVI. 
Si duo numeri alter alterum multiplicans numeros 
aliquos efficiunt, numeri effecti inter se aequales erunt. 
. . Sint duo numeri 4, B, et sit 
Ax B—ID, B» 4-4. 
dico, esse Γ — 4f. 


A nam quoniam 4»« B— I, B 
-- ΙΒ numerum I' secundum unitates 
I |, numeri 4 metitur. uerum etiam 
Δι ————————4 unitas E numerum 44 secundum 


I— E unitates eius metitur. itaque 
unitas E numerum 44 et B numerum Γ᾽ aequaliter 
metitur. itaque permutatim unitas E numerum B et 4 
numerum I'aequaliter metitur [prop. XV]. rursus quo- 
niam B »« 4 — Z4, 4 numerum 7 secundum unitates 
numeri B melitur. uerum eliam unitas E numerum 
B secundum unitates eius metitur. itaque unitas E 
numerum B ei .4 numerum Zf aequaliter metitur. 
uerum unitas E numerum B οὗ 4 numerum I" aequa- 


»y&g] om. P. ἀριϑμόν] om. P. μετρῇ g. — 11. ποιῶσιν B. 
14. ποιήτω V, sed corr, 19. ἡ] supra m. 1 p. E]e corr. p. 
20. αὐτῇ p. ἄρα] in ras. V. 21. ἰσάκις ἄρα P m. 1, corr. 
m. rec. 22. ἰσάκις] om. p. μονὰς ἰσάκις p. ὠ 928. 4] in 
ras. m. 1 B. 26. τῷ] αὐτῷ P, corr. m. rec. 27. τὸν 
Δ — 28: xal ὁ 4] om. p. 238. ἐμέτρει] P; μετρεῖ BV g. 


10 


15 
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ἰσάκις ἄρα ( .4 ἑκάτερον τῶν Γ, 4 μετρεῖ. ἴδος 
ἄρα ἐστὶν ὁ Γ τῷ Zl: ἵπερ ἔδει δεῖξαι. 


4 


ιζ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑμοὺς πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινας, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὖ- 
τὸν ἕξουσι λόγον τοῖς πολλαπλασιασϑεῖσιν. 

᾿Φριϑμὸς γὰρ ὃ 4 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B, I' πολλα- 
πλαδσιάσας τοὺς 41, E ποιείτω" λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς 
ὁ B πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 4 πε- 
ποίηκεν. ὃ B ἄρα τὸν Z1 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α 
μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ 7 Z μονας τὸν 4 ἀριϑμὸν 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ Ζ μονὰς 
τὸν 44 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ 0 B τὸν 4. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ Ζ μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑμόν, οὕτως ὃ B 
πρὸς τὸν 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Ζ μονὰς 


πρὸς τὸν Α ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν E" καὶ 


20 


25 


ὡς ἄρα ὁ B πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν E. 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ B πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν Ε᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ιη΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑμόν τινα πολλαπλα- 
σιάδαντες ποιῶσί τινας. oí γενόμενοι ἐξ αὐὖὐ- 
τῶν τὸν αὐτὸν ξξουσι λόγον τοῖς πολλαπλα- 
διάσδασιν. 


1. ὁ A4] om. p. τῶν] τόν p. ὅ. τὸν αὐτόν] supra V. 
7. πολλαπλασιασθεῖσι p. 8. τούς] ἴῃ τ88. V. 11. τῷ] αὐτῷ P, 
αὐτῷ τῷ m. rec. 18. αὐτῇ». 10. 7]suprà m.1p. ἀριϑ- 
μόν] om. P. 17. καὶ ὡς — 18: πρὸς τὸν E] om. P. 18. 
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liter metiebatur [p. 222, 22]. itaque ΑΓ utrumque 
numerum I, aequaliter metitur. ergo I'— 2; quod 
erat demonstrandum. 


XVII. 

Si numerus duos numeros mulüipliceans numeros 
aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem 
habebunt, quam habent numeri multiplicati. | 

Nam numerus 4 duos numeros B, I' multiplicans 
numeros Z/, E efficiat. dico, esse B: I'— 4 : E. 

---- 4 
B1—————3À I'——————À 


4 E 
------------- Ἰ —————————À 


I— Z 

quoniam enim 44 numerum B mulüplicans 4] effe- 
cit, B numerum 7/1 metitur secundum unitates numeri Δ. 
uerum. eliam Z unitas numerum 44 secundum unitates 
eius metitur. itaque unitas Z numerum 44 et B nu- 
merum Z/ aequaliter metitur. quare Z: 44 — B: 4 
[def. 20]. eadem de causa erit etiam Z : 4 — Γ: E. 
quare etiam B : 2 — I': E. itaque permutando [prop. 
XII] B:I'— 4: E; quod erat démonstrandum. 


XVIII. 
Si duo numeri numerum aliquem multiplicantes 
numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem 
rationem habebunt, quam multiplicantes. 


τὸν 4] 4 V 9. 34. ἔχουσι P. πολλαπλασιάσασι p, πολλα- 
πλασιάζουσι V φ. Dein seq. in V: δύο γὰρ ἀριθμοὶ of A, B 
ἀριϑμόν τινα τὸν ΓΙ πολλαπλασιάσαντες ποιῶσί τινας οἵ γενό- 

evoí ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι τοῖς πολλαπλασιασα (ras. 2 
litt); punctis del. m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 15 
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Ζύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, B ἀριϑμόν τινα τὸν Γ 
πολλαπλασιάδαντες τοὺς 4, E ποιείτωσαν’ λέγω, ὅτι 
ἐστὶν ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν zd πε- 

5 ποίηκεν. καὶ ὁ Γ ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ D τὸν B πολλα- 
πλασιάσας τὸν E πεποίηκεν. ἀριϑμὸς δὴ ὁ Γ δύο 
ἀριϑμοὺς τοὺς 4, B πολλαπλασιάσας τοὺς 4, E πε- 
ποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 

10 2 πρὸς τὸν Ε' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


i. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὃ 
ἐκ πρώτου καὶ τετάρτου γενόμενος ἀριϑμὸς 
ἴσος ἔσται τῷ ἐκ δευτέρου καὶ τρίτου γενο- 

16 μένῳ ἀριϑμῷ᾽" καὶ ἐὰν ὁ ἐκ πρώτου καὶ τετάρ- 
του γενόμενος ἀριϑμὸς ἴσος f τῷ ἐκ δευτέρου 
καὶ τρέτου, oí τέσσαρες ἀρεϑμοὶ ἀνάλογον 
ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες ἀρυϑμοὶ ἀνάλογον oí 4, B, I, 

20 4, ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως o Γ πρὸς τὸν 4, 
καὶ ὁ μὲν Α τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
ὁ δὲ Β τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω, 
ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ Ε τῷ Ζ. 

Ὁ γὰρ 4 τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν H ποιείτω. 

26 ἐπεὶ οὖν ὃ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν H πεποίηκεν, 
τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ἀριϑ- 
μὸς δὴ ὁ 4 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς DI, Zl πολλαπλασιάσας 


1. τὸν ΓῚ om. p. 2. τὸν Γ' τούς p. εποιήτωσαν, g. 8. 
ὡς ἐστιν p. ὅ. καί] m. 2 V; om. p. ἄρα] del. V, om. φ. 
6. διὰ τὰ — 8: πεποίηκεν] mg. m. 2 V, om. g. 7. δύο] 
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Duo enim numeri 4, B numerum aliquem I' mul- 
liplicantes 27/4, E efficiant. dico, esse 4: B — 4: E. 


ΓΕ 4———À nam quoniam 4 nu- 
BiI—— —————4 merum Γ᾽ multiplicans nu- 
di merum 2Z/ effecit, etiam I' 


————g — -— mumerum 44 multiplicans 

numerum 4] effecit [prop. 

XVI] eadem de eausa etiam I' numerum B multi- 

plieans numerum E effecit. itaque numerus Γ᾽ duos 

numeros .4, B mulüplicans numeros 2/7, E effecit. 

ilaque erii 4: B - 4 : E [prop. XVII]; quod erat 
demonstrandum. 

XIX. 


ΟἹ quattuor numeri proportionales sunt, numerus 
ex primo quartoque effectus aequalis erib numero ex 
secundo tertioque effecto; et si numerus ex primo 
quarioque effectus aequalis esí numero ex secundo 

tertioque effecto, quattuor numeri 
TTT T 77 proportionales erunt. 

Β] τ' 24 Sint quattuor numeri propor- 
EZ iionales 4, B, D, zi, ita ut sii 
4A: B-—I:.,eíd» dE, 

4 B»« I -—Z. dico, esse E — Z. 
nam sib 4 »« I'— H. iam quo- 
niam 4»«I'—H et 45€ 4 — E, 
HL numerus 4 duos numeros I, 4 mul- 


euan. V.-  11.,0'] om. g, ut semper deinceps. 18. ἀριϑ- 
póg] om. p. 14. ἐκ δευτέρου] PB, ἐκ τοῦ δευτέρου Vg; 
δευτέρῳ p. τρίτῳ συγκειμένῳ ἀριϑμῷ p. 17. ἀριϑμοί 
om. p. ἀνάλογοι p. 921. E] in ras. V. Post ποιείτω ras. 
8 litt. V. 26. πεποίηκε Vq. 26. δέ] supra V. 

15* 


σι 


10 


1ὅ 


20 
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τοὺς H, E πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς o Γ πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὃ H πρὸς τὸν E. ἀλλ᾽ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὃ Α' πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὃ Α προς 
τὸν B, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν E. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Α 
τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν 
καὶ ὃ B τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν, 
δύο δὴ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B ἀριϑμόν τινα τὸν I' πολ- 
λαπλασιάσαντες τοὺς H, Z πεποιήχασιν. ἔστιν ἄρα 
ὡς o 4d πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν Z. ἀλλὰ 
μὴν καὶ ὡς o Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν 
E: καὶ ὡς ἄρα ὃ Η πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Η πρὸς 
τὸν Z. ὃ H ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν E, Z τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον" ἴδος ἄρα ἐστὶν ὁ E τῷ Ζ. 

Ἔστω δὴ πάλιν ἴσος ὁ E τῷ Z' λέγω, ὅτι ἐστὶν 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 4. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ E τῷ Z, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Η πρὸς τὸν E, 
οὕτως ὁ H πρὸς τὸν Z. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ὁ Η πρὸς 
τὸν E, οὕτως. ὁ Γ πρὸς τὸν 4, ὡς δὲ o H πρὸς. 
τὸν Ζ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὁ A4 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. οὕτως ὁ H — τὸν 4d] mg. m.2 V. 2. Η] 4». ἀλλ᾽ 
ὡς] P; ὡς δὲ Bpg. 8. καὶ ὡς Gov ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως] 
οὕτως δέ V, om. g. ὡς ἄρα] ὥσπερ P. 4. οὕτως xa p. 
ὁ Η πρὸς τὸν E] om. φ. Post E in V add. m. 2: ὡς ὁ Α 
πρὸς τὸν B. Hic φ mg.: οὕτως δὲ xol ὁ H πρὸς τὸν E ὡς 
ὃ Α πρὸς τὸν B. 6. πεποέηκε V g. 12. ἑκάτερα φ. 16. 
ἐπεί] del. m. rec. P, adscripto λεέπει. Post ἐπεί add. Vpg: 
ὁ A τοὺς (πρὸς τούς p) D, 4 πολλαπλασιάσας vovg H, E me- 
σποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ' πρὸς vOv 4, οὕτως ὁ HF πρὸς τὸν 
E; idem praemisso ἐπεί P mg. m. rec. οὖ item praemisso 
ἐπεί et additis: ἴσος δέ ἐστιν ὁ E τῷ Z: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ H 
σιρὸς τὸν E B mg. m. 2, deletis lin. 16: ἴσος ἐστίν — 11: τὸν E. 
ἴσος] ἴσος δὲ Vpqg. 171. ἐστίν} mutat. in δέ m. rec. P. AE] 
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liplieans numeros H, E effecit. erit igitur 
D:24-—H:E [prop. XVII]. 

uerum 1:7 — 4:.B. quare eliam 4: B — Η: E. 
rursus quoniam 4 »« I' — H οἱ B »« I' — Z, duo nu- 
meri 44, B numerum aliquem Γ᾽ mulüplicantes nume- 
ros H, Z effecerunt. itaque 4: B — Η: Ζ [prop. XVIII]. 
uerum etiam 44: B —— H: E. quare etiam H: E — H:Z. 
H igitur ad utrumque E, Z eandem rationem habet. 
ergo E — Ζ [V, 9]. 

Sibi rursus E — Z. dico, esse 4: B — Γ: 4. 
nam iisdem comparatis quoniam E — Z, erit . 
H:E-—H:ZU[V, 1.) 
uerum H: E — I: 4 [prop..XVII] et H:Z — 4:8 
[prop. XVIII]. quare etiam 4: B — Γ: 41; quod erat 

demonstrandum. 


1) Cum Euclides plerasque propositiones libri V propria 
demonstratione usus de numeris iterum demonstrauerit, in 
quibusdam hoc neglexit, uelut V prop. 11 in his propositio- 
nibus saepissime utitur, p. 228, 18 eiusdem libn prop. 9, 
nostro loco prop. 7, et similiter in aliis. 


e corr. m. 1 p. ἔστιν ἄρα — 18: τὸν Z] mg. m. 2 V. ἔστιρ] 
ἔστι φ. E] 29g. 18. Z]E φ. 19. 4] in ras. 
Post 2 add. Vpq: καὶ ὡς ἄρα ὁ Γ' πρὸς τὸν zd, οὕτως ὃ H 
πρὸς τὸν Z; idem inser. B m. 2, mg. m. rec. P. 20. καί 
om. Vg. 21.Sequitur in Vpg propositio de tribus numeris pro- 
orlionalibus; om. P m. 1 (in mg. adscripsit m. recens) et 
Campanus (u. p. 231 not); in B in mg. legitur & manu 1. 
itaque Theoni tribuenda esse uideri potest; u. appendix. 
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, 


κ΄. 

Οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν 
λόγον ἔχοντας ἰσάκις 0 τὲ μείξων τὸν μείξονα 

ὅ καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα. 

Ἔστωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B oí I'4, EZ: λέγω, ὅτι 
ἰσάκις 0 ΓΖΩ͂ τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὁ ΕΖ τὸν B. 

O I4 γὰρ τοῦ 4 οὔκ ἐστι μέρη. εἰ γὰρ δυνα- 

10 τόν, ἔστω καὶ ὁ ΕΖ ἄρα τοῦ B τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, 
ἅπερ ὁ I4 τοῦ 4. ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΓΖΩ͂ μέρη 
τοῦ .4, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ ΕΖ μέρη τοῦ B. 
διῃρήσϑω ὃ μὲν ΓΖ εἰς τὰ τοῦ 4 μέρη τὰ ΓΗ, ΗΖ4, 
ὁ δὲ ΕΖ εἰς τὰ τοῦ B μέρη τὰ ΕΘ, 9Z: ἔσται δὴ 

16 ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΓΗ͂, Hi τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, 
ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ ΓΗ͂, Η 4 ἀριϑμοὶ ἀλ- 
λήλοις, εἰσὶ δὲ καὶ oí ΕΘ, ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις. καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΓΗ, ΗΖ τῷ 
πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ πρὸς τὸν 

20 ΕΘ, οὕτως ὁ HA πρὸς τὸν ΘΖ. ἔσται ἄρα καὶ ὡς 
εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντες oí ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ͂ πρὸς τὸν EO, οὕτως ὁ I'4 
πρὸς τὸν EZ οἱ ΓΗ, ΕΘ ἄρα τοῖς ΓΩ͂, EZ ἐν 


1, κ΄) κα' γρῳ, P m. roo; in B non liquet. 8. τόν 
4] corr. ex τὸ A4 V. 9. ἐστιν B. στῶ ὁ ΓΖ τοῦ 
4 μέρη Vpg. τοῦ B] postea add. V. 11. ὅπερ B, corr. 

2. 12. ἐστιν B. τοῦ] bis V. 14. ΘΖΊ ΘΗ P; corr. 
m. rec. ico» δὴ ἔσται p. δή} in ras. g. 16. καὶ 
ἐπεί — 19: τῶν EO, ΘΖ] del. V, om. q. 16. ἴσοι εἰσίν 
om. V. ἀλλήλοις] Iso ἀλλήλοις εἰσίν V. — 17. εἰσί] εἰσίν P, 
ἴσοι ἴσοι] om. p. 19. EG] Θ e corr. V. 29. ἅπα- 
τες P, , corr. m. rec. 
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XX.) 

Numeri minimi eorum, qui eandem ac ipsi ratio- 
nem habent, numeros eandem rationem habentes ae- 
qualiter metiuntur, maior maiorem οὖ minor minorem. 

Sint enim ΓΖ, EZ minimi numeri eorum, 

qui eandem rationem habent, quam .4, B. 
p dico, ΓΖΔ numerum 4 et EZ numerum B 

aequaliter metiri. 

nam ΓΖ numeri 4 non est parles. nam 
si fieri potest, sit. quare etiam EZ numeri 

B eaedem partes sunt, quae I/ numeri 4 

[prop. XIII, def. 20]. itaque quot sunt in ΓΖ 
p ,g Partes numeri 4, ἰοὺ etiam sunt in EZ nu- 
| | meri B partes. diuidatur ΓΖ in ΓΗ͂, H 4 par- 


9 tes numeri 4, EZ autem in ΕΘ, ΘΖ partes 
z numeri B. erit igitur multitudo numerorum 

ΓΗ, H4 multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ 
4 aequalis. et quoniam ΓΗ͂ -Ξ ΗΖ et ΕΘ — 9Z, 
et multitudo numerorum ΓΗ͂, H4 aequalis est mul- 
litudini numerorum E60, ΘΖ, erit 

ΓΗ: ΕΘ — HA:8Z. 

quare etiam ut unus praecedentium ad unum sequen- 
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [prop. 
XII]. quere ΓΗ: EG — P4: EZ. ilaque ΓΗ͂, ΕΘ 


1) De propositione hic omissa haec habet Campanus VII, 20 
add.: non proponit autem Euclides de tribus numeris continue 
proportionalibus, quod ille qui ex ductu primi in tertium pro- 
ducitur, sit aequalis quadrato medii, οὖ si ille qui ex primo 
in tertium producitur, fuerit aequalis quadrato medii, quod 
illi tres numeri sint continue proportionales, sicut proponit in 
16 sexti de tribus lineis. hoc enim facile demonstratur per 
hanc 20 cett. 


10 


15 


20 
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τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν" ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον" ὑπόκεινται γὰρ οἱ D, ΕΖ ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. οὐκ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὁ ΓΖ τοῦ 4’ μέφος ἄρα. καὶ ὁ ΕΖ τοῦ B τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὃ ΓΖ τοῦ A^ ἰσάκις ἄρα 
ὁ ΓΖ τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὃ ΕΖ τὸν Β' ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
κα΄. 

Οἱ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ οἱ 4, 
B: λέγω, ὅτι οἵ 4. B ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Εἰ γὰρ μή, ἔσονταί τινες τῶν Αι, B ἐλάσσονες 
ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4, B. ἔστωσαν 
οἵ I, 4. 

Ἐπεὶ οὖν οἵ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχον- 
τας ἰσάκις ὅ τὲ μείξων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάττων 
τὸν ἐλάττονα, τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγού- 
μενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον, ἰσάκις ἄρα ὁ D 
τὸν Α' μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν B. ὁσάκις δὴ ὃ Γ τὸν 
Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν và E. καὶ 


1. ὄντες] Om. g. — 2. ἐστίν P, om. BY pe. 8. τόν] 
om. B. αὐτόν] om. gs. 4. EZ] b; EZ ἄρα BVpg. b. 
ἰσάκις ἄρα ὁ ΓΖ τὸν 4] mg. φ. Sequitur propositio Quae 
dam noua in BVpo, ἃ 'l'heone interpolata; om. P (add. mg. 
m. rec.) οὐ Campanus (ἃ. p. 283 not); ἃ. app. 8. κα΄ ἢ *y 
BVp, P m. rec. 10. εἰσιν PB. 12. εἰσιν P. — 14. Post 
μή add. Theon: siew οὗ 4, B ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἡχόντων αὐτοῖς (ΒΥ͂» 9). 16. B] corr. ex Γ' m. 1 p. 18. 
ἐχόντων αὐτοῖς Vpq. Δ19. 0 ve] ὅτι φ. ἐλάσσων Vpqg. 50. 
ἐλάσσονα Vpqg. τουτέστι g. 
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minores numeris ΓΖ, EZ in eadem proportione sunt; 
quod fieri non potest; nam supposuimus, ΓΖ, EZ 
minimos esse eorum, qui eandem habeant rationem. 
itaque I'/ non est partes numeri 4. pars igitur erit 
[prop. IV]. et EZ numeri B eadem pars est ac ΓΖ 
numeri ;4 [prop. XIII; def. 20]. ergo ΓΖ numerum 
4 οὐ EZ numerum B aequaliter metitur; quod erat 
demonstrandum. 


XXI.!) 
Numeri inter se primi minimi sunt eorum, qui 
eandem rationem habent. 
- Sint primi inter se numeri 4, B. dico, 
numeros 4, B minimos esse eorum, qui 
eandem rationem habeant. 


A 
^ nam si minus, erunt numeri aliqui mi- 
nores numeris 44, B, qui in eadem pro- 
T T1 porlüone sint ac 4, B. sint D, 4. iam 
r 4 : quoniam numeri minimi eorum, qui ean- 


dem rationem habent, eos, qui eandem ra- 
lionem habent, aequaliter metiuntur, maior 
maiorem ei minor minorem [prop. XX], h. e. prae- 
eedens praecedentem et sequens sequentem, Γ΄ numerum 
4 ei Z4 numerum B aequaliter metitur. quoties igi- 
tur I' numerum 4 melüitur, tot sint in E unitates. 


1) Propositionem omissae similem habet Campanus in addi- 
tamento suo VII, 19: hic autem demonstrare uolumus aequam 
proportionalitatem in quotlibet numeris duorum ordinum in- 

irectae proportionalitatis, quam demonstrat Euclides per 28. 
quinti in quantitatibus in genere. dicimus ergo: si quotlibet 
numeri totidem aliis fuerint indirecte proportionales, extremi 
quoque in eadem proportione proportionales erunt, cett. 


δι 
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ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 44 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονά- 
δας, καὶ ὁ E ἄρα τὸν A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Γ 
μονάδας. διὰ τὰ αὐτὰ. δὴ ὁ E καὶ τὸν B μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ 4] μονάδας. ὁ E ἄρα vovg Α, B με- 
τρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλουρ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες τῶν 4, B ἐλάσσονες 
ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς Α, B. oí A, 
B ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Ἔστωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν AO- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς οἱ 4, B' λέγω, ὅτι οἵ Α, B 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήδει 
τις αὐτοὺς ἀριθμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ I. καὶ 
ὁσάκις μὲν ὁ Γ τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες 
ἔστωσαν ἐν τῷ 4, ὁσάκις δὲ ὃ Γ τὸν Β μετρεῖ, το- 
σαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Ε. 

Ἐπεὶ ó D τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 


e 


μονάδας, ὁ Γ' ἄρα τὸν 4i πολλαπλασιάσας τὸν 4 


XXII. Alexander Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 


2. καὶ ἐπεί --- μονάδας om. P (abesse non possunt). 


E] upra g. 4. τὰ αὐτὰ] ταῦτα B. ὁ E καί] καὶ ὁ 
. 9. εἰσιν PB. 11. κδ' BVp, P m. rec. 12. 
M. P, corr. m. 1. 13. αὐτοῖς] om. Alexander. 15. 


Post ἐχόντων in V ἀλλήλοις delet. 76. εἰσί φ. 1T. εἰσεν B. 
πρῶτοι) of 4, B πρῶτοι Bp. ἀλλήλους oí 4, B Vg. 18. 
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quare etiam 7/ numerum B metitur secundum unitates 
numeri E. et quoniam Γ᾽ numerum 44 secundum uni- 
tates numeri E metitur, eliam E numerum 4 metitur 
secundum unitates numeri I'[prop. XV]. eadem de 
causa E etjam numerum B metitur secundum unitates 
numeri z7/ [prop. XV]. itaque E numeros 4, B meti- 
iur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest 
[def. 12]. itaque non erunt numeri quidam numeris 
-4, B minores, qui in eadem proportione sint ac 44, B. 
ergo 4, B minimi suni eorum, qui eandem rationem 
habent; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent, 
inter se primi sunt. 

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent, 
sint 4, B. dico, 4, B numeros inter se primos esse. 


A I——————3À nam si primi non sunt inter se, 
Bi | numerus aliquis eos metietur. meti- 
I'—————À . . . 

Δ i ——— atur et sit I. οὐ quoties I' nume- 
Ἐν---ὶ rum 44 metitur, tot unitates sint in 4, 


quoties autem I' numerum B metitur, tot unitates 
sint in E. 

.quoniam enim Γ΄ numerum 4 secundum unitates 
numeri Z/ melitur, I' numerus numerum 47 multipli- 
cans numerum .4 effecit [def. 15]. eadem de causa 


αὐτούς τοὺς 4, B Theon (BVpg). ἔστω] om. φ. 20. 
B] in ras. m. 2 P. 22. ἐπεὶ ydo P, ἐπεὶ οὖν V m. 2, g. 

93. ΓῚ 4 V in ras, g. 4| D in ras. V, gy. Ante τὸν 
ras. !/, lin. V. 
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πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν E πολλα- 


πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἀριϑμὸς δὴ ὁ Γ δύο 


10 


1ὅ 


20 


ἀριϑμοὺς τοὺς 4, E πολλαπλασιάσας τους Α͂, B πε- 
zoígxsv' ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ 
A πρὲς τὸν B: οἵ 4, E ἄρα τοῖς 4, B ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ εἰσὶν ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
vatov. οὐκ ἄρα τοὺς 4, B ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις 
μετρήσει. οἵ 4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


. κγ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, ὁ τὸν ἕνα αὐτῶν μετρῶν ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ἀρυϑμοὶ πρῶτοι πρὸὲς ἀλλήλους οἵ 
A, B, τὸν δὲ 4 μετρείτω τις ἀριϑμὸς ὁ I" λέγω, 
ὅτι καὶ οἵ I, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Ei γὰρ μή εἰσιν οἵ I, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει [τις] τοὺς Γ, B ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω 
ὁ 4. ἐπεὶ ὁ 4 τὸν I' μετρεῖ, ὁ δὲ Γ τὸν A με- 
τρεῖ, καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν Α μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ 
τὸν B: ó 4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
I, Β ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει. οἵ I,.B ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. πεποέῃηκε V φ. ΓῚ mutat. in E V; E ΕΓ 
V in ras, g. 2. ἀριϑμός mut. in ἀριϑμοί Va ἀριϑμοί φ 

or δύο] of 4, E in ras. V, g. 8. ἀριϑμὸν τὸν Γ &olla- 
πλασιάσαντες V e corr, g. “«εποιήκασιν in ras. V, g. 6. 
εἰσί 10. xe' BVp, P m. rec. 19. πρῶτος πρὸς τὸν 
λοιπόν p. 15. λέγω, ὅτι] λέγω post ras. P. 18. τις] m. 
rec. P. τοὺς I', B] om. p. Post B add. V: ἀριϑμούς, idem 
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erii etiam I'»« E — B. itaque numerus Γ᾽ duos nu- 
meros 7j, E mulüiplicans numeros 4, B effecit. erit 
igitus 41: E — 44: B [prop. XVII]. itaque Zi, E nu- 
meris 44, B minores in eadem proportione sunt; quod 
fieri non potest. itaque numeros 4, B nullus nume- 
rus metietur. ergo numeri 4, B inter se primi suni; 
quod erat demonstrandum. 


XXIII. 


. &i duo numeri inter se primi sunt, qui alterum 
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit. 

- Sint duo numeri inter se primi 4, B, et 
numerum 44 meliatur numerus aliquis I. 
dico, etiam I', B inter se primos esse. ᾿ 

4  nàm si I, B inter se primi non sunt, 

| ] numerus aliquis I', B metietur. meliatur, 

4B et sit 74. quoniam 47 numerum Γ΄ meti- 
tur, et. I' numerum 4 metitur, .etiam 4 

numerum .4 metitur uerum etiam numerum B me- 
ütur. 47 igitur numeros 4, B melitur, qui primi sunt 

inter se; quod fieri non potest. itaque numeros I 

B nullus numerus metietur. ergo I, B inter se primi 

sunt; quod erat demonstrandum. 


oe mg. m. 1. ἀριϑμὸς τοὺς D, B ἀριθμούς p. μετρήτω g. 
19. ἐπεί] καὶ ἐπεὶ. V, ἐπεὶ εἷς φ. 21. NX COrr. ex τό 
m. 1 P, «0» p. 28. I', B] (prius) B, I' Vg. 
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κδ΄. 
Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα ἀριϑμὸν πρῶ- 


τοι ὦσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν 
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αὐτὸν πρῶτος ἔσται. 

Zo γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, B πρός τινα ἀριϑμὸν 
τὸν Γ πρῶτοι ἔστωσαν, καὶ ὁ Α τὸν B πολλαπλα- 
δσιάσας τὸν Z1 ποιείτω᾽ λέγω, ὅτι oí Γ, 4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 

Ei γὰρ μή εἰσιν οἵ I, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει [τις] τοὺς D, 4 ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ 
ἔστω ὃ E. καὶ ἐπεὶ οἱ Γ, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν, τὸν δὲ Γ μετρεῖ τις ἀριϑμὸς 0 Ε, οἱ A, E 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ὁσάκις δὴ ὁ E τὸν 
4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z' καὶ 
ὁ Z ἄρα τὸν zl μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. 
ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν 42) πεποίηκεν. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν᾽ ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ἕκ τῶν E, Ζ τῷ ἐκ 
τῶν 4, B. ἐὰν δὲ ὁ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσος fj τῷ ὑπὸ 
τῶν μέσων, oí τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν Α, οὕτως ὃ B πρὸς τὸν 
Z. οἵ δὲ 4, E πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, 
οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόν- 
τῶν αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας 
ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν 
ἐλάσσονα, τουτέστιν ὅ ve ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον 


1. κδ΄ BVp, P m. rec. 3, Post ἀριϑμοί add. V (in ras.) 

et y: πρῶτοι. ἀρυϑμόν] mg. m. 2 V. πρῶτοι] om. V g. 
8. ὦσι PVeq. πρῶτος ἔσται πρὸς τὸν αὐτόν p. T. ποι- 
ἥτω φῳ, sed corr. I, 4 6 corr. m. 2 p. 10. τις] om. P 
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XXIV. 


Si duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, 
etiam numerus ex iis productus ad eundem primus erit. 
ΝΕ Nam duo numeri 4, B ad numerum 
| | aliquem I" primi sint, et sit 4 »« B — 4. 

| | dico, etiam I zf inter se primos esse. 

B E nam si I, 4, inter se primi non sunt, 
4 | numerus aliquis numeros Γ᾽, zfí metietur. 
2] l|, metiatur οὐ sit E. et quoniam I, 4 

- nter se primi sunt, et numerum Γ᾽ nu- 
merus aliquis E metitur, numeri .4, E inter se primi 
sunt [prop. XXIII]. quoties igitur E numerum z/ me- 
litur, tot unitates sint in Z. quare etiam Z numerum 
41 melitur secundum unitates numeri E [prop. XV]. 
ilaque E »« Z — 2 [def. 15]. uerum etiam 4»« B — 4. 
ilaque E»« Z — 4»« B. uerum ubi numerus ex ex- 
iremis productus numero ex mediis producto aequalis 
est, quattuor numeri proportionales sunt [prop. XIX]. 
itaque E:.4 — B:Z. sed 4, E primi sunt, primi autem 
eliam minimi sunt [prop. XXI], minimi autem numeri 
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandem 
ralionem habentes aequaliter metiuntur, maior maio- 
rem et minor minorem [prop. XX], h. e. praecedens 
praecedentem et sequens sequentem. itaque E nume- 


ádd. m. rec. Post 4 add. Vg: ἀριϑμούς. ἀριθμός] corr. 
ex ἀριϑμούς m. rec. P. 11]. of T 4] corr. ex ὁ T' g, ex 
oí Γι νι. ὃ; οὗ A4, T' P. 12. εἰσί po. 4,E]E, Ap. 

13. ἄρα) om. Vg. 19. ἴσος] ἴσον g. 20. of] ἀεί P, 
del m. rec. d«wv«Aoyo! p. — 92b. ἐλάττων P. 286. ἐλάττονα P. 


o 


10 


15 


20 
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καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" "ὃ E ἄρα τὸν B με- 
τρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I" ὃ E ἄρα τοὺς B, I' με- 
vost πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
ψατον. οὐκ ἄρα τοὺς Γ, 4 ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις 
μετρήσει. οἵ Γ, 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


| κε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, ὃ ἐκ τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς 
τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους of 
A, B, καὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιεί- 
τω λέγω, ὅτι ol B, I' πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Α ἴσος ὁ 4. ἐπεὶ οἱ 4, B πρώ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἴσος δὲ ὁ 4 τῷ 4, καὶ οἵ 
4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἑκάτερος ἄρα 
τῶν 4, 4 πρὸς τὸν B πρῶτός ἐστιν καὶ ὃ ἐκ τῶν 
4, 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν B πρῶτος ἔσται. ὃ 
δὲ ἐκ τῶν 2,, 4 γενόμενος ἀριϑμός ἐστιν ὁ I. οἵ 
I, Β ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


κς΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς δύο ἀριϑμοὺς ἀμ- 
φότεροι πρὸς ἑκάτερον πρῶτοι ὦσιν, καὶ οἵ 
ἐξ αὐτῶν γενόμενοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔσονται. | 

Zío γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, B πρὸς δύο ἀριϑμοὺς 
τοὺς Γ, 4 ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον πρῶτοι ἔστω-. 


2. τούς] xtóv p. | B, ΓΊ I,BBg,inras. V. 4. ἀριϑ- 
póg] om. g. 7. κξ' BVp, P m. rec. 19. 4 ἑαυτόν) corr. 
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rum B metitur. uerum eliam numerum I' metitur. 
ilaque E numeros B, I' metitur, qui inter se primi 
suni; quod fieri non potest. itaque numeros I, 4 
nullus numerus metitur. ergo I, 21 inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXV. 


Si duo numeri inter se primi sunt, numerus ex 
allero eorum productus ad reliquum primus erit. 
lDT- Sint duo numeri inter se primi 4, B, et sit 
4* — I: dico, numeros B, I' inter se pri- 
ilg mos esse. 

ponatur enim 2 — 44. quoniam 4, B inter 

, p 86 primi sunt, οὐ 4 — 7f, eliam 7f, B inter se 

- primi sunt. itaque uterque 27, 4 ad B primus 

esi. quare eliam 2/1 »« 4 ad B primus erit [prop. 

XXIV]. uerum Zz24« 4 — I* ergo Γ, B inter se primi 
Sunt; quot erat demonstrandum. | 


4 


XXVI. 


Si duo numeri ad duos numeros singuli ad sin- 
gulos primi sunt, eliam numeri ex iis producli inter 
se primi erunt. 

Nam duo numeri 4, B ad duos numeros Γ᾽, Ζ 


ex AE αὐτόν B. 18. B, ΓῚ D, B P. εἰσί Vpg. 14. 

καὶ ἐπεί V; ἐπεὶ οὖν p. — 15. ἔσος δέ — 16: ἀλλήλους εἰσίν] 

om. B, mg. m. 2 V. 3à16. B] in ras. Vp. πρός] ἀπ᾽ αρ φ. 
17. ἐστιν] PB; comp. p; ἐστι Vg. 18. ἄρα supra V, 

ἔτι qm. γινόμενος B. Post hoc uerbum ras. dimid. lim. V. 
29. κη΄ BVp, P m. rec. 23. ἀριϑμούς] om. p. — 24. ὦσι 

PVpg. . 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 16 
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σαν, καὶ ὃ μὲν 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν E 
ποιείτω, ὃ δὲ Γ τὸν zl πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποι- 
εἰτω" λέγω, ὅτι ol. E, Z πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν͵ 
Ἐπεὶ γὰρ ἑκάτερος τῶν 4, B πρὸς τὸν Γ' πρῶ- 
τός ἐστιν, καὶ ὃ ἐκ τῶν Α, B ἄρα γενόμενος πρὸς 
τὸν Γ' πρῶτος ἔσται. ὁ δὲ ἐκ τῶν A4, B γενόμενός 
ἐστιν ὁ E* οἱ E, Γ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ E, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. ἑκάτερος ἄρα τῶν Γ, 4 πρὸς τὸν E πρῶτός 
10 ἐστιν. καὶ ὁ ἐκ τῶν Γ, 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν 
E πρῶτος ἔσται. ὁ δὲ ἐκ τῶν Γ, 4 γενόμενός ἐστιν 
ὁ Z. οἵ E,Z ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Qx 


xt. 

15 — 'E&v δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ πολλαπλασιάσας ἕκάτερος ἑαυτὸν 
ποιῇ τινα, ob γενόμενοι ἐξ αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔσονται, κἂν οἱ ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενο- 
μένους πολλαπλασιάδαντες ποιῶσί τινας, κἀ- 

40 κεῖνοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσονται [καὶ ἀεὶ 
περὶ τοὺς ἄκρους τοῦτο συμβαίν ει]. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 


- -.—77 ΧΧΥΙΙ. Alexand. Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 


7 


1. E — 2: πολλαπλασιάσας τόν] mg. m. 9 P. Ὁ. ἐστι 
codd. ó] om. φ. γενόμενος ἄρα Vg. 1. ὁ E ἐστιν p. 
εἰσί V φ. 8. διὰ τά --- 9: εἰσίν] πάλιν Β. 8. τὰ αὐτα 
ταῦτα Vg. E, 4] 4, E Ῥ, 9. ἄρα] om. B. τῶν] 
τόν φ. 10. ἐστι BVqg; comp. p. 11]. ἔσται] ἐστε comp. p. 
Γ, 4] 4, ΓΥ͂φ. 6Z ἐστιν Ῥ. 14. x9' BVp, P m. rec. 

16. ὦσι Pp. 17. αὐτῶν) -ὧν in ras. g. 21. τοῦτο! 
corr. ex τὸ αὐτό m. 2 B. 22. δύο] supra m. 2 V. ἀριϑμο 
vo | 
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singuli ad singulos primi sint, et sit 
Ax Bz-—E,I»4-—2. 
dico, eliam E, Z inter se primos esse. 


A41———————DI————4 
B 1———À "4 1————À 
E 1——————————À 

Z1 ————————— 1 


nam quoniam uterque 4, B ad I' primus est, etiam 
4 7« B ad F' primus erit [prop. XXIV]. sed 4»« B — E. 
quare E, Γ᾽ inter se primi sunt. eadem de causa 
eliam E, 4] inter se primi sunt. itaque uterque I, 4 
ad E primus est. itaque etiam I'2« Z4/ ad E primus 
erit. sed I'»« 4 — Z. ergo E, Z inler se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, et uterque se 
ipse multiplieans numerum aliquem effecerit, numeri 
ex lis effecti inter se primi erunt, et si numeri ab 
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros 
aliquos effecerint, ii quoque inter se primi erunt [et 
semper in exiremis!) hoc accidit]: 


1) ἄκροι hoc loco satis insolenter positum est. neque 
enim aliud significat nisi: ultimos, ultimo loco productos. 
praeterea mirum est, haec uerba in demonstratione ne uerbo 
quidem respici, nedum demonsirentur. quare puto, uerba καὶ 
ἀεὶ περὶ vovg ἄκρους τοῦτο συμβαίνει lin. 20—21 ante Theonem 
interpolata esse; omisit Campanus VII, 28 (sed in demonstra- 
tione addit: sicque si infinities duceretur utrumque producto- 
rum in suum principium, essent omnes producti contra se 
primi; et non solum, sed quilibet eductus ab a ad quemlibet 
eductum a ὃ). 


16* 
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4A, B, καὶ ὃ Α' ἑαυτὸν μὲν moAAezAacutoag τὸν Γ 
ποιείτω, τὸν δὲ Γ' πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω, 
ὁ δὲ B ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω. ὅτι 
οἵ τε I, E καὶ οἵ 4, Z πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
Ἐπεὶ γὰρ οἵ 44, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, 
καὶ ὃ Α' ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, 
of I, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ οὖν 
οἵ I, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, καὶ ὁ B ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, οἵ I', E ἄρα πρῶ- 
voL πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. πάλιν, ἐπεὶ οἵ 4, B πρώ- 
voL πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, καὶ o B ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας τὸν E πεποίηκεν, οἱ 4, E ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ οὖν δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, Γ πρὸς 
δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B, E ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον 
πρῶτοί εἰσιν, καὶ ὁ ἐκ τῶν 4, Γ ἄρα γενόμενος πρὸς 
τὸν ἐκ τῶν B, E πρῶτός ἐστιν. καί ἐστιν ὃ μὲν ἐκ 
τῶν 4,I'ó 4, ὃ δὲ ἐκ τῶν B, EO Ζ. ol 4, Ζ 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κη΄. 
Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ συναμφότερος πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν 
πρῶτος ἕσται" καὶ ἐὰν συναμφότερος πρὸς ἕνα 
τινὰ αὐτῶν πρῶτος 1j, καὶ οἱ ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔδονται. 
Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ol 48, BI* λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὁ AT 
πρὸς ἑκάτερον τῶν 48, ΒΓ πρῶτός ἐστιν. 


1. μέν] om. Vg. — 2. ποιείτω] ποιεῖ p. ποιξέτω τὸν 4 
Vg (ποιήτω, sed corr., 9). 8. μέν in ras. P. 5. τε] 
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Sint duo numeri inter se primi 4, B et sit 
4». 4d πεῖ οὐ 4 »«Γ -- 4, 
Β»«Β-Ξ Ε εἱ Β»«Ε --Ζ. 

dico, et Γ, E οὐ 4, Z inter se primos esse. 
nam quoniam 44, B inler se primi 


μ | sunt, οἱ 4)» « 4 -ἰ Γ᾽, erunt I, B inter 
se primi [prop. XXV]. iam quoniam 
4 I, B inter se primi sunt, et 
[5 Ὁ E B »« B — E, erunt I', E 
Z inier se primi [id.]. rursus quoniam 


44, B inier se primi sunt, et 
B »« B z E, erunt 4, E inier se primi [id]. iam 
quoniam duo numeri 4, I' ad duos numeros B, E 
singuli ad singulos primi sunt, etiam 4»«I' ad B25«E 
primus est [prop. XXVI]. et 4»2«I'— 4, B2« E — Z. 
ergo 21, Z inier se primi sunt; quod erat demon- 
sirandum. 
XXVIII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, eliam uterque 
simul ad utrumuis primus erit. et si uterque simul 
ad .alteruirum primus est, etiam numeri ab initio 
sumpti inter se primi erunt. 

Componantur enim duo numeri inter se primi 4 B, 
BI. dico, etiam 4ΓΓ δὰ uirumuis 4B, BI' prinum 
esse. 


om. Vg. εἰσί Vg. ὅδ. ἐπεί — εἰσέν] mg. m. 1 V. εἰσί 
BVpg. 8. εἰσί Vpg. ἐπεὶ οὖν — 9: εἰσίν) om. p, mg. m. 
1 V. 9. εἰσί BV pg. 11. εἰσί V φ. 12. εἰσί PV pg. 


* 14. ἐπεί] καὶ ἐπεί B. 15. B] corr. ex A4 V. 16. εἶσι 
Vpg. 17. τόν] τῶν g. ἐστι V 9, comp. P. 20. 4' 
BVpg, P m. rec. 22. ὦσι PV pg. συναμφότερον αὐτῶν 


πρὸς ἑκάτερον Vg. 236. συνκείσθωσαν g. 38. vOv] τόν P. 
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Ei γὰρ μή εἰσιν ot ΓΑ͂, 48 πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους. μετρήσει τις τοὺς ΓΑ͂, 4B ἀριϑμός. μετρείτω, 
καὶ ἔστω ὁ 4. ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τοὺς I4, AB μετρεῖ, 
καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν ΒΓ' μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν 
BA: ó 4 ἄρα τοὺς AB, ΒΓ μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
ΓΑ, 4B ἀριϑμοὺς ἀρυϑμός τις μετρήσει" οἱ I4, AB 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ oí 4Γ, ΓΒ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους sio(v. ὁ ΓΑ 
ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν 48, ΒΓ πρῶτός ἐστιν. 

"Eovocav δὴ πάλιν οἱ D'4, AB πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους" λέγω, ὅτι καὶ oí 4B, ΒΓ πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσέν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν ol 4B, ΒΓ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, μετρήσει τις τοὺς 48, ΒΓ ἀριϑμός. μετρείτω, 
καὶ ἔστω ὃ 4. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑκάτερον τῶν AB, ΒΓ 
μετρεῖ, καὶ ὅλον ἄρα τὸν ΓΑ͂ μετρήσει. μετρεῖ δὲ 
καὶ τὸν 48Β' ὃ 4 ἄρα τοὺς I4, 4B μετρεῖ πρώ- 
τους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα τοὺς 48, ΒΓ ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει. 
οἵ 4B, BI' ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


x0. 
“Ἅπας πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα ἀριϑ- 
μόν, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός ἐστιν. 


9. of] αἴ V, ὁ g. AI, DB] inras p; lA, PB Vg. ΓΑ 
ΑΓ Vpg. 10. τῶ»] e corr. P. 12. καί] supra V. 48 
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nam sil'4, 4B inter se primi non sunt, numerus 
Aliquis numeros ΓΔ, 4B metietur. meliatur et sit 4f. 

iam quoniam 4) numeros I'4, 4B metitur, etiam 
reliquum BI' metielur.) uerum etiam B.4 metitur. 

| 4 igitur 4B, BI' numeros me- 

A B . T e. 
! litur, qui inter se primi suni; 

4 quod fieri non potest. itaque 
numeros I4, 4B nullus numerus metitur. ergo ΓΑ͂, 
A B inter se primi sunt. eadem de causa etiam AI, 
ΓΒ inter se primi sunt. I4 igitur ad utrumuis 4B 
BI'prnmus est. 

iam rursus ΓΑ͂, 4B inter se primi sint; dico, etiam 
48, BI'inier se primos esse. 

nam si 4B, BI' inter se primi non sunt, numerus 
aliquis eos metietur. meliatur et sit 7f. et quoniam 
4 utrumque 4B, BI' metitur, eliam totum I'4 me- 
Gietur,/) uerum etiam 418 metitur. 4 igitur I'4, 4B 
melitur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest. 
itaque numeros 4B, BI' nullus numerus metietug. 
ergo 48, BI'inter se primi suni; quod erat demon- 
sirandum. 


XXIX. 


Quiuis numerus primus ad quemuis numerum, quem 
non metitur, primus est. 


1) Neque hoc, neque quo lin. 17 utitur, usquam apud 
Euclidem demonstratum est; pro axiomatis ea habuit. cfr. 
Clavius II p. 12 nr. X et XII. 


28. λα΄ BVpg, P m. rec. — 24. ἅπαντα] seq. lacuna 6 litt. V. 


26. ὅν — ἐστιν} in ras. m. 1 p. μετρῇ P, corr. m. rec. 
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Ἔστω πρῶτος ἀριϑμὸς ὁ 4 xal τὸν B μὴ ue- 
τρείτω᾽ λέγω, ὅτι οἵ B, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ B, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω ὁ Γ. ἐπεὶ ὃ 
5 Γ' τὸν B μετρεῖ, ὃ δὲ 4 τὸν B οὐ μετρεῖ, ὁ Γ ἄρα 
τῷ Α οὔκ ἐστιν ὁ αὐτός. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τοὺς B, Α͂ 
μετρεῖ, καὶ τὸν 4 ἄρα μετρεῖ πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 
αὐτῷ ὁ αὐτόςρ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
B, 4 μετρήσει τις ἀριϑμός. οἵ 4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς 
10 ἀλλήλους εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασδιάσαντες ἀλ- 
λήλους ποιῶσέ τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐὖὐ- 
τῶν μετρῇ τις πρῶτος ἀριϑμός, καὶ ἕνα τῶν 

16 ἐξ ἀρχῆς μετρήσει. , 

Zo γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους τὸν Γ ποιείτωσαν, τὸν δὲ Γ μετρείτω τις 
πρῶτος ἀριϑμὸς ὃ 4 λέγω, ὅτι ὁ 4 ἕνα τῶν 4, B 
μετρεῖ. 

90 Τὸν γὰρ Α μὴ μετρείτω" καί ἐστι πρῶτος ὁ zf 
οἱ 4, 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ὁσάκις 
- τὸ « τὸν I' μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν và E. 
ἐπεὶ οὖν ὁ 2 τὸν I' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E uovd- 
δας, ὁ 4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίη- 
οὗ κεν. ἀλλὰ μὴν κἀὶ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 
D πεποίηκεν. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4, E τῷ ἐκ 


8. B, 4] 4, Bp. 4. ἀριθμός} -0c in ras. φ. μετρή- 
τῶ φ. ἐπεί] καὶ ὁ Γ' οὔκ ἐστι μονάς. ἐπεὶ οὖν V q et om. 
καί p. Ante ἐπεί add. P m. rec. καί. 6. τῷ] e corr. P. 
B, 4] in ras. og; B supra m. 1 V. 8. αὐτὸς οὐδὲ μονάς V pp. 
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Sibi numerus primus 4 et numerum B ne metia- 
tur. dico, numeros B, 4 inter se primós esse. 

nam si numeri B, 44 inter se pri- 
mi non sunt, numerus aliquis eos 
metietur. meliatur numerus I. quo- 
nam Γ᾽ numerum B metitur, 4 
aulem B non metitur, I' et 4 iidem non sunt. et 
quoniam Γ' numeros B, 4 metitur, etiam numerum 4, 
qui primus est, metitur, quamquam idem non est; 
quod fieri non potest. itaque numeros B, 4 nullus 
numerus melietur. ergo 4, B inter se primi suni; 
quod erat demonstrandum. 


XXX. 

Si duo numeri inter se multiplicantes numerum 
aliquem effecerint, e& numerum ex iis productum pri- 
mus aliquis numerus metitur, etiam alterutrum nume- 
rorum ΔῸ initio sumptorum metietur. 


E———————44 
l 
L—À1I' 


Αι J . Duo enim numeri 4, B inter 
BiI—————3À se umultiplicantes numerum Γ᾽ 


Di———————— ——4À . efficiant, et numerum I' metiatur 
I—3À4 primus aliquis numerus Zf. di- 
E ————4 co, Zl alterutrum 4, B metiri. 
nam numerum .4 ne meltiatur. οὐ 4, primus est. 
ilaque .4, 4 inter se primi sunt [prop. XXIX]. et 
quoties 47 numerum Γ΄ metitur, toi unitates sint in E. 
iam quoniam 4 numerum Γ᾽ secundum unitates nu- 
meri E metitur, erit 4 »« E —— I'[def. 15]. uerum 
eliam 4 »« B — I: itaque 2 »« E — 45« B. quare 


9. B, 4] 4, B pg. 11. 1β’ BVpg. 18. ἀριϑμὸς πρῶ- 
τος V o. 20. μή | supra V. 21. 4] in ras. g. eios Vpg. 
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τῶν 4, B. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 
B πρὸς τὸν" E. oí δὲ 4, 4 πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶτοι 
καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐὖ- 
τὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ ve μείξων τὸν μείξονα 

5 καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσδονα, τουτέστιν ὅ τε ἡγού- 
μενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἐπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ 
ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ἐὰν τὸν B μὴ μετρῇ, τὸν .4 μετρήσει. ὃ 4 ἄρα ἕνα 
τῶν 4, B μετρεῖ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


10 | λα΄. 

“Ἵπας σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετρεῖται. ) 

Ἔστω σύνϑετος ἀριϑμὸς ὁ 4᾽ λέγω, ὅτι ὃ 4 ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

15 Ἐπεὶ γὰρ σύνθετός ἐστιν ὃ A, μετρήσει τις αὐτὸν 
ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ B. καὶ εἰ μὲν πρῶτός 
ἐστιν ὃ B, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν. εἰ δὲ σύν- 
ϑεέτος, μετρήσει τις αὐτὸν ἀριϑμός. μετρείτω, xal 
ἔστω ὁ I: καὶ ἐπεὶ ὃ Γ' σὸν B μετρεῖ, ὁ δὲ B τὸν 

20 4 μετρεῖ, καὶ ὃ Γ ἄρα τὸν Α' μετρεῖ. καὶ εἰ μὲν 
πρῶτός ἐστιν ὁ D, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν. εἰ 
ὃΣ σύνϑετος, μετρήσει τις αὐτὸν ἀριϑμός. τοιαύτης 
δὴ γινομένης ἐπισκέψεως ληφϑήσεταί τις πρῶτος ἀριϑ- 
μός, ὃς μετρήσει. εἰ γὰρ οὐ ληφϑήσεται, μετρήσουσι 


8. καί] om. p. of δὲ ἐλάχιστοι] supra P, in mg. m. 
1Vg. 4. μείζων τὸν] mg. g (τὸν in ras). 6. τόν] (prius) 
in ras. g. 8. B u7] iu ras. p; μή supra V m. 2. Post μετρῇ 


ras. 1 liti. ep. 9. Sequitur in BVpo alia demonstratio 
prop. XXXI & Theone addita; u. app. 10. 4y' BVg, P m. 
rec.; λδ΄ p. 14. μετρῆται P, corr. m. 9. 17. δῆλον ἄν 


εἴη τὸ ζητούμενον Theon (BVpg). 20. μετρεῖ] (prius) 
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[prop. XIX] 4:.4 — B: E. uerum Zi, 4 primi sunt, 
primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi 
aulem eos, qui eandem ralionem habent, aequaliter 
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [prop. 
XX], h. e. praecedens praecedéntem et sequens se- 
quentem. itaque 7/ numerum B metitur. similiter de- 
monsirabimus, 47 numerum, si B numerum non me- 
tiatur, numerum 44 meliri. ergo 4 alterutrum nu- 
merorum .4, B melitur; quod erat demonstrandum. 


, XXXI. 

.Quemuis numerum compositum primus aliquis nu- 
merus metitur. 

Sit numerus compositus 4. dico, primum aliquem 

numerum numerum .4 metiri. 
nam quoniam 44 compositus est, nu- 
merus aliquis eum metietur. metiatur 
οὖ sit B. et si B primus est, factum erit 
id, quod iussi sumus.) sin composi- 
tus est, numerus aliquis eum metietur. metiatur et sit Γ. 
eb quoniam I'numerum B melitur, οὗ .B numerum .4 
metitur, etiam I'numerum .4 metitur. etsi I' primus 
est, factum erit, quod iussi sumus; sin compositus, 


E— — ——À A 
| B 


l 
—I 


1) Sc. primum numerum numerum 4 metientem inuenire. 
quamquam haec formula in problemata magis cadit, id quod 
magis etiam de p. 252, 12 ualet. 


om. p. 91. δῆλον ἂν εἴη τὸ ζητούμενον Theon (BVpg). 

29. Post ἀρνϑμός add. p: μετρείτω καὶ ἔστω ὁ Γ΄. καὶ ἐπεὶ 
ὁ DI τὸν B μετρεῖ ὁ δὲ B τὸν A μετρεῖ, καὶ ὁ Γ' ἄρα τὸν Α 
μετρεῖ. 238. δή] corr. ex δέ V, δέγρῳφ. 834. Ss] up m. 
9 P. Post μετρήσει add. Theon τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, (huc usque 
eliam P mg. m. rec) ὃς xol τὸν 4 μετρήσει (BVpo) εἰ] 
corr. ex ἦ m. rec. P. οὐ] μή August. 


. 
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τὸν 44 ἀριϑμὸν ἄπειροι ἀριϑμοί, ὧν ἕτερος ἕτέρου 
ἐλάσσων ἐστέν: ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον ἐν ἀρυϑμοῖς. 
ληφϑήσεταί τις ἄρα πρῶτος ἀριϑμός, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ὃς καὶ τὸν .4 μετρήάει. 

ὅδ “ἅπας ἄρα σύνϑεϊος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετρεῖται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


AB'. 
"Axag ἀριϑμὸς ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 
10 Ἔστω ἀριϑμὸς ὃ 4᾽ λέγω, ὅτι ὃ 44 ἥτοι πρῶτός 

ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. . 

Εἰ μὲν οὖν πρῶτός ἐστιν ὃ A, γεγονὸς dv εἴη τό 
ἐπιταχϑέν. εἰ δὲ σύνϑετος, μετρήσει τις αὐτὸν πρῶ- 
τος ἀριϑμός. 

15 Ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώ- 
του τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
λγ΄. 

᾿Δριϑμῶν δοϑέντων ὁποσωνοῦν εὑρεῖν τοὺς 

ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐὖὐ- 
90 τοῖς. 

Ἔστωσαν oí δοθέντες ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ οἱ Α, 
B, I" δεῖ δὴ εὑρεῖν τοὺς ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς Α, B, Γ. 

Οἵ A, B, Γ γὰρ ἥτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν 


1. ὁ ἕτερος V q. τοῦ ἑτέρου BVpq. 8. ἐστίν] (prius) 
om. B. 8. πρῶτος ἀριϑμός] supra m. 2 V, ἀριϑμὸς πρῶτος p. 
7. 1δ'΄ BV, P m. rec.; 4e' p. 8. πᾶς P. 11. ἐστι V φ. 
12. γεγονος ἢ 'Pp, δῆλον BV. 18. ἐπιταχϑ ἐν) ξητούμενον 
Theon (B V p9). 17. λε΄ BY, P m. rec.; λδ΄ p. 19. τοὺς 
αὐτοὺς λόγους ΒΡ. 22. τοὺς αὐτοὺς λόγους BVpg. 
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numerus aliquis eum melietur. hac igitur ratiocinatione 
procedente inuenietur primus aliquis numerus, qui 
melietur!) nam si non inuenietur, infiniti numeri 
numerum .1 melientur, alier semper altero deinceps 
minores; quod in numeris fieri non potest. itaque 
inuenietur primus aliquis numerus proxime anteceden- 
ilem meliens, qui eliam numerum 4 metiatur. 

Ergo quemuis numerum compositum primus aliquis 
numerus metitur; quod erat démonsirandum. 


XXXII. 
Quiuis numerus aut primus est, aut primus nu- 
merus eum metitur. 
Sibi numerus ;4. dico, numerum .4 aut primum 
esse aut primum aliquem numerum eum metiri. 

4 jam si primus est 4, factum erit, quod iussi 
sumus; sin compositus, primus aliquis numerus 
eum meltietur [prop. XXXI]. 

Ergo quiuis numerus aut primus est, aut primus 
numerus eum metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXIII. 


Datis quotlibet numeris minimos eorum, qui ean- 
dem rationem habent, inuenire. 

Dali sint quotlibet numeri 4, B, I: oportet igi- 
iur minimos eorum inuenire, qui eandem rationem 
habeant ae 4, B, Γ. 

A, B,T enim aut inter se primi sunt aut non 


1) Sc. numerum praecedentem et ea de causa numerum 
4 (cfr. lin. 4). et puto, haec audiri posse. etsi fieri potest, 
ub haec uerba in P mero errore ob ὁμοιοτέλευτον exciderint. 


Q 
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25 
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ἢ oU. εἰ μὲν οὖν οἱ 4, B, Γ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς. 

εἰ δὲ οὔ, εἰλήφϑω τῶν 4, B, Γ τὸ μέγιστον κοι- 
νὸν μέτρον ὁ Z1, καὶ ὁσάκις ὃ 44 ἕκαστον τῶν 4, B, Γ 
μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν ἑκάστῳ τῶν E, 
Z, H. καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν E, Z, H ἕκαστον τῶν 
4, B, Γ' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 41 μονάδας. οἱ E, 
Z, H ἄρα τοὺς 4, B, Γ ἰσάκις μετροῦσιν" οἱ E, Z, Η 
ἄρα τοῖς 4, B, Γ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. λέγω δή, 
ὅτε καὶ ἐλάχιστοι. εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ E, Z, H ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λέγον ἐχόντων τοῖς Α, B, I, 
ἔσονται [τινες] τῶν E, Z, H ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4, B, I. ἔστωσαν οἱ Θ, 
K, 4: ἰσάκις ἄρα 0 € τὸν Α μετρεῖ καὶ ἑκάτερος 
τῶν K, A4 ἑκάτερον τῶν B, I. ὁσάκις δὲ ὁ Θ τὸν 4 
μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Μ' καὶ éxd- 
τερος ἄρα τῶν K, 4 ἑκάτερον τῶν B, Γ μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας. καὶ ἐπεὶ ὁ Θ τὸν Α μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Μ μονάδας, καὶ ὁ Μ ἄρα τὸν 4 με- 
τρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Θ μονάδας. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὃ 
M καὶ ἑκάτερον τῶν B, Γ' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν ἕκα- 
τέρῳ τῶν K, 4 μονάδας" ὁ M ἄρα τοὺς 4, B, I 
μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ Θ τὸν Α' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
Μ μονάδας, ὃ Θ ἄρα τὸν Μ πολλαπλασιάσας τὸν Α 


6. iv] om. P. 77. ἕκαστος] ἕκαστον p. 10. roig] corr. 
ex vo, m. rec. P. εἰσέ V q. 11. καί] καὶ oí p. 12. τοῖς] 
corr. ex vo, m. 1 P. 18. τινες} om. P. 16. B, ΓΊ T, B 
corr. ex 4, B m. 1 p. δὲ] δὴ 18. τῶν B, ΓῚ τὸν T, 
B p. 20. 4] Op. 21. καὶ ὁ M Vg. 
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primi. iam si 4, B, I' inter se primi sunt, minimi 
sunt eorum, qui eandem rationem habent [prop. XXI]. 
I I] | sin minus, sumatur numerorum 
| B 4, B, I' maxima mensura communis 

r ^ 4 [prop. III]), et quoties Z/ singu- 

H los numeros 4, B, I' melitur, tot 


20 unitates sint in singulis E, Z, H. 
l| quare etiam singuli E, Z, H singu- 
Z - ]os 4, B, I' secundum unitates numeri 
2 metiuntur [prop. XV]. itaque E, Z, H numeros 4, B, 
I'aequalter metiuntur. itaque E, Z, H et 4, B, I' in 
eadem ratione sunt [def. 20]. iam dico, E,Z, H 
eliam minimos esse. nam si E, Z, H minimi non 
sunt eorum, qui eandem rationem habent ac 4, B, Γ, 
erunt numeri numeris E, Z, H minores, qui in eadem 
ralione sint ac 44, B,l. sint O, Κα, 4. itaque 9 
numerum 44 ei uterque K, 4 uirumque B, I" aequa- 
liter metitur. quoties aulem 0 numerum 44 metitur, 
tot unitales sint in M. quare etiam uterque Καὶ, 4 
utrumque B, Γ᾽ secundum unitates numeri M metitur. 
el quoniam Θ᾽ numerum 4 secundum unitates numeri 
M metitur, etiam .M numerum 4 secundum unitates 
numeri Θ᾽ metitur [prop. XV]. eadem de causa .M 
eliam utrumque B, Γ᾽ secundum unitates utriusque 
Κ, 4 melitur. M igitur numeros 4, B, I' metitur. 
ei quoniam Θ᾽ numerum 44 secundum unitates numeri 
M metitur, erit 0 »« M — 4 [def. 15]. eadem de 


1) Cum πόρισμα prop. 8 spurium sit, Euclides tagite 
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr. p. 269 not. 
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πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ E τὸν Z1 πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ἴσος ἄρα ἐστὶν Ó ἐκ τῶν 
E, 4 τῷ ἐκ τῶν Θ, Μ. ἔστιν ἄρα ὡς 0 E πρὸς τὸν 
O, οὕτως ὃ M πρὸς τὸν 2. μείξων δὲ ὁ E τοῦ € 
μείξων ἄρα καὶ ὁ M τοῦ zl. καὶ μετρεῖ τοὺς 4, B, Γ' 
ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον" ὑπόκειται γὰρ ὁ 4 τῶν 4, B, I 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον. οὐκ ἄρα ἔσονταί τινες 
τῶν E, Z, H ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ὄντες τοῖς 4, B, I. oí E, Z, H ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B, I" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
λδ΄. 

4vo ἀριϑμῶν δοθέντων εὑρεῖν, ὃν ἐλά- 
χιότον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν οἵ δοθέντες δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, B* δεῖ 
δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Οἱ 4, B γὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ἢ 
οὔ. ἔστωσαν πρότερον oí 4. B πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, καὶ ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω" 
καὶ ὁ Β ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. 
of 4, B ἄρα τὸν I' μετροῦσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ 
ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν οἵ 
4A, B ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. μετρείτωσαν τὸν 4. καὶ 
ὁσάκις ὁ 4 τὸν Z1 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν 
ἐν τῷ E, ὁσάκις δὲ ὁ B τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μο- 
νάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z' ὁ μὲν A4 ἄρα τὸν E πολλα- 


1. πεποίηκε V φ. διὰ v& — ἃ: πεποίηκεν] om.p. 8. ὄντες 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ p. 9. εἰσιν P. — 12. 15’ BV, P m. rec. 
At'p. 16. δύο ἀριϑμοὶ of δοϑέντες p. 16. ἀριϑμόν] om. V g. 
19. τὸν I'— 20: πολλαπλασιάσας] mg. m. 2 B. 20. ἄρα] 
comp. &upra V, ἔτι g. 21. καὶ oí P. μετροῦσι V. 22. 
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causa erit eliam E »« 4 — 4. itaque E»« 2 — Θ»« M. 
quare erii [prop. XIX] E: 0 — M: Z. uerum E  Θ. 
quare eliam .M — 4 [prop. XIII. V, 14]. et M nu- 
meros 4, B, I' metitur; quod fieri non potest. nam 
suppositum est,.7/ maximam mensuram communem 
esse numerorum .4, B, I. itaque non erunt numeri 
numeris E, Z, H minores, qui in eadem ratione sint 
aec 4, B, I: ergo E, Z, H minimi sunt eorum, qui 
eandem rationem habent ac 4, B, I'; quod erat de- 
monstrandum. 


XXXIV. 


Datis duobus numeris, quem minimum metiuntur 
numerum, inuenire. 

Sint duo numeri dati A4, B. oportet igitur, quem 
minimum metiuntur numerum, inuenire. 

44, B enim aut inter se primi sunt aut non primi. 
prius 4, B inter se primi sint, et sit 4 2« B — I. 
quare etiam B »« 4 — ID'[prop. XVI]. itaque 4, B 
numerum l' meliuntur iam dico, eos eum etiam 

Αι ι BI———À 
DP—— —— 4 
-------- ᾿- d 
I.—À E  1—442 
minimum inelri nam 51 minus, 44, B numerum ali- 
quem numero I'minorem melientur. metüiantur nu- 
merum “4. et quoties 4 numerum Z/ metitur, tot 
unitates sint in E, quoties autem B numerum Z 
metitur, tot unitates sint in Z. itaque erit 4 »« E — 4, 


μετρήσουσιν PB. 286. ὁσάκις δέ] xol ὁσάκις Vg, ὁσάκις δὲ 
καί p. 47] e corr. m. 2 p. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 11 


5 


258 ZTOIXEISN ζ΄. 


πλασιάσας τὸν 41 πεποίηκεν, ὁ δὲ B τὸν Z πολλα- 
πλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 
A, E τῷ ἐκ τῶν B, Z. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς τὸν 
B, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν E. ol δὲ 4, B πρῶτοι, οἱ 
ὃὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μεί- 
ξονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὁ B ἄρα τὸν E 


᾿ μετρεῖ, ὡς ἑπόμενος ἑπόμενον. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς B, E 
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πολλαπλασιάσας τοὺς l, 4] πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 4. μετρεῖ δὲ 
ὁ B τὸν E' μετρεῖ ἄρα καὶ ó Γ τὸν 4 ὁ μείξων 
τὸν ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ 4, 
B μετροῦσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα vov I. ὁ TI 
ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν 4, Β μετρεῖται. 

Μὴ ἔστωσαν δὴ οἱ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν AÓ- 
γον ἐχόντων τοῖς 4, B οἵ Z, Ε' ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ 


ἐκ τῶν 4, E τῷ ἐκ τῶν B, Ζ. καὶ ὃ 4 τὸν E πολλα- 


πλασιάσας τὸν Γ ποιείτω καὶ ὃ B ἄρα τὸν Z πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν" οἵ Α, B ἄρα τὸν Γ' με- 
τροῦσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, 
μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν οἵ 4, B ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. 
μετρείτωσαν τὸν zl. καὶ ὁσάκις μὲν ὁ 4 τὸν 4 με- 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ H, ὁσάκις δὲ 
ὁ B τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Θ. 
ὁ μὲν 4 ἄρα τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν Zl πεποίηκεν, 
ὁ δὲ B τὸν Θ πολλαπλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν. ἴσος 
4 


8. A] (prius) corr. ex 4 V. ὅ. μετροῦσιν B. 9. I, 4: 
I'postea insert. m. 1 p, post 4 1 litt. eras. 11. ἄρα] ὃ 

ἄρα p. τὸν .A] τὴν d P. 18. μετρήσουσιν P. ῬΡοβύῦτοῦ Γ 
add. Theon: ὅταν οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν (BVpg, 
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B»«Z-24[def. 15]. itaque 4 »« E — B »« Z. 
quare erii 4: B— Z: E [prop. XIX]. uerum 4, B 
primi sunt, primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[prop. XX]. itaque B numerum E metitur, ut sequens 
sequentem, et quoniam 4 numeros B, E multiplicans 
numeros I, 4] effecit, erit B : E — Γ: 4 [prop. XVII]. 
nerum B numerum Εἰ melitur. quare etiam I' nu- 
merum Z/ melitur [def. 20], maior minorem; quod 
fieri non potest. itaque 4, B nullum numerum nu- 
mero lI'minorem metiuntur. ergo I' numerum mini- 
mum metiuntur 4, B. ᾿ | 

Ne sint igitur 44, B inter se primi, et sumantur 


A B Z, E minimi eorum, qui eandem 
ΕΝ ' rationem habent ac 4 , B [prop. 

— 34 ΚΠ ΒΞ XXXIII]. itaque 4»5« E— B»«Z 
t— — F  ' [prop XIX]. et sit 4»« E— I 


—— — — —4 itaque eliam B»« Z -- I. quare 
———24H *1—10 4, B numerum Γ᾽ metiuntur. iam 
dico, eos eum eliam minimum  melir. nam si 
minus, 4, B numerum aliquem numero Γ᾽ minorem 
melientur.  metiantur numerum Z1. ei quoties 4 
numerum Z/ melitur, tot unitates sint in H, quoties 
autem B numerum 47 metitur, tot unitates sint in Θ. 
ilaque 4 »« H — 4, B »« 0 — 4 [def. 15]. quare 
P m. rec) ; 16. δή] δέ p. 17. Z, E]: corr. ex E, Z V. 
19. τὸν I' — πολλαπλασιάσας mg. m. 1 p. ποιείτω — 30: 
τὸν ΓῚ mg. g. 20. mezoínxs p. μετροῦσι V g. 22. με- 
τρήσουσιν PB, μετρήσουσι δή p. 24. H, ὁσάκις — 925: ἐν 
τῷ] om. p. — 26. 4] corr. ex 4 p. — 21. ὁ δὲ B — πεποίη- 


περ] om. p. 
17* 
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ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4, H τῷ ἐκ τῶν B, 9: ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν H. 
ὡς δὲ ὃ A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν E" καὶ 
ὡς ἄρα ὁ Ζ πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Θ πρὸς viv H. οἵ 

ὅ δὲ Ζ, Ε ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν 
αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μείξονα 
καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα' ὁ E ἄρα τὸν H μετρεῖ. 
καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τοὺς E, H πολλαπλασιάσας τοὺς D, 4 
πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ E πρὸς τὸν H, οὕτως ὃ 

10 Γ πρὸς τὸν 4. ὁ δὲ E τὸν H usvoet καὶ ὃ Γ ἄρα 
τὸν Z1 μετρεῖ ὁ μείξων τὸν ἐλάσσονα" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐχ ἄρα οἵ 4, B μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν 
ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. ὃ Γ' ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ 
τῶν 44, B μετρεῖται" ὅπερ ἔπει δεῖξαι. 


16 λε΄. 

Ἐὰν δύο ἀρφριϑμοὶ ἀριϑμόν τινα μετρῶσιν, 
καὶ ὃ ἐλάχιστος ὑπ αὐτῶν μετρούμενος τὸν 
αὐτὸν μετρήσει. 

Ζύο γὰρ ἀριϑμοὶ o( 4, B ἀριϑμόν τινα τὸν ΓΖ 

20 μετρείτωσαν, ἐλάχιστον δὲ τὸν Er λέγω, ὅτι καὶ ὁ E 
τὸν ΓΖ μετρεῖ. 

Εἰ γὰρ οὐ μετρεῖ ὁ E τὸν ΓΖ, ὁ E τὸν 412 uc- 
τρῶν λειπέτω ἑδαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΓΖ. καὶ ἐπεὶ οἵ 
4, B τὸν E μετροῦσιν, ὁ δὲ E τὸν AZ μετρεῖ, καὶ 

26 οἱ 4, B ἄρα τὸν 412 μετρήσουσιν. μετροῦσι δὲ καὶ 


2. ὡς] insert. m. 1 p. H] in ras. φ. 8. οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν E] mg. g.. Post E a d. P: ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 πρὺς τὸν 
Β, οὕτως ὁ € πρὸς τὸν H; del. m. rec. καὶ ὡς ἄρα] ἔστιν 
ἄρα ὡς p. 4. Z] 9 P, corr. m. rec. E] H P, corr. m. 
rece. — 0] Z P, corr. m. rec. ΗΠ E P, corr. m. rec. 8. 
τούς] τόν p. Ἔ, H] H, E B. 12. μετρήσουσιν B. 18. 
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A4» H-—B5»«0. itaque 4: B — Θ: Η͂ [prop. XIX]. 
uerum 44: B — Z: E. ilaque etiam Z: E — 09: H. 
uerum Z, E minimi sunt, minimi autem eos, qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur, maior 
maiorem et minor minorem [prop. XX] itaque E 
numerum JH melitur. et quoniam 44 numeros E, H 
multiplicans numeros I| zí effecit, erit E: H — D: 4 
[prop. XVII]. uerum E numerum H melitur. quare 
eiiam I' numerum 42] metitur [def. 20] maior mino- 
rem; quod fieri non potest. itaque 4, B nullum nu- 
merum numero Γ᾽ minorem metiuntur. ergo Γ᾽ nu- 
merum minimum metiuntur 4, B; quod erat demon- 
strandum. 


XXXV. 


Si duo numeri numerum aliquem metiuntur, eiiam 
quem minimum meliuntur numerum, eundem metietur. 
Duo enim numeri 4, B nu- 
merum aliquem ΓΖ, metiantur, 
minimum autem E numerum. 
dico, eliam E numerum nume- 


A1——4 BiI——3À 
I'———LL———————4 4 
Z 
I— ———14 E: 
rum I7 melin. 
Nam s& E numerum IZ non melitur, E nume- 
rum ZZ metiens relinquat se minorem ΓΖ. et quo- 


niam .4, B numerum E metiuntur, E autem numerum 
212 melitur, etiam 4, B numerum Z/Z melientur. 


ὄντα ] om. Vg. 15. 4£' BV, P m. rec., λη΄ p. 16. Post 
ἐάν ras. 8 litt. BV. μετρήσωσι p, μετρῶσι PVq. — 20. vi 
gupra m. 1 P. 22. ov] μή Augus. ΓΖΩ] ΓΒ. AZ 
Z4 yp, I4 V in ras, g. 26. μετρήσουσιν. μετροῦσι] -σι 
μετροῦ- add. m. 2 B; μετρήσουσι μετροῦσι Vpq; μετροῦσιν. 
μετροῦσι P. 


10 


15 


20 
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ὅλον τὸν ΓΖ xol λοιπὸν ἄρα vOv ΓΖ μετρήσουσιν 
ἑλάσσονα ὄντα τοῦ Ε' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα οὐ μετρεῖ ὁ E τὸν Df: μετρεῖ ἄρα" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
Ag*. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων εὑρεῖν, ὃν éAd- 
χιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, I* 
δεῖ δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὑπὸ δύο τῶν 4, Β ἐλάχιστος με- 
τρούμενος ὃ 4. ὃ δὴ Γ τὸν 4 ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ με- 
τρεῖ. μετρείτω πρότερον. μετροῦσι δὲ καὶ οἵ 4, B 
τὸν Zl: οἵ 4, B, Γ ἄρα τὸν 4 μετροῦσιν. λέγω δή, 
ὅτε χαὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσιν [τινα] 
ἀριϑμὸν οἵ 4, B, Γ ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4. μετρεί- 
τωσαν τὸν E. ἐπεὶ οἱ 4, B, Γ τὸν E μετροῦσιν, καὶ 
o 4, B ἄρα τὸν E μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα 
ὑπὸ τῶν 4, B μετρούμενος [τὸν E] μετρήσει. ἐλά- 
χιστος δὲ ὑπὸ τῶν 4, B μετρούμενός ἐστιν ὃ 4: ὁ A4 
ἄρα τὸν E μετρήσει ὃ μείζων τὸν ἐλάσσονα' ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ 4, B, Γ μετρήσουσί τινα 
ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 41 οἵ 4, B, Γ ἄρα ἐλά- 
χιστον τὸν 4 μετροῦσιν. 

Μὴ μετρείτω δὴ πάλιν ὃ Γ τὸν 4, καὶ εἰλήφϑω 


b. λη BV, 19" p. 9. μετρήσουσιν P. 10. τῶ»] in 
ras. g. 11. δὴ) δὲ P. 18. ἄρα A4, B, I' Vg. μετροῦσι 
Vpo, μετρήσουσιν P. δή] om. V. 14. μετρησουσι V 
el corr. ex μετρείσουσι g. τινα] om. Pp. 15. ἀριϑμόν») 
om. p. λάσσονα] τινα ἀριθμὸν ἐλάττονα p. 16. ἐπεὶ οὖν 
Vg. μετροῦσι PVpg. 17. μετρήσουσιν P et comp. p; με- 
τροῦσει Vg. 18. τὸν E] om. P. 20. μετρήσει} comp. p, in 


ras. p. 21. I']insert. postea g. μετρήσουσιν B, μετροῦσι V q. 
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uerum eliam totum ΓΖ metiuntur. quare eliam reli- 
quum ΓΖ melientur numero E minorem; quod fieri 
non potest. itaque fieri non potest, ut E numerum 
ΓΖ non meliatur. ergo metitur; quod erat demon- 
strandum. | | 


XXXVI. 

Datis tribus numeris, quem minimum metiuntur 
numerum, inuenire. | | ' 
| Sint tres numeri dati 4, B, 

oportet igitur, quem mini- 
mum meliuntur numerum, in- 
uenire. 

sumatur enim, quem duo 
| numeri 44, B minimum metli- 
untur, 4 [prop. XXXIV]. I' igitur numerum Ζ΄ 
aub metitur aut non melitur. metiatur prius. uerum 
etiam 4, B numerum Z/,meliuntur. itaque 4, B, Γ 
numerum 47 meliuntur. iam dico, eos eum etiam 
minimum metiri. nam si minus, 44, B, I' numerum 
numero 47 minorem metientur. metiantur numerum 
E. quoniam 24, B, I' numerum E metiuntur, eliam 
4, B numerum E meltientur quare etiam, quem 
minimum metiuntur 4, B, numerum E  melietur 
[prop. XXXV]. quem autem “4, B minimum meti- 
untur, est 2f. 4 igitur numerum E metitur, maior 
minorem; quod fieri non potest. itaque 44, B, Γ 
nullum numerum numero Z/ minorem metientur. ergo 
4, B, I' numerum z/ minimum metiuntur. 

rursus ne meliatur Γ᾽ numerum 427, et sumatur, 


I-—————3À B 


.-------.-.----- 4 
I———————4À E 


22. l' om. P. — 23. μετρήσουσιν P, comp. p; μετροῦσι V φ. 
24. 05] δέ p. 


10 


16 


20 
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ὑπὸ τῶν Γ, 4 ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὃ E. 
ἐπεὶ οἵ 4, B τὸν 4 μετροῦσιν, ὃ δὲ 4 τὸν E με- 
τρεῖ, καὶ oí Α, B ἄρα τὸν E μετροῦσιν. μετρεῖ δὲ 
καὶ ὃ Γ [τὸν Ε΄ καὶ] o( 4, B, I' ἄρα τὸν E μετροῦσιν. 
λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσί 
τινα οἵ 4, B, Γ ἐλάσσονα ὄντα τοῦ E. μετρείτωσαν 
τὸν Z. ἐπεὶ oí 4, B, Γ τὸν Ζ μετροῦσιν, καὶ οἵ 4, B 
ἄρα τὸν Ζ μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν 
Α, B μετρούμενος τὸν Ζ μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπο 
τῶν 4, B μετρούμενός ἐστιν ὃ z^ ὃ 4 ἄρα τὸν Ζ 
μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ 0 Γ τὸν Z' oí 4, Γ ἄρα τον 
Ζ μετροῦσιν: ὥστε καὶ ὃ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν Ζ4ῖ, Γ' 
μετροίμενος τὸν Ζ μετρήσει. ὁ δὲ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 
Γ, 4 μετρούμενός ἐστιν ὃ Ε' ὃ E ἄρα τὸν Z μετρεῖ 
ὃ μείξων τον ἐλάσσονα" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα οἵ 4, B, Γ μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα 
ὄντα τοῦ E. ὁ E ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν 4, B, I 
μετρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


A£.. 
Ἐὰν ἀριϑμος ὑπό τινος ἀριϑμοῦ μετρῆται, 
o μετρούμενος ὁμώνυμον μέρος ἕξει τῷ με- 
τροῦντι. 
᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ .4 ὑπό τινος ἀριϑμοῦ τοῦ B με- 


1. ἀριθμός om. p. 2. μετροῦσι V g. 4] corr. ex 4 p 
m. 9. 8. Post B in p m. 2 insert. I: μετρήσουσιν P, με- 
τροῦσι Vg, comp. p. μετρεῖ — 4: μετροῦσιν] om. p. 4. 
τὸν E. καί] om. P. I'] supra m. i V. μετρήσουσι P, με- 
τροῦσι V g. 6. δή] om. Vg. τρήσουσιν Β, comp. p; 
μετροῦσι V φ. 6. τινα ] om. p. τινα λάττονα ἀριϑμὸν ὄν- 
τὰ p. 7. μετροῦσιν, καὶ οἱ A, B ἄρα τὸν .2] mg. g (με- 
τροῦσι). μετροῦσι Vp. καὶ οἵ 4, Β ἄρα τὸν Ζ μετροῦσιν] 
mg. m. 2 V. 8. μετροῦσιν] μετρήσουσι V, comp. p, in ras. g. 
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quem Γ΄, 2] minimum metiuntur numerum, E [prop. 
XXXIV]. quoniam 4, B numerum Z/ metiuntur, et 
2 numerum Z melitur, etiam 4, B 


Ar———4 . . 
P numerum E melíiuntur. uerum etiam 
---- --. Φ e. 
r I'numerum E metitur. itaque 4, B, Γ 
Ϊ l . e. . 
numerum Εἰ meliuntur. iam dico, 
411 ——————4 


E eos eum etiam minimum meliri. nam 
si minus, 4, B, I' numerum aliquem 
minorem numero E metientur. me- 
liantur numerum Z. quoniam 4, B, I' numerum Z 
metiuntur, etiam 4, B numerum Z metiuntur. quare 
eliam, quem' minimum metiuntur 44, B, numerum 
Z meleliur [prop. XXXV]. uerum quem minimum 
metiuntur 4, B, est 4l. Z1 igitur numerum Z meti- 
lur. uerum etiam I' numerum Z metitur. itaque 
4, I' numerum Z metiuntur. quare eliam quem mi- 
nimum metiuntur Z/, Γ᾽, numerum Z metietur [id.]. 
uerum quem minimum metiuntur I 7f, est E. itaque 
E numerum Z metitur, maior minorem; quod fieri 
non potest. itaque numeri 4, B, I' nullum numerum 
numero ἔξ minorem metientur. ergo E minimus esí, 
quem 4, B, I' metiuntur; quod erat demonstrandum. 


XXXVII. 


ΟῚ numerum numerus aliquis metitur, is, quem 
metitur, partem habebit a metiente denominatam. 
Numerum enim 44 numerus aliquis B metiatur. 
9. τὸν Z — 10: μετρούμενος] om. p. 12. μετρήσουσι p. ὥστε] 
om. P. ἄρα ὑπό P. ED, 4p. 14. P, 4] Pp; 4, I 
BV 9. 16. B] om. p. μετρήσουσι] PB, comp. p; ue- 
τροῦσι V q. ἐλάττονα τοῦ E ὄντα p. 19. 19" B (post add. 
m. 1, ut posthac saepius), V, P m. rec., μ΄ p. 30. μετρεῖται φ. 


δι 


10 


15 


20 
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τρείσϑω᾽ λέγω, ὅτι ὃ Α ὁμώνυμον μέρος ἔχει 
τῷ 8. 

Ὁσάκις γὰρ ὁ B vov 4 μετρεῖ; τοσαῦται μονάδες 
ἔστωσαν ἐν τῷ I. ἐπεὶ ὁ B τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ Γ μονάδας, μετρεῖ δὲ καὶ ἡ 4 μονὰς τὸν Γ 
ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας, ἰσάκις ἄρα ἡ 4 
μονὰς τὸν Γ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ o B τὸν 4. ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ 44 μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ 
ὁ Γ τὸν 4: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ 4 μονὰς τοῦ B 
ἀριϑμοῦ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ A4. ἡ 05 4 
μονὰς τοῦ B ἀριϑμοῦ μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον αὐτῷ" 
καὶ ὁ I' ἄρα τοῦ 44 μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ B. 
ὥστε ὃ Α μέρος ἔχει vov Γ' ὁμώνυμον ὄντα τῷ B: 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


L4 


Am. 
Ἐὰν ἀριϑμος μέρος ἔχῃ ὁτιοῦν, ὑπὸ ὅμω- 
νύμου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται τῷ μέρει. 
᾿ἀφιϑμὸς γὰρ ὁ 44 μέρος ἐχέτω ὁτιοῦν τὸν B, καὶ 
τῷ Β μέρει ὁμώνυμος ἔστω [ἀριϑμὸς] ὁ Dr λέγω, ὅτι 
ὃ Γ τὸν Α μετρεῖ. 
Ἐπεὶ γὰρ ὃ B τοῦ 4 μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ 
I, ἔστι δὲ καὶ ἡ 4 μονὰς τοῦ Γ' μέρος ὁμώνυμον 
αὐτῷ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ 4 μονὰς τοῦ I' ἀριϑμοῦ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ B τοῦ 4᾽ ἰσάκις ἄρα ἡ 4 μο- 
νὰς τὸν Γ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ó B τὸν 4. ἐναλλὰξ 
2. τῷ corr. ex τὸ m. 2 V. 4. τῷ ] om. I'] eras. V. 
10. μέρος] mg. φ. 13. ΓῚ in ras. g. ὁμώνυμον. τὸν Dp. 
ὄντα] ὄν- supra m. 1 P; om. p. 16. μ΄ BV, P m. rec.; μα΄ p. 
16. ὑπό] m. 2 B. 18. τό»] τό Py, et e corr. V. 19 
ὁμώνυμον p. ἀριϑμός om. P p. 20. 4] corr. ex B p m. 2. 
921. ἐστίν} ἐστὶ κί V g. 33. ἔστιν PB, comp. p. — 23. μέ- 
ρος ἄρα 
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dico, numerum 4 partem habiturum esse a numero 
B denominatam. 


---,-- Nam quoties B numerum 4 me- 
r—4 B litur, tot sint unitates in I. quoniam 
E—— —ÀTr B numerum .4 secundum unitates 
rd numeri I' metitur, et etiam unitas 4 


numerum l'secundum unitates eius metitur, 47 unitas 
numerum Γ' οὐ B numerum ZA aequaliter metitur. itaque 
permutatlim 4 unitas numerum B οἱ I' numerum 4 
aequaliter metitur [prop. XV]. itaque quae pars est 
4 unitas numeri B, eadem pars est etiam I' nu- 
meri 4. uerum 4 unitas numeri B pars est ab 
ipso denominata, ergo etiam I' numeri ΑἹ pars est 
ἃ B denominata. quare 44 parlem habet Γ ἃ B 
denominatam; quod erat demonstrandum. 


XXXVIII. 


Si numerus parlem quamlibet habet, numerus a 
parte denominatus eum metlietur. 


" A4I——————————34 Numerus enim 4 partem 
I———34áB quamlibet habeat B, et a parte 
E————À1rI B denominatus sit I. dico, nu- 
I—À 4 merum Γ᾽ numerum .4 meliri. 


' Nam quoniam B numeri 4 pars est a I' denomi- 
nata, et etiam 4f unitas pars est numeri Γ᾽ ab ipso 
denominata, quae pars est z/ unitas numeri JI, eadem 
pars est eliam B numeri 4. itaque z/ unitas nume- 
rum Γ᾿ οὐ B numerum 4 aequaliter metitur. itaque 


«. 
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ἄρα ἰσάκις ἡ 4 μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ I 


e 


10 


15 


20 


τὸν 4. ὃ Γ ἄρα τὸν Α μετρεῖ" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λ΄. 

Αριϑμὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει τὰ 
δοϑέντα μέρη. | 

Ἔστω và δοϑέντα μέρη và 4, B, I^ δεῖ δὴ ἀριϑ- 
μὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει τὰ 4, B, Γ μέρη. 

Ἔστωσαν γὰρ τοῖς 4, B, I' μέρεσιν ὁμώνυμοι ἀριϑ- 
μοὶ οἵ 4, E, Z, καὶ εἰλήφϑω ὑπὸ τῶν 4, E, Z ἐλάχι- 
στος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὃ H. 

Ὁ H ἄρα ὁμώνυμα μέρη ἔχει τοῖς 4, E, Ζ. τοῖς 
δὲ 4, E, Z ὁμώνυμα μέρη ἐστὶ τὰ 4, B, I* ὃ Η ἄρα 
ἔχει τὰ 4, B, Γ' μέρη. λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστος ὦν. 
εἰ γὰρ μή, ἔσται τις τοῦ Η ἐλάσσων ἀρυϑμός, ὃς ξξει 
τὰ 4, B, Γ μέρη. ἔστω ὃ Θ. ἐπεὶ ὁ Θ ἔχει τὰ A, 
B, Γ μέρη, ὃ Θ ἄρα ὑπὸ ὁμωνύμων ἀριϑμῶν μετρηϑή- 
σεται τοῖς 4, B, Γ μέρεσιν. τοῖς δὲ 4, B, Γ μέρεσιν 
ὁμώνυμοι ἀριϑμοί εἰσιν οἵ 4, E, Z: ὃ Θ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 4, E, Ζ2 μετρεῖται. καί ἐστιν ἐλάσσων τοῦ Η' 
ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἔσται τις τοῦ Η ἐλάσ- 
cov ἀριϑμός, ὃς ἕξει τὰ 4, B, Γ' μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. ἰσάκις] om. p. 8. μα΄ BV, P m. rec; μβ». 6. 
ἔστω τὰ δοθέντα μέρη] supr& m. 1 p. 8. ἔστωσαν] -og» 
supra V. γάρ] οἵα. ΒΥ͂ρῳ. 9. καὶ εἰλήφϑω ὑπὸ τῶν 4, E z] 
mg. φ. ὁ ὑπό BVpqg. 10. Post ὃ H add. Theon: ἐπεὶ (ἐπε 
οὖν Vo, καὶ ἐπεί P m. rec.) ὁ H ὑπὸ τῶν 4, E, Ζ μετρεῖται 
(BVpo, P m. rec.) 11. doo] Pp, om. BV g. 12. ἐστί 
ἐστίν PB, om. p. τα] om. P. . D]esuprà m. 1 V. 14. 
Post μή add. Theon: ὁ Η ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ A, B, Γ' μέρη 
(BVpo, εἰ γὰρ μὴ 0 H ἐλάχιστος dv mg. o). ἔσται) ἔστω Pp. 


tig] supra m. 2 V. 16. μέρη] om. P. 19. ἐλάττων P. — 91. 
Ante ἀριϑμός eras. ὅς V. In fine: Εὐκλείδου στοιχείων ξ΄ PB. 
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permutatim Z1 unitas numerum B et Γ΄ numerum 4 
aequaliter metitur [prop. XV]. ergo I' numerum 4 
metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXIX. 

Numerum inuenire minimum, qui datas partes ha- 
beat. * 

| B r Sint datae partes 44, B, I. 
τὶ (———4 1525 ----ἰὀ oportet igitur numerum inuenire 
.-..- ou ——E 1 minimum, qui partes 44, B, Γ 
E— ————ÀZ ;; habeat. 
EE À partibus enim 4, B, Γ de- 
p —————————À 


nominali sint numeri Z, E, Z, 
el sumatur!) numerus H, quem 7f, E, Z minimum me- 
liantur. HH igitur partes habet a numeris Z7, E, Z 
denominatas [prop. XXXVII]. uerum a Zi, E, Z de- 
nominatae partes sunt “4, B, I. itaque H partes 4, 
B, I' habet. iam dico, eum etiam minimum esse. 
nam si minus, erii numerus aliquis numero Η minor, 
qui partes 44, B, I' habeat. sit 6. quoniam Θ᾽ par- 
les 44, B, I' habet, numerum Θ᾽ metientur numeri 
8 partibus 4, B, I' denominati [prop. XXXVIII]. 
uerum ἃ partibus 4, B, I' denominali sunt numeri 
2, E, Z. ilaque € numerum numeri Zi, E, Z metiun- 
iur. et minor est numero H; quod fieri non potest. 
ergo non erib numerus numero Η minor, qui partes 
4, B, I' habeat; quod erat demonstrandum. 

1) Itaque Euclides hie quoque prop. 86 de tribus tantum 
numeris demonstratam tacite ad quamlibet numerorum multitu- 


dinem transtulit, sicuti supra in prop. 88 eodem modo prop. 8 
lacite dilatauit (u p. 265 not.). 
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9. 


α΄. 
παν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
ἀογον» οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους σιν; ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λό6ό- 

QV ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 
4, B, T, 4, οὗ 0à ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, 42, πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔστωσαν" λέγω, ὅτι οἵ 4, B, I, 4 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Εἰ γὰρ μή, ἔστωσαν ἐλάττονες τῶν 4, B, Γ, 4 
οἱ E, Z, H, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες αὐτοῖς. καὶ 
ἐπεὶ οἵ 4, B, Γ, 4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς E, Ζ, 
Η, O, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος [τῶν Α, B, I, 4] τῷ 
πλήϑει [τῶν E, Z, H, 9], 0v ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Α͂ 
15 πρὸς τὸν Ζ, ὁ E πρὸς τὸν O. οἵ δὲ A, 4 πρῶτοι, 

oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχίστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
μοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις 
ὅ τε μείξων τὸν μείξονα καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, 
τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ émó- 
20 μένος τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν E ὃ μεί- 
ξων τὸν ἐλάσσονα" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 


10 


- Εὐκλεέδου στοιχείων t: y V. Post titulum in textu scholi- 
um δὰ VII, 39 habent Vpg; ἃ. app. 4. ὦσιν] om. Vg. 
εἰσιν P B. 9. εἰσιν B. 11. H] postea insert. V. 12. 
4] postea insert. V. εἰσέν B. 13. καί ἐῤφτιν — 14: e] mg. 
m. 2 V. 18. τῶν 4, B, I, 4] om. P. 14 τῶν E, Z2, H, €] 


VIII. 


I. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
οὐ extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt 
eorum, qui eandem rationem habent. 

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein- 
ceps 4, B, I', Z4, eti eorum exiremi 4, 4 inler se 
primi sint. dico, numeros 44, B, Γ, 4 minimos esse 
eorum, qui eandem rationem habeant. 


AL——————3À r—E 
BiI—————————14 | ΙΖ 
I'"———————4 ---- 

441 ———————— 1 ———40 


. Nam si minus, numeri E, Z, H, € numeris 4, B, 
Γ, 4 minores sint eandem rationem habentes. οὗ quo- 
niam 4, B, I, 4 et E, Z, H, Θ in eadem ralione sunt, 
et multitudo multitudini aequalis est, ex aequo erit 
ΝῊ, 14] 4: 4 — ΚΕ: Θ. uerum 4, 47 primi sunt, 
primi autem eliam, minimi sunt [ VII, 21], minimi 
autem numeri eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et sequens 
sequentem, itaque Α΄ numerum Εἰ metitur, maior 


om. P. 18. 0 τε μείζων — 19: τουτέστιΨ] P; om. Theon 
(B V 9). 21. ἀδύνατον] ἄτοπον Vg. 
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oí E, Ζ, H, Θ ἐλάσσονες ὄντες τῶν 4, B, D, 4 dv 
τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν αὐτοῖς. οἵ 4, B, Γ, 4 ἄρα 
ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
β΄. 

Δριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους, 
ὅσους ἂν ἐπιτάξῃ τις, ἐν τῷ δοϑέντι λόγῳ. 

Ἔστω ὃ δοϑεὶς λόγος ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς ὁ 
τοῦ Α πρὸς τὸν Β' δεῖ δὴ ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς 
ἀνάλογον ἐλαχίστους, ὅσους ἄν τις ἐπιτάξῃ, ἐν τῷ 
τοῦ 4 πρὸς τὸν B λόγῳ. 

᾿᾿Επιτετάχϑωσαν δὴ τέσσαρες, καὶ ὃ .4 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω, τὸν δὲ B πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4] ποιείτω, καὶ ἔτι ὃ B ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν E ποιείτω, καὶ ἔτι ὁ 4 τοὺς I, 4, E 
πολλαπλασιάσας τοὺς Z, H, Θ ποιείτω, ὁ δὲ B τὸν 
E πολλαπλασιάσας τὸν Καὶ ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ ὃ Α ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 
Γ πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιάδας τὸν 4 πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, [οὕτως] 
ὁ Γ πρὸς τὸν 4. πάλιν, ἐπεὶ ὃ μὲν 4 τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, ὁ δὲ B ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν Ε πεποίηκεν , ἑκάτερος ἄρα τῶν 4, B 
τὸν B πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Z4, E πεποίηκεν. 


ὃ. εἰσιν P. αὐτοῖς} om. Vg. — 7. vig ἐπιτάξῃ P... 9. 
ἑξῆς} supra m. 2 V, om. g. 10. ἐπιτάξῃ τις Vg. 12. 
τέσσαρες] ὃ P et post ras. 1 litt. B. 18. τὸν δὲ B — 14: 
ποιείτω] om. gp. 18. μέν] om. Vg. 19. πεποίηκεν) (p (prius) 
πεποίηκε Vg. 20. Ante ἔστιν add. Theon: ἀριϑμὸς δὴ ὃ 4 
δύο τοὺς 4, B πολλαπλασιάσας τοὺς Ι΄, 4 πεποίηκεν (BV g). 
τὸν] insert, g. οὕτως] om. P. 21. μέν] P, om. BV g. 
24. τῶν] vov P. 
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minorem; quod fieri non polest. ilaque E, Z, H, 09 
eandem rationem non habent ac 4, B, Γ, 4, quibus 
minores sunt. ergo 24, B, Γ, 4 minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum. 


II. 


Numeros inuenire minimos deinceps proportionales 
in data proportione, quotcunque propositum erit. 

Sit data proportio in numeris minimis!) 4: B. 
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro- 
portionales in proportione 44: B, quotcunque propo- 
situm erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia- 
mus, et sib 44 »5« 4 — I, 4»« B — 4, B2« B— E, 
A»xI-—Z,454-—H, A»xEz909, B» E—K. 


I——14 E——————ÀTI 
|B ι------------------,ἾΖ 


οὖ quoniam 4 »« 4 -- Γ et 4 »« B — 4, erit 
4A: B —I:4 [VII, 11]. 
rursus quoniam 4 »« B — 4 ei B »« B — E, uterque 
4, B numerum B multiplicans utrumque 7f, E effecit. 


1) Si proportio data minimis numeris proposita non est, 
per VII, 88 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio- 
nem habent. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 18 


b 
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ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὸν Ε. ἀλλ᾽ ὡς ὁ Α πρὸς τὸν Β, ὁ Γ πρὸς τὸν 
Z4' καὶ ὡς ἄρα 0 Γ πρὸς τὸν 4, ὁ 4 πρὸς τὸν E. 
καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τοὺς Γ, 4 πολλαπλασιάσας τοὺς Z,H 
πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ' πρὸς τὸν 4, [οὕτως] 
ὁ Ζ πρὸς τὸν H. ὡς δὲ ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως 
ἦν ὁ 4 πρὸς τὸν B: καὶ ὡς ἄρα ὃ Α πρὸς τὸν B, 
ὁ Ζ πρὸς τὸν H. πάλιν, ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς 4, E πολ- 
λαπλασιάσας τοὺς H, 60 πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 
4 πρὸς τὸν E, ὁ H πρὸς τὸν Θ. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 
πρὸς τὸν E, ὃ Α πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν Θ. καὶ ἐπεὶ οἵ 
Αι, B τὸν E πολλαπλασιάσαντες τοὺς 0, K πεποιήκα- 
σιν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ó Θ 
πρὸς τὸν K. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως O 
τε Ζ πρὸς τὸν H καὶ ὁ H πρὸς τὸν Θ. xol ὡς ἄρα 
ὁ Ζ πρὸς τὸν H, οὕτως 0 τε H πρὸς τὸν Θ καὶ 
ὃ Θ πρὸς τὸν Κ' οἵ I' 4, E ἄρα καὶ οἱ Z, H, 
Θ, K ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν B λόγῳ. 
λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστοι. ἐπεὶ γὰρ οἵ A4, B ἐλά- 
χιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, 
oí δὲ ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὲν λόγον ἐχόντων πρῶ- 
to, πρὸς ἀλλήλους síG(v, oí 4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἕκάτερος μὲν τῶν 4, B ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας ἑχάτερον τῶν Γ, E πεποίηκεν, ἑἕκα- 
τερον δὲ τῶν I' E πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 
Z, K πεποίηκεν" οἵ I', E ἄρα καὶ o( Ζ, K πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐὰν δὲ ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 


2. ὁ D οὕτως ὁ Γ' Vg. 8. καὶ ὡς ἄρα ὁ I' πρὸς τὸν 4) 
mg. m. 2 V addito in fne. οὕτως. ὁ 4] καὶ ὁ 4 V, οὕτως 
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ilaque 4: B — 4: E [VII, 18]. uerum 4: Β -- Γ: Ζ. 
quare eliam Γ΄: 4 — 41: E. et quoniam 4 »« I'— Ζ 
et 4 «4 -—H, erit D':4 — Z: H[VII, 17]. uerum 
erat Γ΄: 4 — 4: B. quare etiam 4: B — Z: H. rur- 
sus quoniam 4 »« 4 — H eti 4 »« E — 6, erit [VI, 
17] 4: E — ΗΠ: Θ. uerum Z: E — 4:B. quare etiam 
4:B — H:60. ei quoniam 
4 »« E — 0 οὗ B »« E — K, 
erit [VIT, 18] 4: B 0: K. uerum 
4:B—2Z2:H-2H:0. 

quare eliam Z: H — H:60 — 0: Καὶ itaque Γ, 4, E 
et Z, H, 9, Καὶ proportionales sunt in proporlione 4: B. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam 4, 
B minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent, 
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter 
se primi sunt [VII, 22], 4, B inter se primi sunt. et 
uterque 4, B seipsum multiplicans utrumque Γ᾽, E effecit, 
utrumque autem Γ᾽, E multiplicans utrumque Z, K effecit. 
itaque I, E et Z, K inter se primi sunt [VII, 2'1].*) 
sin quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, et 
extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum, 


1) H. e. Γ' οὐ E primi sunt inter se et item Z et K. nu. 
meros I', E, 21 corollarii causa per totam propositionem 
respicit. 


xoi ὁ Δ qg. E]e corr. V. 4. vovg] corr. ex τοῦ V. τούς 
eorr. ex τοῦ V. 5. οὕτως] om. P. 8. H| seq. ras. 1 litt. V. 
10. ὁ H] οὕτως ὁ H q et m. 2V. ἀλλ᾽ ὡς] ὡς δέ P. 12. 
οὕτως καί P. 14. οὕτως] om. BV g. 15. ἀλλ᾽  ἐδείχϑη 
δὲ καί Theon (ΒΥ͂ φ). 17. τε) om. P. 19. λόγῳ supra 
m. 2 B. 21. εἰσιν P, αὐτοῖς — 22: ἐχόντων] om. P. 22. 
Post ἐχόντων add. αὐτοῖς V φ, et supra m. 2 B. 24. εἰσί V g. 
27. K] (alt) H g. 29. δέ] om. g. 
18* 
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ἀλλήλους ὦσιν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς. οἱ Γ, 4, E ἄρα καὶ οἱ Ζ, H, Θ, K 
ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 
A, Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα. 

Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τρεῖς ἀρυϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ὦσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς, oí ἄκροι αὐτῶν τετράγωνοί εἰσιν, 
ἐὰν δὲ τέσσαρες. κύβοι. 

γ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλο- 
γον ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς, oí ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. | 

Ἔστωσαν ὑποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ἐλά- 
χιότοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οἵ A, 
B, I, zt: λέγω, ὅτι ol ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, 4] πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν 4, B, Γ, 4 λόγῳ οἵ E, Z, τρεῖς δὲ οἱ H, Θ, 
Κ, καὶ ἑξῆς ἑνὶ πλείους, ἕως τὸ λαμβανόμενον πλῆ- 
ϑος ἴσον γένηται τῷ πλήϑει τῶν 4, B, I, 4. εἰλή- 
φϑωόσαν καὶ ἔστωσαν ol 4, M, N, &. 


—À— 


1. sc.» PB. 2. K] corr. ex Γ m. 2 V. — 5. xógioua] 
mg. m. 2 V, om. g. 6. ἐάν] ἄν seq. ras. 2 litt. P. T. 
ὦσιν ἐλάχιστοι Vg. ὦσιν B. λόγον] mg. g. 9. δέ] supra 
m. 9 V. τέσσαρες] ὃ B. 11. ΓῚ postea insert. m. 1 V. 
20. of H] corr. ex of m. 2 B. 921. K] in ras. P. xac] 
supra add. αἵ m. 1 P; καὶ ἀεί B. ἕως οὗ Theon (BVg), 
ἕως ἄν August. 23. ἔστωσαν -v e corr. m. rec. P 
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qui eandem rationem habent [prop.I]. ergo I, Z, E 
οὐ Z, H, 09, K minimi sunt eorum, qui eandem ratio- 
nem habent ac 4, B; quod erat demonstrandum. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si tres numeri deinceps pro- 
portionales minimi sint eorum, qui eandem rationem 
habeant, extremos eorum quadratos esse, sin quattuor, 
eubos.!) 


III. 


. Bi quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
minimi eorum, qui eandem rationem habent, exiremi 
eorum inter se primi sunt. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 44, 
B, I, 44 minimi eorum, qui eandem rationem habent. 
dico, extremos eorum .4, Ζ΄ inler se primos esse. 
sumantur enim duo 


(o —áÀ4 IB d I . .. 9. 
id numeri minimi in pro- 
! ἘΠῚ ΙΖ portione numerorum 4, 
EAH 9 B; I, 4 [ΝῊ 35] E, 
K Z, ires autem H, O, Καὶ 
C——a4 aM N εὐ deinceps uno plures 


[prop.II], donec multitu- 
" do sumpta aequalis fiat 
multitudini numerorum 4, B, I, 4. sumantur οὖ sint 
4, M, N, A. et quoniam E, Z minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt 


1 Nam 4: B-— D':d—4:EectI'—A455 E-——B* 
praelerea 4: B — 2: HzsH:0—0:K et Z—A»«I'—45 
K— B» E-B* 


10 


15 


20 
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Kol ἐπεὶ ol E, Z ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
καὶ ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν E, Ζ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Η, K πεποίηκεν, ἑκάτερον ὃὲ 
τῶν H, Καὶ πολλαπλασιάσας ἕκάτερον τῶν 4, Ηὶ πε- 
zoínxev, καὶ οἵ H, Καὶ ἄρα καὶ οἵ 4, S πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἐπεὶ οἵ 4. Β. Γ, 4 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, εἰσὶ ÓÀ 
καὶ οἵ 4, M, Ν, & ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες 
τὸῖς 4. B, Γ, 4. καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν .4, 
B,I,4 τῷ πλήϑει τῶν A, M, N, X, ἕκαστος ἄρα 
τῶν Α, B, Γ, 4 ἑκάστῳ τῶν 4, M, N, Ξ ἴσος ἐστίν" 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ μὲν 4 τῷ 4, ὃ δὲ 4 τῷ B. καί 
εἰσιν οὗ 4, Εὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. καὶ οἵ Α, 4 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Aóyov δοϑέντων ὁποσωνοῦν ἐν ἐλαχίστοις 
ἀριϑμοῖς ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλα- 
χίστους ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες λόγοι ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑ- 
μοῖς ὅ τε τοῦ Α4 πρὸς τὸν B καὶ ὁ τοῦ Γ πρὸς 
τὸν 4 καὶ ἔτι ὃ τοῦ E πρὸς τὸν Z' δεῖ δὴ ἀριϑ- 


μοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους ἔν τε τῷ τοῦ 


A πρὸς τὸν B λόγῳ καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 
καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Z. 
Εἰλήφϑω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν Β, Γ ἐλάχιστος μετρού- 
μενος ἀριϑμὸς ὁ Η. καὶ ὁσάκις μὲν ὁ B τὸν H 
1. καὶ ἐπεί --- 83: ἑαυτὸν μέν] of ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ A, & 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ γὰρ of E, Z πρῶτοι ἑκάτερος 


δὲ αὐτῶν ἑαυτόν Theon (BVg). 1. εἰσιν P. 4. K] eras. V. 
ὃ. τῶν 4] τὸν 4 P. 6. καί] om. BVg. καὶ of A, & — 1: 
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[VII, 22]. e&t quoniam Εὶ »« E— H, 2». Z— K 
[prop. II eoroll.] et E»« H — 4, Z»« Καὶ — & [id.], 
et H, Καὶ et 4, A inier se primi sunt (VII, 21]. et 
quoniam 4), B, I, 4 minimi sunt eorum, qui eandem 
rationem habent, et etiam 44, M, Ν, Καὶ minimi sunt 
in eadem ratione ac 4, B, I, 4, et multitudo nume- 
rorum 4, B, I, 4 multitudini numerorum 4, M, N, Καὶ 
aequalis est, singuli 4, B, Γ, 4] singulis 4, M, N,A 
aequales sunt. ilaque 4 — 4, 2 — 5. οὐ ^ E S inler 
se primi sunt. ergo etiam 44, 4] inter se primi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


IV. 


Datis quotlibet rationibus in numeris minimis nu- 
meros inuenire minimos deinceps proportionales!) in 
rationibus datis. 

Sint datae rationes in numeris minimis 4: B, 
Γ: 2, E:Z. oportet igitur numeros minimos inuenire 
deinceps proportionales in rationibus 

4: B, I': 4, E:Z. 

sumatur enim, quem minimum meliuntur B, I, 

numerus H [VII, 34]. οὐ quoties B numerum H me- 


1) Uerba ἑξῆς ἀνάλογον hoc loco proprio sensu usurpata 
non suni; neque enim rationes inter se aequales sunt. significat 
Euclides, terminum sequentem prioris rationis praecedentem 
esse posterioris. habet idem Campanus. 


εἰσίν] πρῶτοι καὶ of A, E Theon (BV 9). 7. καὶ ἐπεί — 8: 
εἰσι] mg. m. 1 P. 7. A] om. B. 8Β. εἰσι] εἰσιν P; ὦσι Vg 
9. λάχιστοι ἢ om, Vg. 14. slow] P; ἐπεί Theon (BY). 
Post ἀλλήλους add. Theon: εἰσίν, ἴσος δὲ ὁ μὲν A τῷ A ὁ δὲ 
& τῷ 4 (ΒΥ φ). 18. ἀνάλογον] P; V mg. m. 1, del. m. reo.; 
om. Bg 19. δοθεῖσιν B. 21. τόν] corr. ex vo V. 22. 
5] seq. ras, ὃ litt. V. 23. ἀνάλογον] om. BV g. 
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μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ O0 4 τὸν Θ μετρείτω, ὁσάκις 
δὲ ὁ Γ τὸν H μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὁ 4 τὸν Καὶ 
μετρείτω. ὁ δὲ E τὸν K ἥτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 
μετρείτω πρότερον. καὶ ὁσάκις ὁ E τὸν K μετρεῖ, 
5 τοσαυτάκις καὶ ὃ Ζ τὸν A4 μετρείτω. καὶ ἐπεὶ ἰσά- | 
xig ὁ 44 τὸν Θ μετρεῖ xol ὁ B τὸν H, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν H. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ H 
πρὸς τὸν K, καὶ ἔτε ὡς ὃ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὃ | 
10 Καὶ πρὸς τὸν 4: ol 0, H, K, 4 ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν ἔν ve τῷ τοῦ 44 πρὸς τὸν B καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγῳ. 
λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστοι. εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ Θ, 
H, K, A ἕξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ἔν τε τοῖς τοῦ Α͂ 
15 πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν 21 xal ἐν τῷ τοῦ 
E πρὸς τὸν Ζ λόγοις, ἔστωσαν οἱ N, E, M, O. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Ν πρὸς 
τὸν E, oí δὲ 4, B ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι με- 
τροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὃ τὲ 
90 μείξων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσδονα, 
τουτέστιν O τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἕπό- 
μενος τὸν ἑπόμενον, ὁ B ἄρα τὸν αὶ μετρεῖ. διὰ 


1. Θ] eras. V. 2. καί] om. Vg. 9. ἔτι ὡς] in ras. 
m. rec. P. 10. 0, H] e corr. post ras. 2 litt. V; H, 6 B. 
ἀνάλογον] P; om, BVg. 11. sel om. Vg. 13. » eras. V. 
O, H] H, € B. 14. ἀνάλογον] P; mg. m. 1 V, del. m. rec.; 
om. Bg. τε] οἵα. BVg. 16. καί] καὶ ἐν τῷ Ρ. ἐν vo] ἔτι 
τῷ B, ἔτι ἐν τῷ ἵῳ. 16. Post λόγοις add. Vo: ἔσονταί τινες 
τῶν H, Θ, K, A εξῆς (mg. V) ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἔν τε τοῖς 
τοῦ Α πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ' πρὸς τὸν Z4 καὶ ἔτι (supra V) 
τοῦ E πρὸς τὸν Z λόγοις; idem B mg. m. 9 om. ἑξῆς et ἔτι. 
17. og] supra m. 2 V. N ] Η φ. 18. οἵ δὲ ἐλάχιστοί) 
om. P. μετροῦσιν V q. 250. ἐλάττων τὸν ἐλάττονα V g. 21. 
τε] om. P. — 22. ἄρα] ἔτι φ. 
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litur, toties eliam 4 numerum O metiatur, quoties 
autem I'numerum H metitur, toties etiam 71 nume- 
rum K meliatur. E igitur!) numerum K aut metitur 


A I— —1 Bi 
I' | 4I 
Ei | ZI | 

I————1N H 

! 
5 e 
1 
M 1I —————————4,K 
iQ -—— | 


aub non melitur. prius metiatur. et quolies E nume- 
rum K melüitur, tolies etiam Z numerum «Δ metiaiur, 
el quoniam 44 numerum O et B numerum H aequa- 
liter metitur, erit 4: B — Θ: H [VII def. 20. VII, 13]. 
eadem de causa erit etiam Γ΄: 2 — H : Καὶ οὐ prae- 
terea E: Z — Κα: 4. itaque 0, H, K, 4 deinceps pro- 
portionales sunt in rationibus 44: B, I': 4, E : Z. 
iam dico, eos eliam minimos esse. nam si O, H, K, 
4 non sunt minimi deinceps proportionles in ralioni- 
bus 4: B, I': Z4, E:Z, minimi sint N, 3, M, O. et 
quoniam esbí 4:B— Ν: , et 4, B minimi sunt, 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem, 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem 
[VITI, 20], B numerus numerum καὶ metitur. eadem 


1) Uidetur enim pro δέ lin. 8 scribendum esse δή; cfr. 
p. 194, 23. 262, 11. 
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τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν 5" μετρεῖ" οἱ B, Γ ἄρα τὸν 
& μετροῦσιν" καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν Β. Γ 
μετρούμενος τὸν Ξ' μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
B, I' μετρεῖται ὃ H: ὃ H ἄρα τὸν S μετρεῖ ὁ μεί- 
ξων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἔσονταί τινες τῶν Θ, Η, K, 4 ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἔν vs τῷ τοῦ 44 πρὸς τὸν B καὶ τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι τῷ vov E πρὸς τὸν Z λόγῳ. 
Μὴ μετρείτω δὴ ὁ E τὸν K. καὶ εἰλήφϑω ὑπὸ 
τῶν E, K ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὁ M. 
καὶ ὁσάκις μὲν ὁ K τὸν M μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ. 
ἑκάτερος τῶν O, H ἕκατερον τῶν N, 7M μετρείτω, 
ὁσάκις δὲ ὁ E τὸν M μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὁ Ζ 
τὸν Ο μετρείτω. ἐπεὶ ἰσάκις ὃ Θ τὸν Ν μετρεῖ καὶ 
Η τὸν A, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Θ πρὸς τὸν H, οὕτως 
Ν πρὸς τὸν X. ὡς δὲ ὁ Θ πρὸς τὸν H, οὕτως 
4 πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὃ 44 πρὸς τὸν B, οὔ- 
τῶς ὃ NN πρὸς τὸν ΚΞ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ D 
πρὸς τὸν 24, οὕτως ὁ Καὶ πρὸς τὸν M. πάλιν, ἐπεὶ 
ἰσάκις ὁ E τὸν M μετρεῖ καὶ ὁ Ζ τὸν O, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 0 M πρὸς τὸν Ο' οἱ Ν, 
S, M, Ο ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τοῖς τοῦ ve .4 
πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4i καὶ ἔτι τοῦ E 
πρὸς τὸν Ζ λόγοις. λέγω δή, Cr. καὶ ἐλάχιστοι ἐν 


Q^ Q^ Q^ 


1. B, D] I, B BV g. 2. μετροῦσι Vg. ὑπό] ὁ ὑπό P. 
4. μετρεῖται ὃ H. ὃ H ἄρα] del. m. 2 B, mg. μετρούμενός 
ἐστιν ὁ Η' ὁ H ἄρα τὸν & μετρεῖ. — 6. O, H] H, Θ Bg et 
in ras. V. . 7. Post ἑξῆς ἢ in B insert, m. 1: ἀνάλογον. τε 
om. P. 8. 4] 4 λόγῳ V g. λόγῳ om. Vg. 11. M 


m. 9 V. M] μή g. 12. 9, H] cor ex H, 6 V; 
H, 0 PBg. 18. M] wj q. 14. ἐπεί] καὶ ἐπεί V m. 3, φ.᾿ 
20. ἔστιν ἄρα --- 31: τὸν ΟἹ mg. φ. 29. ἀνάλογον] om. 


BV g. tov] τῶν P. τε] om. Vg. 23. ἔτι] om BV g. 
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de causa eliam I'numerum ἐπὶ metitur. itaque B, I' 
numerum A meliuntur. quare etiam, quem minimum 
metiuntur B, I, numerum ,3 metitur [VII, 35]. mini- 
mum autem B, I' metiuntur numerum H. itaque H 
numerum ,$ metitur, maior minorem; quod fieri non 
potest. itaque nulli numeri numeris OG, H, K, 4 mi- 
nores deinceps in rationibus 4: B, Γ: Z4, E: Z erunt. 

ne meliatur igitur E numerum K. οὖ sumatur, 


quem minimum metiuntur E, K, numerus M [VII, 34]. 


AI ει ΓῚ Ei-——————À | 


Bi———3À — di——————À ...-.-.---- . 2, 
Hi——————4 I-—————3À60 
E———————————4K I—— II 
Mi————————————À4 ----- 
ΕΗ 1--τ---------------------- Z———— 
INI———————— I————ÀT 
Q 1I ———————————————4 


el quoties Καὶ numerum M metitur, toties uterque 0, H 
uirumque N, (αὶ metiatur, quoties autem E numerum 
M metüitur, toties etiam Z numerum O metiatur. quo- 
niam 9 numerum N et H numerum XA aequaliter me- 
titur, erit 9: H τὸ Ν: 5 [VII def. 20. VII, 13]. uerum 
0:H — 4: B. quare etiam 4: B— N: XA. eadem 
de causa eliam Γ΄: 2 — αἰ : M. rursus quoniam E 
numerum M et Z numerum O aequaliter metitur, erit 
E:Z-M:0O [VII def. 20. VII, 13]. itaque N, &, 
M, O deinceps proportionales sunt in rationibus 
4:8, Γ: 4, E:Z. 


94. ἐλάχιστοί εἶσιν Vq. Dein add. BVg: εἰ γὰρ μή εἰσιν 
ἐλάχιστοι (om. B) οἵ N, E, M, O ἑξῆς (ἐλάχιστοι add. B). 
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τοῖς Α B, Γ 4, E Z λόγοις. εἰ γὰρ μή, ἔσονταί 
τινες τῶν Ν, E, M, Ο ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον ἐν τοῖς 4 B, Γ 4, E Z λόγοις. ἔστωσαν οἵ 
II, P, Z, T. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ II πρὸς τὸν P, 
οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν B, οἱ δὲ 4, B ἐλάχιστοι, οἵ 
ὃὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας 
αὐτοῖς ἰσάκις ὅ τὲ ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ 
ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον, ὁ B ἄρα τὸν P μετρεῖ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν P μετρεῖ" οἵ B, Γ ἄρα τὸν 
P μετροῦσιν. καὶ ὁ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν Β. Γ 
μετρούμενος τὸν P μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
B, Γ μετρούμενός ἐστιν ὃ H* ὁ H ἄρα τὸν P μετρεῖ. 
καί ἐστιν ὡς ὃ Η πρὸς τὸν Ρ, οὕτως ὁ Καὶ πρὸς τὸν 
2" καὶ ὃ K ἄρα τὸν Z μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ὁ E 
τὸν Σ' οἵ E, Καὶ ἄρα τὸν Z μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλά- 
χιόστος ἄρα ὑπὸ τῶν E, K μετρούμενος τὸν Z2 με- 
τρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν E, K μετρούμενός 
ἐστιν ὁ M: ὁ M ἄρα τὸν Z2 μετρεῖ ὃ μείζων τὸν 
ἐλάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἔσονταί 
τινες τῶν Ν, Ηὶ, M, Ο ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον ἔν vs τοῖς τοῦ Α πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς 
τὸν 4 καὶ ἔτι τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγοις" οἱ Ν, ΚΞ, 
M, O ἄρα ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοί εἰσιν ἐν τοῖς Α͂ 
B, ΓΖ, E Z λόγοις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. 4, E, Z] om. B. εἰ γὰρ μή] om. BVg. 2. N] 
H g. ἀνάλογον] om. BVg. 7. τε] om. BVg. 10. με- 
τροῦσι V g. 11. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν B, I' μετρούμενος] 
d δὲ ἐλάχιστος V g. 12. H]| mutat. in 8 m. 2, supra H 
H] item B. μετρήσει V g. 18. H] uti supra B. 
15. ge u^ e 18. 2] corr. ex E V. 20. ἀνάλογον" 
om. B Ἧι. τόν] om. B. 22. τόν] om. B. τι) εἰ Ῥ 
τόν] om. 78. 23. ἀνάλογον] om. BVg. ἐν] om. P. 
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iam dico, eos eliam minimos esse in rationibus 

4:8, D: 4, E:Z. 
nam si minus, numeri numeris N, 5, M, O minores 
deinceps proportionales erunt in rationibus 

4A:B, Γ: 4, E:Z. 
sint JI, D, 2, T. et quoniam est I1: P — 4: B, et 4, B 
minimi sunt, minimi autem eos, qui eandem rationem 
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem 
el sequens sequentem [VII, 20], B numerus numerum 
P metitur. eadem de causa etiam I' numerum .P me- 
litur. itaque B, I' numerum P metiuntur. quare etiam 
quem minimum metiuntur B, I, numerum P metietur 
[VII,35]. quem autem minimum metiuntur B, I, est H. 
ilaque H numerum P metitur et H:P-——K:2Z.) 
quare eliam K numerum Z metitur [VII def. 20]. 
uerum eiiam E numerum 2| metitur [VII, 20]. itaque 
E, K numerum Z metiuntur. quare eliam quem mi- 
nimum metiuntur E, K, numerum Σ' metietur [VII, 35]. 
quem aütem minimum metiuntur E, K, est M. itaque 
M numerum Z melitur, maior minorem; quod fieri 
non poiest. itaque nulli numeri numeris N, 5, M, O 
minores deinceps proportionales erunt in rationibus 
4:8, Γ: 4, E:Z. ergo N, 5, M, O minimi sunt 
deinceps proportionales in rationibus 4: B, I': Z, E:Z; 
quod erat demonstrandum. 


1) Nam H:K-z Γ: (p.280,8) — P: Z. tum u. VII, 13. 
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, 


ε΄. 

Οἱ ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσι τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Ἔστωσαν ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ ol 4, B, καὶ τοῦ μὲν 
4 πλευραὶ ἔστωσαν oí Γ, 4 ἀριϑμοί, τοῦ δὲ B οἵ 
E, Ζ: λέγω, ὅτι ὃ Α πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον éx τῶν πλευρῶν. 

Μόγων γὰρ δοθέντων τοῦ vs ὃν ἔχει ὃ I' πρὸς 
τὸν E καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Z εἰλήφϑωσαν ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἐλάχιστοι ἐν τοῖς I' E, 4 Z λόγοις, οἵ H, Θ, K, 
ὥστε εἶναι ὡς μὲν τὸν Γ πρὸς τὸν E, οὕτως τὸν 
Η πρὸς τὸν O, ὡς δὲ τὸν 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
τὸν Θ πρὸς τὸν K. καὶ ὁ 4 τὸν E πολλαπλασιάσας 
τὸν 4 ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν 44 
πεποίηκεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ 4“ πρὸς τὸν 
4. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ H πρὸς τὸν Θ᾽ 
καὶ ὡς ἄρα ὁ Η πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 
4A. πάλιν, ἐπεὶ ὁ E τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν, ἔστιν ἄῤα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν B. ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
ὁ Θ πρὸς τὸν K^ καὶ ὡς ἄρα ὁ Θ πρὸς τὸν K, οὔ- 
vog ὃ ΛΑ πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ H πρὸς 
τὸν Θ, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν 4 Óv ἴσου ἄρα ἐστὶν 


4. μέν] om. P. 8. γάρ] ἀεέ φ. 11. τὸν H] ὁ H P. 
12. τὸν 47] ὁ 4 P. 18. καὶ ὁ 41 — 14: ποιείτω] om. Theon 
(BVg). eorum loco habent BVg: oí ἄρα H, Θ, K πρὸς 
ἀλλήλους ἔχουσι τοὺς τῶν πλευρῶν λόγους. ἀλλ᾽ ὁ τοῦ H πρὸς 
τὸν K λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ Ἡ πρὸς τὸν Θ καὶ τοῦ τοῦ 
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V. 


Numeri plani inter se rationem habent ex lateribus 
compositam. 
Sint plani numeri 4, B, et numeri .4 latera sint 
I, 4, numeri B autem E, Z. dico, esse 
A: B—ID:E»Xd4:Z. 
E ——————————A4 nam datis rationibus 
I ————— ———4ÀB D: E et 4:2!) 
r————I :——————4 sumantur numeri deinceps 
ι- -- ὰ 1————- 1iZ minimi in rationibus Γ΄: E et 
I—————ÀH 4 : Z [prop. IV] H, 6, Καὶ, ita 
T2) αὖ sit Dl':E-—H:90 et 
I———4XK 4:Z-—90:K. 
——4A ei sib 4 »« Ε ΞξοΞ 4. 
ei quoniam zZ»«I'—.4 οὐ 4»« E — 4, erit 
D:E-—4:4[VIL 17. uerum Γ: E — H:6. quare 
eliam Η : Θ — 4:4. rursus quoniam E »« Z — 4 
[VII, 16] et E »« Z — B, erit 4: Z — 4: B[VII, 11]. 
uerum 71:2 — 0: K. quare etiam 0 : K — 4: B. 
demonstrauimus autem, esse etiam H: 9 — 44: 4. ergo 


1) Si hae rationes minimis numeris propositae non sunt, 
per VII, 83 minimos numeros inueniemus, qui easdem raiio- 
nes habent. 


6 πρὸς τὸν K. 0 H ἄρα πρὸς τὸν K λόγον ἔχει τὸν συγκπεί- 
μενον ἐκ τῶν πλευρῶν. λέγω οὖν, ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ A πρὸς τὸν 
B (in ras. B), οὕτως ó H πρὸς τὸν K; punctis del. V. Dein 
add. BVg: ὁ 4 ydo (B , V m. 1; καὶ ὃ 4 V m. 2: καὶ ὁ 4 
πρός Q) τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Λ ποιείτω. 15. καί] 
om. BVg. ὁ 4] δέ φ. 16. πεποίηκε Vg. 11. E] postea 
insert. V. 20. ὁ] ὁ μέν P. 22, οὕτως ὁ Α — 23: πρὸς 
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ὡς ὁ H πρὸς τὸν K, [οὕτως] ὁ 4 πρὸς τὸν B. ὃ δὲ 
Η πρὸς τὸν K λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν 
πλευρῶν" καὶ ὁ Α ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ς΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, ὃ δὲ πρῶτος τὸν δεύτερον μὴ μετρῇ: 
οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήδει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον oí 
A4, B, D, 4, E, ὃ δὲ 4 τὸν B μὴ μετρείτω" λέγω, 
ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 

Ὅτι μὲν οὖν οἱ A4, B, I, 4, E ἑξῆς ἀλλήλους οὐ 
μετροῦσιν, φανερόν' οὐδὲ γὰρ ὁ .4 τὸν B μετρεῖ. 
λέγω δή, ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. εἰ 
γὰρ δυνατόν, μετρείτω ὁ .4 τὸν I. καὶ ὅσοι εἰσὶν 
οἵ 4, B, Γ, τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B, Γ o( Z, H, 
Θ. καὶ ἐπεὶ οἱ Z, H, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς 
A, B, D, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4, B, Γ τῷ 
πλήϑει τῶν Ζ, Η,Θ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν I', οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν O. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὃ Α πρὸς τὸν Β, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν Η, οὐ 
μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν B, οὐ μετρεῖ ἄρα οὐδὲ ὁ Ζ τὸν 


1. οὕτως] om. P. 4] in ras. P. τόν] om. P. 2. 
vov K] K P. τόν corr. ex τό φ. 8. μετρεῖσει q, sed 
corr. 12. E] om. g. οὐ m. rec. P. 18, μετροῦσι 


P m. 1, 95. μετρήσουσι P m. rec. 14. εἰ γὰρ δυνατόν, με- 
τρεέτω ὁ A τὸν ΓῚ λέγω γάρ, ὅτι οὐ μετρεῖ ὁ A τὸν Τ' Theon 
(B V φ). 15. καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ Theon (BV 9). 18. εἰ- 
σίν PB. 41. Z] Z, H B. 
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ex aequo erit [VIL 14] Η: Καὶ — A4: B. uerum 
H:K-—D:EXA4:ZJ) 

ergo eliam 4: B — Γ: E »« 4: Z; quod erat demon- 

strandum. 


VI. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
el primus secundum non metitur, ne alius quidem 
ullus alium metietur. 

Sint quotlibe& numeri deinceps proportionales 4, 

B, I', 4, E, οὐ 4 nume- 


4e —3À rum B ne metiatur. dico, 
Β!τ-------------- ne alium quidem ullum 
De————————À alium mensurum esse. 

di——————————À4 iam hoc quidem mani- 


Ei —— — — — —— ————4 festum est, numeros 4, B, 
I, 4, E deinceps inter se 
Hi— — —4 non metiri nam 4 nume- 
rum B non melitur. dico, 
ne alium quidem ullum 
alium mensurum esse. nam si fieri potest, 44 nume- 
rum Γ΄ metiatur. ei quot sunt 4, B, I, tot sumantur 
minimi numeri eorum, qui eandem ac .4, B, I' ratio- 
nem habent Z, H, € [VII, 33]. et quoniam Z, H, Θ 
in eadem ratione sunt ac 4, B, I, et multitudo nu- 
merorum 4, B, I' aequalis est multitudini numerorum 
Z, H, 9, ex aequo erit 4:1'— Z:0 [VII, 14]. et 
quoniam est 4: B — Z: H, et 4 numerum B non me- 


1 Nam H: Ἀπ H:02«0:K ο H: 8 — DP':E, 
6:K—4:2Z. | 
Euclidos, edd, Heiberg et Menge. II 19 
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H: ovx ἄρα μονάς ἐστιν ὁ Z' ἡ γὰρ μονὰς πάντα 
ἀριϑμὸν μετρεῖ. καί εἰσιν οἵ Ζ, Θ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 


λους [οὐδὲ ὃ Ζ ἄρα τὸν Θ μετρεῖ]. καί ἐστιν ὡς ὁ 


10 


1ὅ 


20 


25 


Z πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ 44 πρὸς τὸν I" οὐδὲ ὃ Α 
ἄρα τὸν Γ' μετρεῖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξ΄. | 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ [ἑξῆς] ἀνά- 
Aoyov, ὁ ὃὲ πρῶτος τὸν ἔσχατον μετρῇ, καὶ 
τὸν δεύτερον μετρήδει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 
A4, B, D, 4, ὃ δὲ A τὸν 4 μετρείτω" λέγω, ὅτι καὶ 
ὁ 4 τὸν B μετρεῖ, 

Εἰ γὰρ οὐ μετρεῖ ὁ Α τὸν B, οὐδὲ ἄλλος οὐ- 
δεὶς οὐδένα μετρήσει" μετρεῖ δὲ ὁ 4 τὸν 4. μετρεῖ 
ἄρα καὶ ὁ 44 τὸν Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

η΄. 

Eàv δύο ἀριϑμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅδοι εἰς «v- 
τοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον͵ ἐμ- 
πέπτουσιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς τὸν 
αὐτὸν λέγον ἔχοντας [αὐτοῖς] μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν Α, Β μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ οἱ D, 4, 


2. μετρεῖ ἀριϑμόν V g. καέ εἶσιν } om. g. 8. οὐδὲ 


ὁ Z ἄρα τὸν Θ᾽ μετρεῖ] om. P. 6. μετρεῖ ΒΥ͂φ. 8. 
ἑξῆς om. P. 9. ἔσχατον] in ras. V. 10. δεύτερον 
&8 12. καί) om. g. 14. οὐ] μή BVg. 15. ost 


* ww tem 0 δοννα, 
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titur, ne Z quidem numerum 7 metitur (VII def. 20]. 
ilaque Z unitas non est; nam unitas omnem numerum 
metitur. et Z, € inter se primi sunt [prop. III]. et 
est Ζ:Ὁ Θ — 4:I. itaque [VII def. 20] ne “4 quidem 
numerum Γ᾽ melitur. similiter demonstrabimus, ne 
alium quidem ullum alium mensurum esse; quod erat 
demonstrandum. 
VII. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 

ei primus ultimum metitur, eliam secundum metitur. 


A—À Sint quotlibet numeri deinceps 
B! proportionales 4, B, I, 4, ei 4 nu- 
DT—————À merum Z/ meliatur. dico, 4 etiam 


4———————4 numerum B metirn. 

nam 81 4 numerum B non metitur, ne alius qui- 
dem ullus alium metietur [prop. VI]. metitur autem 
.-4 numerum Zf. ergo .4 etiam numerum B metitur; 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 

Si inter duos numeros secundum proportionem 
continuam numeri aliquot interponuntur, quot inter 
eos secundum proportionem continuam interponuntur 
numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem ratio- 
nem habent, secundum proportionem continuam inter- 
ponentur. 

Nam inter duos numeros 4, B secundum propor- 
tionem eontnuam numeri aliquot I, 4f interponantur 


μετρήσει add. Vg: ὅπερ dvomov: ὑπόκειται γὰρ ὁ .4 τὸν 4 
μετρεῖν; idem B mg. m. 2. 29. αὐτοῖς ) om. P. 26. I'] 
in ras. V 

19* 
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καὶ πεποιήσϑω ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Ζ᾽ λέγω, ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς .4, B μεταξὺ 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, το- 
σοῦτοι καὶ εἰς vovg E, Ζ μεταξὺ χατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Ὅσοι γάρ εἰσι τῷ πλήϑει οἱ 4, B, Γ, 4, τοσοῦ- 
τοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀρυιϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Γ, 4, B οἵ H, 0, K, 4’ οἵ 
ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ H, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. καὶ ἐπεὶ oí 4. I', 4, B τοῖς H, O, K, 4 ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
A, I, 4, B τῷ πλήϑει τῶν H, Θ, K, 4, δι᾽ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν 4. 
ὡς δὲ ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως 0 E πρὸς τὸν Z' καὶ 
ὡς ἄρα ὁ Η πρὸς τὸν 4, οὕτως 0 E πρὸς τὸν Z. 
οἵ δὲ H, 4 πρῶτοι, oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ 
ὃς ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις ὅ ve μείξων τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάσ- 
σων τὸν ἑλάσσονα, τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. ἰδφάκις 
ἄρα ὃ Η τὸν E μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν Z. ὁσάκις δὴ 


ὁ Η τὸν E μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ἑκάτερος τῶν Θ, 


K ἑκάτερον τῶν M, Ν μετρείτω" οἵ H, Θ, K, 4 ἄρα 
τοὺς E, M, N, Z ἰσάκις μετροῦσιν. οἵ H, 0, K, A 
ἄρα τοῖς E, M, N, Z ἐν và αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. ἀλλὰ 
οἵ H, 0, K, Α τοῖς 4, I', 4, B ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 


8. τόὸ] τόν φ. 6. εἰσιν B. 7. οἵ ἐλάχιστοι V g. S. 
4, B] B, Τί d BV: oU) corr. eis τα. 1 V. 
ol] omm P. 10. εἰσ] εἰσί καὶ ἐπεί --- 11: elois] 
om. φ. 10. I'] in ras. B, poat" ras. 1 litt. V. 11. εἰσί V. 
18. τὸν 4] A4 B. 18. ἔχοντας αὐτοῖς BVq. 19. τε] om. P. 
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4 ---- Εἰ---------Ὶ et fiai 4: B— E:Z. 
— ——MlI' Mi— ———4 — dico, quot inter 4, B 
1—— — —44  Ni———— ——  geeundum proportionem 
— B |  £—— ——— 4 eontinuam interponan- 
Hi——À4 iur numeri, totidem 
Θι------ι eiiam inter E, Z secun- 
K———3À dum proportionem con- 
AtI——3À tinuam interpositum iri. 


nam quot sunt numero 4, B, I, Z4, totidem su- 
mantur numeri minimi eorum, qui eandem rationem 
habent ac 4, I', 2, B [VII, 33] H, Θ, K, A4. itaque 
extremi eorum H, 44 inter se primi sunt [prop. III]. 
et quoniam 4, I, 4, B et H, 0, K, 4 in eadem ra- 
lione sunt, et multitudo numerorum 4, I) 744, B mul- 
titudini numerorum H, 60, K, 4 aequalis est, ex aequo 
erit [VII, 14] 4: B— H: 4. uerum 4: B — E:Z. 
quare eliam H: 4-- E:Z. sed H, ^4 primi sunt, 
primi autem etiam minimi [VIT, 21], minimi autem 
numeri eos, qui eandem ralionem habent, aequaliter 
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [VII, 20], 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
itaque H numerum E et ^4 numerum Z aequaliter 
metitur. iam quoties H numerum E metitur, toties 
uterque Θ, K utrumque .M, N metiatur. itaque H, O, 
K, 4 numeros E, M, N, Z aequaliter metiuntur. ita- 
que H, O, K, 4 ei E, M, N, Z in eadem ratione 
sunt [VII def. 20]. uerum H, 0, Καὶ, 4 et A, I, 24,8 


24. τούς] corr. ex voig V. Z] in ras. V. ἰσάκις — 925: 
Z] mg. m. 1 V, om. g. 26. K] e corr. V 
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εἰσίν" καὶ οἵ 4, Γ, 4, B ἄρα τοῖς E, M, Ν, Z ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. οἵ δὲ A4, Γ, 4, B ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν" καὶ οἵ E, M, N, Z ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. 
ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς 4, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
λογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς 
E, Z μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν 
ἀριϑμοί" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


9. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὖ- 
τοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτουσιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ ἑκατέρου αὐὖ- 
τῶν καὶ μονάδος μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
λογον ἐμπεσοῦνται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 
A, B, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
Aoyov ἐμπιπτέτωσαν οἵ I' 4, καὶ ἐκκείσϑω ἡ E μο- 
νάς" λέγω, ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώχασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι 
καὶ ἑκατέρου τῶν 4, B καὶ τῆς μονάδος μεταξὺ κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν 4, l, 4, B λόγῳ ὄντες οἱ Z, H, τρεῖς δὲ οἵ 


25 Θ, K, 4, καὶ ἀεὶ ἑξῆς ἑνὶ πλείους, ἕως ἂν ἴσον γένη- 


ται τὸ πλῆϑος αὐτῶν τῷ πλήϑει τῶν 4, D, 4, B. 
εἰλήφϑωσαν, καὶ ἔστωσαν οἱ M, N, S, O. φανερὸν 


1. εἰσίν] om. P. καὶ οἵ — 29: λόγῳ εἰσίν] mg. m. 1 V, 
om. g. 8. εἰσιν] (prius) εἰσι V φ. 10. ὦσι PV g. 11. 
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in eadem ratione-sunt. quare etiam 4, Γ᾽, 4, B et 
E, M, N, Z in eadem ratione sunt. uerum 4, I, 7, B 
deinceps proportionales sunt. quare etiam E, M, N, Z 
deinceps proporlionales sunt. ergo quot inter 4, B 
seeundum proportionem continuam  interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter E, Z secundum propor- 
lionem continuam interposità sunt numeri; quod erat 
demonstrandum. 


IX. 


$i duo numeri inter se primi sunt et inter eos 
secundum proportionem continuam interponuntur nu- 
meri aliquot, quot inter eos secundum proportionem 
eontinuam interponuntur numeri, totidem etiam inter 
singulos et unitatem secundum proportionem conti- 
nuam interponentur. 

Sint duo numeri inter se primi 4, B, et inter eos 
secundum proportionem continuam interponantur I 
4, et ponatur unitas E. dico, quot inter 44, B secun- 
dum proportionem continuam interponantur numeri, 
lotidem etiam inter singulos 4, B et unitatem secun- 
dum proporlionem continuam interpositum iri. 

sumantur enim duo numeri minimi in ratione 4, 
I, 4, B numerorum Z, H, ires autem Θ, K, 4 οὐ sem- 
per deinceps uno plures, donec fiat multitudo eorum 
multitudini numerorum 4, I, 4, B aequalis [prop. II]. 
sumantur et sint M, N, A, O. manifestum igitur 


«σιν ἀριϑμοὶ ὅσοι] in ras. m. 1 B. 12. ἐμπίπτωσιν Ῥ. 14. 
μεταξύ] ἑξῆς μεταξύ Theon (BVg). 24. τῶν] corr. ex τόν V. 


10 


15 


20 


296 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ η΄. 


δή, ὅτι ὁ μὲν Ζ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν O πε- 
ποίηκεν, τὸν δὲ Θ πολλαπλασιάσας τὸν M πεποίηκεν, 
καὶ ó Η ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, 
τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ο πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ 
oí M, Ν, 8, O ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων τοῖς Ζ, H, εἰσὶ δὲ καὶ οἱ A, Γ, 4, B ἐλά- 
χίστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων tolg Z, H, καί 
ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν M, Ν, Η, O τῷ πλήϑει 
τῶν 4, Γ, 4, B, ἕκαστος ἄρα τῶν M, Ν, ΚΞ, Ο ἑκάστῳ 
τῶν 4, Γ, 4, B ἴσος ἐστίν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ μὲν M 
τῷ Α, ὁ ὃὲ O τῷ B. καὶ ἐπεὶ ὃ Z ἑαυτὸν πολλα- 
πλαδιάσας τὸν Θ πεποίηκεν, ὃ Ζ ἄρα τὸν Θ μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ Ζ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Ε μονὰς 
τὸν Ζ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδαρ᾽ ἰσάκις ἄρα ἡ E 
μονὰς τὸν Ζ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Ζ τὸν Θ. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ Ε μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν O. πάλιν, ἐπεὶ ὃ Ζ τὸν O πολλαπλασιά- 
ὅσας τὸν M πεποίηκεν, ὁ Θ ἄρα τὸν M μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Ζ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ E μονὰς 
τὸν Ζ ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας ἰσάκις 
ἄρα ἡ Ε μονὰς τὸν Ζ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ Θ τὸν 
M. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀρυιϑμόν, 
οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν M. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ E 
μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν Θ᾽ 


1. πεποέηκϑ Vg. 9. πεποίηκε V q. 8. πεποίηκε Vg. 
4. πεποίηκε V φ. 5. εἶσιν P. 6. Ζ, Η] H,Z BVg. εἰ- 
σίν B. ἼἿ. τὸν] corr. ex τῶν m. 1 P. Z, H) H, Ζ ΒΥ: 
Ζ Ῥ. 10. ἔσορ 1 (prius) corr. ex ἴσον m. réc. P. 
zj eras. V. 18. τῷ Z] αὐτῷ Vo, τῷ Z supra m. 2 V. 15. 
ἄρα] ἔτι φ. 21. 8] e corr. V; E P. 22. ὡς] supra m. 1 B. 
24. πρός} (prius) supra m. 2 B. 
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esti, esse Ζ». Z — 0, Z5«0 — M, H »« H -- A, 
H »« 4 — Ο [prop. 


4 | 9——1 II eoroll]. etquoni- 
D——— Κ-----͵π;μ am M, N, 5, O mini- 
44.—— ——) — 41——— —— qi sunt eorum, qui 
Bi—————————4 eandem rationem ha- 
Ει.- ! »“. bent ac Ζ, H, uerum 
— AZ Ni ! etiam 4, I, 4, B 
H " | minum) sunt eorum, 


qui eandem ratio- 
Oi— —— — ————4 nem habent ac Z, H 
[prop. III], et mul- 
titudo numerorum M, N, A4, O multitudini nume- 
rorum 4, I, Z4, B aequalis est, singuli M, N, &, O 
singulis 4, I, 41, B aequales sunt. itaque M — 4, 
O — B. ei quoniam Z »« Z — 0, numerus Z nume- 
rum € secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 
15] uerum etiam unitas E numerum Z secundum 
unitates ipsius metitur. itaque unitas E numerum Z 
el Z numerum Θ᾽ aequaliter metitur. itaque 
E:Z —2:90 [VII def. 20]. 
rursus quoniam Z »« 0 — M, numerus 6 numerum 
M secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 15]. 
uerum eliam unitas E numerum Z secundum unitates 
ipsius metitur. itaque E unitas numerum Z et 6 
numerum M aequaliter metitur. quare 
E:Z-—0:M [VII def. 20]. 
demonsirauimus autem, esse etiam E:Z —Z:960. 


ὅ 
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καὶ ὡς ἄρα ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμόν, οὕτως 
ó Ζ πρὸς τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸς τὸν M. ἴσος δὲ ὁ 
M τῷ 4 ἔστιν ἄρα ὡς 9 E μονὰς πρὸς τὸν Z 
ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν Θ καὶ ὁ O πρὲς τὸν 
A. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν 
H ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν 4 καὶ ὃ 4 πρὸς 
τὸν B. ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ συν- 
εχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ 
ἑκατέρου τῶν 4. B καὶ μονάδος τῆς E μεταξὺ κατὰ 


10 τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί" ὅπερ 


15 


20 


25 


ἔδει δεῖξαι. 


[4 


ε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν ἑκατέρου καὶ μονάδος 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν 
ἀριϑμοί, ὅσοι ἑκατέρου αὐτῶν καὶ μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν 
ἀφιϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Ζύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν A4, B καὶ μονάδος τῆς Γ 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑ- 
μοὶ οἵ τὲ Z1, E καὶ o( Ζ, H* λέγω, ὅτι ὅσοι ἑκατέ- 
ρου τῶν 4, B καὶ μονάδος τῆς Γ μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι 
καὶ εἰς τοὺς 4, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
ἐμπεδοῦνται. 


2. πρὸς τὸν M --- 4: πρὸς τὸν Α] add. m. 2 B; sed πρὸς 
τὸν Α lin. 4 etiam in textu sunt a m. 1. 9. ἴσος δὲ ὃ M τῷ 
ΑἹ] ὁ δὲ M (μή g) τῷ 4 ἐστιν ἴσος ΒΥ φ; in V haoc uerba 
et seq. ad πρὸς τὸν A4 lin. 4 in mg. sunt m. 2. 7] corr. 
ex ὁ g. 18. ἑκατέρου] om. Theon (BV). 15, ᾿ξξῆς με- 
ταξύ Theon (BV φ). 16. τό] om. V. 18. ἀνάλογον] m. 
2 B, om. Vg. 
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quare eliam E:Z — Z:6 —'9: M. uerum M — 4. 
ilaque ent E:Z 22:0 — 0: 4. eadem de causa 
eliam E: H — H:4-— 4: B. ergo quot inter 4, B 
secundum proportionem continuam interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter singulos 44, B et uni- 
tatem E secundum proportionem continuam inter- 
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum. 


X. 


Si inter duos numeros!) et unitatem secundum 
proportionem continuam numeri aliquot interpositi 
sunt, quot inter singulos et unitatem secundum pro- 
portionem continuam interpositi sunt, numeri, totidem 
eliam inter ipsos secundum proportionem continuam 
interponentur. 


Nam inter duos numeros 


I— D^ 4ν---- --ἰ . 
4, B οὐ unitatem I' secundum 


d D proportionem continuam inter- 
Ei ponantur numeri 7/, E et Z, 
IL ,Ζ i9  H. dico, quot inter singulos 
| HH 4, B οὐ unitatem I" secundum 
! iK proportionem continuam inter- 


positi sint numeri, totidem eti- 
am inter 4, B secundum pro- 
portionem continuam interpositum iri. 


1) Scripturam codicis P lin. 13 (ἑκατέρου) etiam Cam- 
panus habuisse uidetur; apud eum enim VIII, 10 ita legimus: 
si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet numeri con- 
tinua& proporüionalitate ceciderinti, ambobus numeris totidem 
continua proportionalitate interesse necesse est. 
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Ὁ 4 γὰρ τὸν Z πἰδολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ ποιείτω, 
ἑκάτερος δὲ τῶν 4, Ζ τὸν Θ πολλαπλασιάσας ἑἕἑκάτε- 
gov τῶν K, 4 ποιείτω. 

Kol ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Γ μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑ- 
μόν, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ἰσάκις ἄρα ἡ I' μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν E. ἡ δὲ Γ μο- 
νὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μο- 
νάδας" καὶ ὁ 4 ἄρα ἀριϑμὸς τὸν E μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας" ὁ 4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν Ε πεποίηκεν. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Γ [μονὰς] 
πρὸς τὸν 4 ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν 4, ἰσάκις 
ἄρα ἡ Γ μονὰς τὸν zl ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ E τὸν 
Α. ἡ δὲ Dl μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας καὶ ὁ E ἄρα τὸν .4 μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ 41 μονάδας" ὁ 4f ἄρα τὸν E πολλαπλασιά- 
σας τὸν .4 πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μὲν 
Z ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, τὸν δὲ 
Η πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, τὸν 
ὃΣ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ E πρὸς τον O. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ Θ 
πρὸς τὸν H. καὶ ὡς ἄρα ὁ E πρὸς τὸν O, οὕτως 
6 Θ πρὸς τὸν H. πάλιν, ἐπεὶ ὁ 4 ἑκάτερον τῶν 
E, Θ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4, K πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὸν Κ΄ ἀλλ᾽ ὡς ὃ E πρὸς τὸν O, οὕτως ὃ 4 πρὸς 
τὸν Z' καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Α 


4. ἐστιν supra m. 1 V. 8. καὶ ὁ 41 ἄρα --- 9: μονάδας] 
mg. m. i Pg. 8. ἄρα] om. B. ἀριϑμόςρ] om. Vg. 10. 
πεποίηκε V g. poveg| om. P. 12. ['] e corr. V. 11. 
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sib enim. 1 »« Z — 0, 4 »2« 0 — Καὶ 2 »« 0 — 4. 
οὐ quoniam est D': 4 — 71: E, unitas I' numerum Z 
et 4 numerum E aequaliter metitur [VII def. 20]. 
uerum unitas I' numerum Z/ secundum unitates nu- 
meri 47 melitur. quare etiam numerus Z/ numerum 
E meltur secundum unitates numeri f. itaque 
4 »« 4 - E. rursus quoniam est Γ΄: 2 — E: A, 
unitas I' numerum zf et E numerum .4 aequaliter 
metitur uerum unitas I' numerum 4, secundum uni- 
tales numeri 47] metitur. quare etiam E numerum 
.-4 secundum unitates numeri 47 melitur. itaque 
4 »« E — 4. eadém de causa etiam Z »« Z — ἢ 
el Z2« H — B. et quoniam 4 »« Z4 — E et 

Z »« Z - 6, erit (VII, 17] 4: Z— E:0. 
eadem de causa erit etiam Z1: Z — Θ: H [VII, 18].!) 
quare etiam Εἰ : — 0: H. rursus quoniam 
4 »« E — 4e 4d» 0 — K, ert E:0 — A:K 
[VII, 17]. uerum E: 0 — z.:Z. quare etiam 

4d: Z-— 4: K. 


1) Cum habeamus 4 »ς Ζ - θ et Z2«Z -— H, proprie 
citanda est VII, 18, non VII, 17, ut in praecedenti ratio- 
cinatione; sed cum AxL-—Lx4 (VII, 16), adparet, Eu- 
clidem sine errore dicere posse lin. 91 8q.: διὰ τὰ αὐτα. 


ἰσάκις — 12: τὸν 4] bis V (corr), g. 14. καὶ ὃ E — 15: 
rada] mg. m. 1 P. 14. 4] in ras. m. 1 B. 16. πεποίηκε 

17. πεποίηκε Vg. 18. πολλασιάσας g. 19. πε- 
ποίηκε V φ. 24, τῶν E — 26: ἑκάτερον) mg. m. 1 P. 
25. vóv 4, H g. 21. ἀλλα P. 


e 
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πρὸς τὸν Κα. πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν 4, Z τὸν O 
πολλαπλασιάσας ἕκαάτερον τῶν K, 4 πεποίηκεν, ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν A. 
ἀλλ᾽ ὡς ὃ 2 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν Kc 
καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν K, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν 
4A. ἔτι ἐπεὶ ὁ Ζ ἑκάτερον τῶν Θ, Η πολλαπλασιάσας 
ἑκάτερον τῶν 4, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Θ 
πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B. ὡς δὲ ὁ Θ 
πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ 2 πρὸς τὸν Z' καὶ ὡς ἄρα 
ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, οὕτως o 4 πρὸς τὸν B. ἐδεέίχϑη 
ὃὲ καὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὅ vs 4 πρὸς τὸν 
Κ καὶ ó K πρὸς τὸν 4’ καὶ ὡς ἄρα ὃ Α πρὸς τὸν 
K, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν 4 καὶ ó A4 πρὸς τὸν B. oí 
A, K, 4, B ἄρα κατὰ τὸ συνεχὲς ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον. 
ὅσοι ἄρα ἑκατέρου τῶν Α, Β καὶ τῆς Γ μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, 
τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἐμπεσοῦνται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ια΄. 

Ζύο τετραγώνων ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνά- 
λογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ ὁ τετράγωνος πρὸς 
τὸν τετράγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευρᾶν. 

Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ o( 4, B, καὶ τοῦ 
μὲν 4 πλευρὰ ἔστω ὁ Γ, τοῦ δὲ B ὁ 4 λέγω, ὅτι 
τῶν 4, Β εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ o 
4A πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸς 
τὸν 4. 


1. καὶ πάλιν͵ deleto καί P. 4, Z] Z, 4 B. 8. Z] in 
ra8. φ. 10. ἐδείχϑη δέ] mg. φ. 15. καὶ ὡς ἄρα — 18: 
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rursus quoniam 4/ »« Θ ---Ξ-Ξ Καὶ et Z »« 0 — 4, erit 
4:Z-—K:4 [VII, 18]. uerum 4:Z — 4: K. 
quare eliam “4 : Καὶ — Καὶ : 4. praeterea quoniam 
Z »« 0 -Ξ 4 οἱ Z»« H — B, ent (VIL 17] 9: H — 4:8. 
uerum 0: H — 71:Z. quare eliam 4: Z- A4 : B. 
demonstrauimus autem, esse etiam 
4:Z—4:K-—K: 4. 
ilaque erii 4: K — Κα: 4 — 4: B. itaque 4, K, 4, B 
deinceps in continua proportione sunt. quot igitur 
inter singulos 4, B et I' unitatem secundum pro- 
portionem continuam interponuntur numeri, totidem 
eliam inter 44, B deinceps interponentur; quod erat 
demonstrandum. 
XI. 


Inter duos numeros quadratos unus medius est 
proportionalis numerus, et quadratus ad quadratum 
duplicatam rationem habet quam latus ad latus. 

Sint numeri quadrati 44, B, et numeri ^ latus 
sit I', numeri autem B latus 7f. dico, inter 4, B 


unum medium esse proportionalem numerum, et esse 
4: B -- Γἧ: 43 


πρὸς τὸν 4l om. BV g. 15. D] in ras. g. 17. Ànte καί 
ras. 1 litt. 26. τῶν ] corr. ex τόν V. 
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Ὁ D γὰρ τὸν zZ πολλαπλασιάσας τὸν E ποιεέτω. 
καὶ ἐπεὶ τετράγωνός ἐστιν ὃ 4, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ 
ἐστιν 0 Γ, ὁ I' ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Α 
πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἐπεὶ οὖν ὁ D' ἑχάτερον 
τῶν Γ, 4 πολλαπλασιάσας ἕκάτερον τῶν Α, E πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Τ' πρὸς τὸν 4,, οὕτως o 
4 πρὸς τὸν E. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ Γ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὁ A4 
πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν B. τῶν 4, B ἄρα 
εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός. 

Δέγω δή, ὅτι καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ὁ Γ πρὸς τὸν 4. ἐπεὶ γὰρ τρεῖς 
ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν οἵ 4, E, B, ὃ 4 ἄρα πρὸς 
τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὃ .4 πρὸς τὸν 
E. ὡς δὲ ὃ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 
4. ὃ Α ἄρα πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ D πλευρὰ πρὸς τὴν zi: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 

Δύο κύβων ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογόν 
εἰσιν ἀριϑμοί, καὶ ὃ κύβος πρὸς τὸν κύβον 
τριπλασίονα λόγον ἔχει ἧπερ ἡ πλευρὰ πρὸς 
τὴν πλευράν. 

Ἔστωσαν κύβοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B καὶ τοῦ μὲν 4 
πλευρὰ ἔστω ὃ Γ, τοῦ δὲ B ὁ 4 λέγω, ὅτι τῶν A, 
B δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί, καὶ ὃ Α' πρὸς 
τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὃ Γ πρὸς τὸν 4. 

1. γάρ] m. 2 B, post ras. 1 litt. V. 4. πεποίηκε Vg. 


8. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] P; πάλιν ἐπεὶ ὃ Τ' τὸν 4 xollamia- 
σιάσας τὸν E πεποίηκεν, ὁ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 
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sib enim ΓΕ 4 — E. et quoniam quadratus est 4 
et latus eius D', erit l'2« I' — 4. eadem de causa 
eliam 4/ »« 2 — B. iam quoniam I'»« I'z 4 et 
I'»€ 4 — E, ert D:241 — A: E [VII, 17]. eadem 
de causa!) erit etiam I': 2 — E: B. quare etiam 
4 : E- E:B. ergo inter 4, B unus medius est 
proportionalis numerus. 

Iam dico, esse etiam 4: B — I: 23. nam quo- 
niam ires numeri proportionales sunt 4, E, B, erit 
4A: B 43: E? [V def. 9]. uerum 4: Ez Γ: Ζ,. 
itaque 44 : B — I? : 45; quod erat demonstrandum. 


XII. 


Inter duos cubos numeros duo medii proportio- 
nales sunt numeri, et cubus ad cubum triplicatam 
rationem habet quam latus ad latus. 

Sint cubi numeri 
Ai——————À Ei1———— 
| 4, B, el latus nu- 


nr | 8 | Z meri 4 sit I, numeri 
y ! K 1———g 18 «utem 24. dico, 
1 inter 4, B duos me- 


dios proportionales esse numeros, et esse 4: B — I? : 25. 


1) Nam Τ' »« 4 — E ei 42€. -— B. itaque proportio 
illa proprie per VII, 18 (non VII, 17) efficitur. sed cfr. 
p. 800, 21 sq. et p. 801 not. uerba lin. 8 interpolata etiam 
1088 orationis forma (ἕνα καὶ τὸν αὐτόν) redarguuntur. 


B πεποίηκεν (πεποίηκε V 9), δύο δὴ ἀρυϑμοὶ oí I, Δ ἕνα καὶ 
τὸν αὐτὸν τὸν 4 πολλαπλασιάσαντες τοὺς E, B πεποιήκασιν" 
ἔστιν ἄρα Theon(BVg). 9. Post B add. Theon: ἀλλ᾽ ὡς ὃ 


I' πρὸς τὸν 4, οὕτως O0 4 πρὸς τὸν E (BV9). 10. cov] 
τοῦ in ras. comp. V. 11. ἀριϑμὸς ὁ E Theon (BVg). 18. 
4 πλευράν Vg. 20. μέσους P, corr. m. rec. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 20 


10 


15 


20 
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Ὁ γὰρ Γ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Ε ποιείτω, 
τὸν δὲ zl πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω, ὁ δὲ 4] ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν H ποιείτω, ἑκάτερος δὲ τῶν I, 4 
τὸν Ζ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν O, K ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ κύβος ἐστὶν ὃ 4, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ ὁ 
I, καὶ ὃ Γ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, 
ὁ Γ' ἄρα ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίη- 
κεν, τὸν ὃὲ E πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας 
τὸν Η πεποίηκεν, τὸν δὲ Η πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ ἑκάτερον τῶν Γ, 4 πολλα- 
πλασιάσας ἑκάτερον τῶν E, Ζ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 44, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Ζ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν H. πάλιν, ἐπεὶ ὃ Γ' ἑκάτερον τῶν E, Ζ 
πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4, V πεποίηκεν. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν Θ. 
ὡς δὲ ὁ E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 4 
καὶ ὡς ἄρα ὃ Γ πρὸς τὸν 2, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 
O. πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν Γ, 4 τὸν Ζ πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Θ, K πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν K. πάλιν, 
ἐπεὶ ὁ 4] ἑκάτερον τῶν Z, Η πολλαπλασιάσας ἕκάτε- 
ρον τῶν K, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Z πρὸς 
τὸν H, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B. “ὡς δὲ ( Z πρὸς 
τὸν H, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 41 καὶ ὡς ἄρα ὁ Γ πρὸς 
τὸν 2,, οὕτως ὅ τε 4 πρὸς τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸς τὸν 
Κ καὶ ὁ K πρὸς τὸν B. τῶν 4, B ἄρα δύο μέσοι 
ἀνάλογόν εἰσιν oí Θ. K. 

4. Z] eras. V. 6. πεποέηκε Vq. 7. πεποίηκε Vq. 8. 
πεποίηκε Vg. 10. πεποέηκε Vq. 11. πεποίηκε Vg. 11. 


ELEMENTORUM LIBER VIII. 301 


sib enim l'2«I'— E »«4-—2,4»«42H, 
I»«220,24»«Z-— K. eti quoniam 74 cubus est, 
latus autem eius Γ et Γ»« I' — E, erit '« I'— E 
et Γ»« E — 4. eadem de causa erit eliam 71 »« 41 —H 
et44»« H — B. et quoniam D'»« D'— E et 2€ 4 —Z, 
ent D: 24 — E:ZU[VII, 17]. eadem de causa erit 
eliam Γ΄: 4 — Z:H [VII, 18]. rursus , quoniam 
D» E-—A4ecl»Z-98,ernt E:Z — 4:90 
[VII, 17]. uerum E: Z — Γ: Z4. quare etiam 
D:2 24:90. rursus quoniam Γ᾽ »« Z — Θ et 
24 »« Z -- Καὶ, ent [VII, 18] DP:2 — 9: K. rursus 
quoniam 7/»5« Z — Καὶ et 4»« H — B, erit 
Z:H-—K:B [VII, 11]. 
uerum Z: H — D: 2. quare etiam 
D:24—4:0—0:K-—kK:B 
ergo inter 44, B duo medii proportionales sunt O, K. 


1) Nam I'»« 4 — Ζ οὗ 4 »« 4 — H; u. p. 806 not. 

2) Euclides hic paullo breuior est, quam solet. sed re- 
cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi- 
citur forma orationis, quam p. 302, 129—183 cum P sustulimus. 
cui ut mederetur, Augustus lin. 28 post prius K interposuit: ὡς 
ἄρα ὁ 4. πρὸς τὸν Θ οὕτως ὅ τε A4 πρὸς τὸν K (1); ego malui 
codd. PB sequi. 


οὕτως — 18: πρὸς τόν Z] m. 2 B. 20. ἐπεί] om. P. — 925. 
B] H g. 27. Post z add. Vg: οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B: 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ I' πρὸς τὸν 41; idem B mg. m. 2. 
0 τε] ze ὁ B. — 28. τῶν] corr. ex τόν V. 89. of | ἀριϑ- 
pol οἵ B. 


20* 


10 


15 


20 


25 
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Aéyo δή, ὅτι καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B τριπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ὁ Γ πρὸς τὸν 4. ἐπεὶ γὰρ τέσσα- 
psg ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν οἱ 4, 0, K, B, ὃ 4 ἄρα 
πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ Ó 4 πρὸς 
τὸν Θ. ὡς δὲ ὁ 4 πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ I' πρὸς 
τὸν 41 καὶ ὃ 4 [ἄρα] πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ὁ Γ πρὸς τὸν 41 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιγ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, καὶ πολλαπλασιάσας ἕκαστος ἑαυτὸν 
ποιῇ τινα, οἷ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἀνάλογον 
ἔσονται" καὶ ἐὰν οἷ ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενομένους 
πολλαπλασιάδαντες ποιῶσί τινας. καὶ αὐτοὶ 
ἀνάλογον ἔσονται [καὶ ἀεὶ περὶ τοὺς ἄκρους 
τοῦτο συμβαίν εἰ]. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οἵ 
4, B, D, ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ B πρὸς τὸν 
I, καὶ οἱ 4, B, I' ἑαυτοὺς μὲν πολλαπλασιάσαντες 
τοὺς 4, E, Z ποιείτωσαν, τοὺς δὲ 4, E, Z πολλα- 
πλασιάσαντες τοὺς H, Θ, K ποιείτωσαν" λέγω. ὅτι ot 
v8 4, E, Z καὶ οἱ Η, Θ, K ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. 

Ὁ μὲν γὰρ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιεί- 
τῶ, ἑκάτερος δὲ τῶν 4, B τὸν 4. πολλαπλασιάσας 
ἑκάτερον τῶν M, N ποιείτω. καὶ πάλιν ó μὲν B τὸν 
Γ' πολλαπλασιάσας τὸν M ποιείτω, ἑκάτερος δὲ τῶν B, 
I τὸν A πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν O, II ποιείτω. 


1. τριπλασίονα] τρ- e corr. V. 6. ὡς δὲ ὁ A πρὸς τὸν 
Θ mg. y. 6. ἄρα] om. P, m. 2 B. 11. ποιεῖ Vq. τινὰς 
Vg. 12. γινομένους V. 18. ποιῶσιν B. — 29. τὸν 4 — 928: 
πολλαπλασιάσαρ ἑ-Ἴ mg. φ. 26. τῶν] τόν P. ΟἹ in ras. 
m. 1 D. 
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lam dico, esse etiam 4: B — I5: 4?. nam quo- 
niam quattuor numeri proportionales sunt 4, 9, Καὶ, B, 
erii 4: B — 43:05 [V def. 10]. uerum 4:0 Ξε Γ΄: Z. 
ergo 44: B — I? : 48, quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et singuli se ipsos multiplieantes numeros aliquos 
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt; 
et si numeri ab initio sumpti numeros productos mul- 
tiplicantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro- 
portionales erunt.!) 

Sint quotlibel numeri deinceps proportionales 4, 
B, D, iià ut sib 4: B — Β:Γ, et sit 4 5€ 4 — 4, 
B»B-—EDIxI-Z 4»x«4-H,B»«E-—9, 
I»«Z-zkK. dico, et numeros Z, E, Ζ et H, 0, Καὶ 
deinceps proportionales esse. 


AL——á Hi————————3À 
B 1———-3 81 
I'————— Ki ——— —1 
4di———1 MI——————AÀ 
E! | Ni ———1| 
ZI | Oi ---- 

] A 


nam siti 4 »« B — 4, 425« 4— M, B»« A—N, 
el rursus si& B»« Γ -- 5, B»« Κὶ —0, I'»« 5 — II. 


1) Uerba sequentia καὶ «sí lin. 14 — συμβαίνει lin. 15 
subditiua uidentur; cfr. ad VII, 27. habet ea Campanus VIII, 12. 
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Ὁμοίως δὴ τοῖς ἐπάνω δείξομεν, ὅτι οἵ 4, A, E 
καὶ οἵ H, M, Ν, Θ ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Α 
πρὸς τὸν B λόγῳ, καὶ ἔτι οἱ E, 5, Z καὶ oí Θ, O, II, 
Κ ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ vov B πρὸς τὸν D 


b λόγῳ. καί ἐστιν ὡς Ó .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B 


10 


15 


20 


πρὸς τὸν I" xal οἵ 4, 4, E ἄρα τοῖς E, X, Z iv và 
αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ καὶ ἔτι οἵ H, M, N, Θ τοῖς O, O, II, 
K. καί ἐστιν ἴδον τὸ μὲν τῶν 4, 4, E πλῆϑος τῷ 
τῶν Ε, ΚΞ, Ζ πλήϑει, τὸ δὲ τῶν H, M, Ν, Θ τῷ τῶν 
Θ, Ο, II, Κ' δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς μὲν ὁ 44 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Ζ, ὡς δὲ ὁ H πρὸς τὸν 6, 
οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν K^ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


εδ΄. 

᾿Εὰν τετράγωνος τετράγωνον μετρῇ; καὶ ἢ 
πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν ἡ πλευ- 
Q& τὴν πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ τετράγωνος τὸν 
τετράγωνον μετρήσει. 

Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, πλευραὶ 
0$ αὐτῶν ἔστωσαν οἵ D, 4, ὁ δὲ A τὸν B μετρείτω" 
λέγω, ὅτι καὶ ὁ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 

Ὁ Γ᾽ γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω" 
o( 4, E, B ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ οἱ A4, E, B ἑξῆς ἀνάλο- 


1. 4, E] e corr. V. 2. N] e corr. V; supra m. 2 B, 
id. mg. m. 2: καὶ oí ΠΗ, M, N, 6. 3. B] Z g. λόγῳ Ἰ corr. 
ex λόγον g. — b. καί ἐστιν — 6: τὸν Γ 


mg. g. 1. εἰσίν 
ΡΒ. 8. τῶν] om. P. Λ, E] e corr. A0. καὶ δι᾽ 


ἴσου P. μὲν ὁ] ὁ μέν B V g. 14. Post τετράγωνος add. 
ἀριϑμὸς suprà m. 1 B o, m. 2 V. Supra τετράγωνον add. 
ἀριϑμόν B m. 2. 18. πλευρά q. 23. λόγῳ corr. ex 1ό- 
yov g. 
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iam eodem modo, quo supra!), demonstrabimus, 
numeros 4j, 4, E et H, M, N, 9 deinceps propor- 
lionales esse in ratione 44: B, et praeterea E, X, Z 
et Θ, O, II, Καὶ demceps proportionales esse in ratione 
B:I: et 4: B — B:I*. quare etiam Z, 4, E et 
E, ΚΞ, Z in eadem ratione sunt et praeterea H, M, N, 
6 ei O, O, II, K. et mulbtudo numerorum Z, 4, E 
multitudini numerorum E, X, Z aequalis est et mul- 
titudo numerorum H, M, N, € multitudini numerorum 
0, O, II, K. ex aequo igitur erii : E — E:Z et 
H:0 —0:K [VII, 14]: quod erat demonstrandum. 


XIV. 


Si numerus quadratus quadratum numerum meti- 
tur, eliam latus latus metietur; et si latus latus me- 
üitur, eliam quadratus quadratum metietur. 

Sint numeri quadrati 4, B, latera autem eorum 


AtC—————À sint I, 7f, οὐ 4 numerum B me- 
BE— —— — — ————3 (diatur. dico, etiam Γ΄ numerum 
n ! 41—— ———34 2 meliri. 

Ei————————À sib enim I'5« 4 — E; aque 


44, E, B deinceps proportionales sunt in ratione Γ΄: Z4 
[prop. XI]. et quoniam 4, E, B deinceps proportionales 


1) Uelut in prop. 12, scilicet per VII, 17—18. cum 
enim 4 »« 4 - 4 et 4 »« B — 4A, erit 4: B-— 4:4. cum 


A» B:--4etB»«B-E, erit 4: B— 4: E. itaque 
A: Bes 4: 4τόὦ A: E. et cum 4» 4 - Η, 4;»« 4 -αὰ.}ὀἮ M, 
erit 4:4 e Η: M; cum 4 »« 4 e M, B»« A — Ν, erit 


mM: N— H:M. cum B »« 4 — 
OE: A:B-—H:M-—HM:N cett. 
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γόν εἶσιν, καὶ μετρεῖ ὁ .4 τὸν B, μετρεῖ ἄρα καὶ 
4A τὸν E. καί ἐστιν ὡς Ó 4 πρὸς τὸν E, οὕτως 
D πρὸς τὸν 4 μετρεῖ ἄρα καὶ 0 Γ τὸν 4. 
Πάλιν δὴ ὁ D τὸν zi μετρείτω" λέγω, ὅτε καὶ ὃ 
ὅ 4 τὸν Β μετρεῖ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δείξο- 
uev, ὅτι οἱ 4, E, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ 
Γ πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Γ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν E, μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν 

10 Z1, μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ 4 τὸν E. καί εἰσιν οἵ 4, E, 
B ἑξῆς ἀνάλογον" μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ 4 τὸν B. 

Ἐὰν ἄρα τετράγωνος τετράγωνον μετρῇ, καὶ ἡ 
πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν 
πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ τετράγωνος τὸν τετράγωνον 

16 μετρήσει᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


O^ ὦ. 


[4 


ιε΄. 
Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν uscoi, 
καὶ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν 
ἢ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ κύβος τὸν 

40 κύβον μετρήδει. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ Α κύβον τὸν B μετρείτω, 
καὶ τοῦ μὲν 4 πλευρὰ ἔστω ὁ Γ, vot δὲ B ὁ Ζ' 

᾿ λέγω, ὅτι ὃ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 
O I: γὰρ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
25 ὃ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάδας τὸν Η ποιείτω, καὶ 
ἦτι ὃ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάδας τὸν Ζ [ποιείτω], ἑκά- 
1, εἰσι Vg. — 2. E] seq. rae. 1litt. V. 8. μετρεὶ — τόν 
4] om. P. 4. πάλιν δή) ἀλλὰ δὴ μετρείτω B V g. ὁ] 
καὶ ὁ Vg. μετρείτω ] om. BVg 9. μετρεῖ — 10: τὸν 


ΕἸ om. P. 10. ἄρα] post ras. 2 diu. B. 12, Supra τετρά- 
yovog et τετράγωνον in B scr. compp. ἀριϑμός eb ἀριϑμόν. 
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sunt, οὐ 4 numerum B metitur, 4 etiam numerum 
E metitur [prop. VII]. est autem 4: E-— FD: 4. 
ergo etiam I' numerum 4] metitur [VII def. 20]. 

Rursus I' numerum z/ metiatur. dico, etiam 4 
numerum B metiri. 

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
numeros .4, E, B deinceps proportionales esse in 
ratione Γ΄: 2. et quoniam est Γ: 2 — 4: E, et Γ 
numerum Z/ meüitur, etiam 4 numerum E metitur 
[VII def. 20]. et 4, E, B deinceps proportionales 
sunt. quare etiam 4 numerum B metitur.!) 

Ergo si numerus quadratus quadratum numerum 
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus 
metitur, eliam quadratus quadratum metietur. 


XV. ^ 


Si eubus numerus cubum numerum metitur, etiam 


Αι | latus latus metietur; et si latus 
BrF———————————4 . latus metitur, etiam cubus cu- 
Γι--- ἢν , bum metlietur. 

AI——————À Nam cubus numerus 4 cu- 
EC——4 bum B metiatur, el. numeri 4 
Hi—————————4 latus sit Γ᾽ numeri B autem 4f. 
Zi———————4 dico, I' numerum Z metiri. 


sib enim I'»« I'— E, 45« 4 — H, '»« 4 —Z, 


1) Nam E numerum B metitur (VII def. 20) οὗ 4 numerum E. 


15. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. PB. 21. μετρησείω φ. 22. Γ 4g. 
28. ὁ ΓῚ καὶ ὁ I'Vg. μετρήσει BV g. 25. ὁ δὲ 4 ἑαυ- 
τόν] καὶ ἔτι ὁ Τ' τὸν 4 BVg. H] 2 BV g. καὶ ἔτι ὁ 
Γ τὸν 4] ὁ δὲ 4 ἑαυτό BVg. 26. Z] HBVg. ποιείτω] 
om 
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τερος δὲ τῶν Γ, 4 τὸν Z πολλαπλασιάσας ἑκάτερον 
τῶν Θ, Καὶ ποιεέτω. φανερὸν δή, ὅτι οἱ Ε, Ζ, Η καὶ 
o 4, Θ, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ I' πρὸς 
τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ οἵ 4, Θ, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν 

5 εἰσιν, καὶ μετρεῖ ὁ 4 τὸν B, μετρεῖ ἄρα καὶ τὸν Θ. 
χαί ἐστιν ὡς ὃ ὁ 4 πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 
Z4 μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν 4. 

᾿Αλλὰ δὴ μετρείτω ὁ Γ τὸν 41 λέγω, ὅτι καὶ o 
4 τὸν B μετρήσει. 

10 Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι ol. 4. O, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν 
τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 4 
μετρεῖ, καί ἐστιν ὡς ὁ D πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Α 
πρὸς τὸν Θ, καὶ ὃ 4 ἄρα τὸν Θ μετρεῖ" ὥστε καὶ 

15 τὸν B μετρεῖ ὃ 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

| - i. 

Ἐὰν τετράγωνος ἀριϑμὸς τετράγωνον ἀριϑ- 
μὸν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν 
μετρήσει κἂν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ με- 

201904, οὐδὲ ὁ τετράγωνος τὸν τετράγωνον με- 
τρήσει. 

Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, πλευραὶ 

- 7 δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἱ I, 4, καὶ μὴ μετρείτω Ó 4 τὸν 

B: λέγω, ὅτι οὐδὲ ὁ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 
95 ΒΕ γὰρ μετρεῖ ὁ Γ τὸν 4, μετρήσει καὶ ὁ 4 vov 
B. οὐ μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν Β' οὐδὲ ἄρα ὃ Γ τὸν 4 


μετρήσει. 
8. oí] om. V φ. b. εἶσι V φ. e. 6] m. g. 7. 
μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ' τὸν 4] mg. m. 1 P. . μετρείσει q. 


10. αὐτόν g. δή] om. B. 19. τόν] om. P. καί] m. 
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Γ»«Ζ2 ΞΞΘ, 4 »« 2 -— K. manifestum igitur, nu- 
meros E, Z, H et 44, O, K, B deinceps proportionales 
esse in ratione Γ΄: 44 [prop. XII]. et quoniam .4, 6, 
K, B deinceps proportionales sunt, οὗ 44 numerum B 
metitur, etiam numerum Θ᾽ metitur [prop. VII]. uerum 
4:6 —:2Z. ergo etiam I' numerum 47 metitur. 

Rursus metiatur Γ᾽ numerum 7f. dico, etiam 4 nu- 
merum B metiri. nam iisdem comparatis similiter 
demonstrabimus, numeros 4, 0, K, B deinceps pro- 
portionales esse in ratione Γ΄: 2f. et quoniam I' nu- 
merum Z/ melitur, et. D': 2 — 4: 0, etiam 4 nu- 
merum Θ᾽ metitur [VII def. 20]. quare etiam nume- 
rum B?!) metitur 44; quod erat demonstrandum. 


XVI. 


Si numerus quadratus quadratum numerum non 
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus 
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum 
metietur. 


Ai————À Sint numeri quadrati A4, B, latera 
Br——————34 aulem eorum sint I, 4, οὐ 4 nume- 
T———À rum B ne metiatur. dico, ne I' qui- 
AI————À dem numerum 41 metiri. 


nam si I' numerum 4 metitur, etiam 4 nume- 
rum B melüetur [prop. XIV]. at 44 numerum B non 
melitur. ergo ne I' quidem numerum Z4 meletur. 


1) Cfr. p. 318 not. 


2 B, om. Vg. 19. μή] supra V. 29. ἀριϑμοί] m. 2 B, 
om. Vg. 28. μή͵] supra V. 24. λέγω δέ P. oo» V. 
μετρήσει Vg. μετρεῖ — 25: τὸν 41] mg. m^1 P. 206. οὐδ᾽ B. 
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Μὴ μετρείτω [δὴ] πάλιν ὁ Γ τὸν 2" λέγω, ὅτι οὐδὲ 
ὁ 4 τὸν Β μετρήσει. 
Εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ Α͂ τὸν Β, μετρήσει καὶ ὁ Γ' τὸν 
4. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν 4 οὐδ᾽ ἄρα o 4 τὸν B 
5 μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν μὴ με- 
voi, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" 
κἂν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ὃ 

10 χύβος τὸν κύβον μετρήσει. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ 4 κύβον ἀριϑμὸν τὸν Β 
μὴ μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν 4 πλευρὰ ἔστω ὃ Γ, τοῦ 
δὲ B ὁ 4 λέγω, ὅτι ὁ Γ τὸν 4 ov μετρήσει. 

Εἰ γὰρ μετρεῖ ὁ Γ τὸν 4, καὶ ὃ 4 τὸν B με- 

15 τρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν B: οὐδ᾽ ἄρα ὁ Γ 
τὸν Z1 μετρεῖ. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ Γ' τὸν 4 λέγω, ὅτι οὐδὲ 
ó 4 τὸν B μετρήσει. 

Εἰ γὰρ ὃ 4 τὸν B μετρεῖ, καὶ ó Γ τὸν 4 με- 

20 τρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν 4] οὐδ᾽ ἄρα ὃ A4 τὸν 
B μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιη΄. 
Ζύο ὁμοέων ἐπιπέδων ἀριϑμῶν εἷς μέσος 


ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός" καὶ ὁ ἐπίπεδος "ecc 
26 τὸν ἐπίπεδον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἢ 


, 


ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. 


1. δή] om. P. 8. sí γὰρ μετρεῖ ὁ Α τὸν B] mg. m. 1 P. 
μετρήσει} om. P. 4. 4] eras. V. οὐ μετρεὶ δὲ δ T τὸν 
4] m. 2 6. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. B. 9. μετρῇ] -ἢ 
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Rursus I' numerum z/ ne metiatur. dico, ne 4 
quidem numerum JB metiri. 

nam si 44 numerum B metitur, etiam I' numerum 
2 metietur [prop. XIV]. at I' numerum z/ non me- 
litur ergo ne 44 quidem numerum B melietur; quod 
erat. demonstrandum. 


XVII. 


Si cubus numerus cubum numerum non metitur, 
ne latus quidem latus metietur; et silatus latus non 
metitur, ne cubus quidem cubum metietur. 

y Nam cubus numerus 44 cubum 

| numerum B ne meliatur, οὐ nu- 

γ- τ Γ meri 4 latus seit I, numeri B autem 

t— ————3À44 2. dico, l'numerum Zf non metiri. 

nam si Γ᾽ numerum 47 metitur, etiam 4 numerum 

B metüietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me- 
titur. ergo ne I' quidem numerum 4] metitur. 

Uerum I' numerum z/ ne metiatur. dico, ne 4 
quidem numerum B metiri. 

nam si .4 numerum B melitur, eliam I' numerum 
4 meltietur [prop. XV]. at I' numerum zZ/ non me- 
titur. ergo.ne 44 quidem numerum B metietur; quod 
erat demonstrandum. 


XVIII. 


Inter duos similes numeros planos unus medius 
est proportionalis numerus; et planus ad planum 


in ra8. g. 13. 0] (prius) corr. ex τοῦ V. 14. μετρεῖ] με- 
τρήσει Vg. 1. οὐδὲ Vg. 20.0 4] supra,m. 2 V. 21. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BV g. 


10 


15 


20 


2b 
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Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, 


καὶ τοῦ μὲν 4 πλευραὶ ἔστωσαν οἱ Γ, 4 ἀριϑμοί, 
τοῦ δὲ B οἵ E, Z. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν 
οἱ ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευράς, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 
Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Z. λέγω οὖν, 
ὅτι τῶν 4, Β εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ 
ὁ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὃ D 
πρὸς τὸν E ἢ ὁ 4] πρὸς τὸν Ζ, τουτέστιν ἥπερ ἡ 
ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον [πλευράν]. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Ζ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὧς ὃ Γ' πρὸς τὸν 
E, ὃ 4 πρὸς τὸν Z. καὶ ἐπεὶ ἐπίπεδός ἐστιν ὃ Α, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἵ DL, 4, ὃ 4 ἄρα τὸν I' πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 
E τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ὃ 21 δὴ 
τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ ποιείτω. καὶ ἐπεὶ ὃ 
Z4 τὸν μὲν D πολλαπλασιάσας τὸν 44 πεποίηκεν, τὸν 
δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ D πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν H. ἀλλ᾽ 
ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν E, [οὕτως] ὁ Z4 πρὸς τὸν Z' καὶ 
ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως Ó 4 πρὸς τὸν H. 
πάλιν, ἐπεὶ 0 E τὸν μὲν 4 πολλαπλασιάσας τὸν H 
πεποίηκεν, τὸν δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸφψ B πεποίη- 
κεν, ἔστιν ἄρα ὡς Ó 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ H 
πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, 
οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν H καὶ ὡς ἄρα ὁ .4 πρὸς τὸν 
H, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν B. οἵ 4, H, B ἄρα ἑξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν. τῶν Α, B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν 
ἐστιν ἀριϑιιός. 


1. ἀριϑμοί] om. Vg. 9. πλευραν] om. P. 11. I'| 
in ras. g. 18. πολυπλασιάσας P. 14. πεποίηκε Vg.  16.Z] 
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duplieatam rationem habet quam latera correspon- 
dentia. 

Sint duo numeri plani similes 44, B, et latera 
numeri 4 sint I, 4, numeri B autem E, Z. οὖ quo- 
niam similes plani numeri ii sunt, qui lalera pro- 
portionalia habent [VII def. 21], erit I': 41 — E: Z. 
dico, inter 4, B unum medium esse proportionalem 
' numerum, et esse 4: B — I? : E? — 43: Z?, 

iam:quoniam est Γ΄: 4 — E: Z, permutando eri 
D:E-—24:Z[VII 13]. et quoniam 4 planus est, 


A1————————À ι- ῦ" 
Βι — 00 001——————À d 
Hi 3 | I————3À E 

Ζι- Ι 


latera autem eius Γ', 2, erit 24 »« I'— 4. eadem 
de causa erit etiam Εἰ »« Z — B. iam sit 42« E— H. 
et quoniam 4 »« Γ — 4 et 4»5« E-— H, ent D: E 
— 4:H [VII,17]. uerum Γ΄: E— ΖΔ : Ζ. quare 
eliam 71:Z — 4: H. rursus quoniam 
E»€ 4 — H ei E»« Z — B, erit 4:Z — H:B 
[VII, 17]. demonstrauimus autem, esse etiam 
4:Z-— 4: Η. 

quare eliam 44: H — H: B. itaque 4, H, B deinceps 
proportionales sunt. ergo inter 44, B unus medius 
proportionalis est numerus. 


in ras. g. πολυπλασιάσας P. 16. πολυπλασιάσας P. 17. 
μέν) supra m. 2 V. πολυπλασιάσας P. πεποίηκε Vg. 18. 
πολυπλασιάσας Ρ. 19. ἀλ᾽ g. 20. οὕτως] om. P. 2) 
seq. οὕτως ὁ 4 P, del. n 1. καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρός] in 
ras. φ. 22. μέν} om. P. πολυπλασιάσας P. 2328. πεποίηκε 
Vg. πολυπλασιάσας P. 24. Z] in ras. g. 28. εἶσι V φ. 
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Μέγω δή, ὅτι καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἢ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμό- 
λογον πλευράν, τουτέστιν ἥπερ ὃ Γ πρὸς τὸν E ἢ 
ὁ 4 πρὸς τὸν Z. ἐπεὶ γὰρ οἵ 4, H, B ἑξῆς ἀνά- 
λογόν εἰσιν, ὁ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἥπερ πρὸς τὸν H. καί ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν H, 
οὕτως 0 τε Γ πρὸς τὸν E καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Z. καὶ 
ὁ Α' ἄρα πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὃ 
I πρὸς τὸν E ἢ ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δι 


10 (oU. 

Δύο ὁμοέων στερεῶν ἀριϑμῶν δύο μέσοι 
ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί: καὶ ὁ στερεὸς 
πρὸς τὸν ὅμοιον στερεὸν τριπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμό- 

15 λογον πλευράν. 

Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι στερεοὶ οἵ 4, B, καὶ τοῦ 
μὲν A4 πλευραὶ ἔστωσαν οἵ Γ, 4, E, τοῦ δὲ B οἵ Z, 
H, Θ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἱ ἀνάλογον 
ἔχοντες τὰς πλευράς, ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ὃ Γ' πρὸς 

?0 τὸν 42, οὕτως ὁ Z πρὸς τὸν H, ὡς δὲ ὁ 4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν Θ. λέγω, ὅτι τῶν A4,B 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, καὶ ὁ 4 
πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὁ Γ' πρὸς 
τὸν Z καὶ ὁ zl πρὸς τὸν Η καὶ ἔτι ὁ E πρὸς τὸν Θ. 

οὅ ὉὉ ΓΓ γὰρ τὸν zl πολλαπλασιάσας τὸν K ποιείτω, 
ó 0à Z τὸν H πολλαπλασιάδας τὸν 4 ποιείτω. καὶ 


4. τόν] τήν P. 6. τόν] (ali) corr. ex τό m. 2 P. 8. 
ἄρα διπλασίονα λόγον ἔχει πρὸς τὸν B Vg.  oLD]ocser 
PBVgo;corr. ed. Basil. 11. μέσοι] ὅμοιοι V (corr. m. rec.), φ. 
16. ot) ἀριϑμοὶ of p, Vm. 2. 17. μέν] om. B, supra m. 


- θα... 
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Iam dico, esse etiam 4: B — I7: E? — 245: 23. 
nam quoniam 44, H, B deinceps proportionales sunt, 
erit [V def. 9] 4: B — 43: H*. | 

οὗ 4: H— D: E-—24:Z. 
quare eliam 4: B — I": E? — 41? : Z^; quod erat 
demonstrandum. 


XIX. 


Inter duos similes numeros solidos duo medii 
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad 
solidum similem iriplicatam rationem habet quam 
latera correspondentia. 

Sint duo solidi similes 4, B et numeri 4 latera 
sint I', 4, E, numeri B autem Z, H, 0. et quoniam 


hi 


similes solidi ii sunt, qui latera proportionalia habent 
[VII def. 21], erit D': 44 — Z: H, 4: E— ΗΙ : Θ. 
dico, inter 4, B duos medios proportionales numeros 
interponi, el esse 4: B—I?: Z5 - 45: Η — E*:0*. 

sib enim I' »« 4 — Καὶ, Z »« H — 4. οὐ quoniam 


2 V. 18. ἀριϑμοὶ of V g. 19. μὲν ὁ] ὁ μέν Vo, ὃ B. 
24. καί] (prius) om. B, mg. 3. ἔτι] ἐστι φ. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 21 


10 


15 


20 


25 


80 
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ἐπεὶ οἱ DI, 4 τοῖς Ζ, H ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσέν, καὶ 
ix μὲν τῶν Γ, 4 ἐστιν ὁ K, ἐκ δὲ τῶν Z, Η ὃ A, 
oí K, 4 [ἄρα] ὅμοιοι ἐπέπεδοέ εἰσιν ἀριϑμοέ" τῶν K, 
4 ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός. ἔστω ὃ 
M. ὁ M ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4,Z, ὡς ἐν τῷ πρὸ 
τούτου ϑεωρήματι ἐδείχϑη. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν 
I πολλαπλασιάσας τὸν K πεποίηκεν, τὸν δὲ Z πολ- 
λαπλασιάσας τὸν M πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ D 
πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν M. ἀλλ᾽ ὡς ὁ Καὶ 
πρὸς τὸν M, ó M πρὸς τὸν 4. οἱ K, M, 4 ἄρα 
ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ I' πρὸς τὸν Z λό- 
yo. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 44, οὕτως ὁ 
Ζ πρὸς τὸν H, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Γ' πρὸς τὸν 
Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν H. διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Θ. οἵ 
K, M, 4 ἄρα ἕξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἔν ve τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν Ζ λόγῳ καὶ τῷ τοῦ 4 πρὸς τὸν H καὶ 
ἔτι τῷ τοῦ E πρὸς τὸν O. ἕκατερος δὴ τῶν Ε,Θ 
τὸν M πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Ν, A ποιείτω. 
καὶ ἐπεὶ στερεός ἐστιν ὁ .4, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν 
of Γ, 4, E, ὁ E ἄρα τὸν ἐκ vov Γ, 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Α' πεποίηκεν. ὁ δὲ ἐκ τῶν I, 4 ἐστιν ὃ 
Κ' ó E ἄρα τὸν K πολλαπλασιάσας τὸν 4“ πεποίηκεν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ Θ τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ o E τὸν K πολλαπλασιάσας 
τὸν Α' πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν M πολλαπλα- 
σιάσαβ τὸν Ν πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ K πρὸς 
τὸν M, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν N. ὡς δὲ ὁ K πρὸς 


ς 


τὸν M, οὕτως ὅ τε Γ πρὸς τὸν Z καὶ ὁ 4 πρὸς 


τὸν H καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν Θ' καὶ ὡς ἄρα o 


1. of] corr. ex ó m. 3 P. εἰσί Vg. 9. ἄρα] om. P. 
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I, Δ et Z, H in eadem ratione sunt, et Γ »« 4 — K, 
Z »« H — 4, numeri K, Δ similes plani sunt [VII 
def. 21] itaque inter K, 4 unus medius est pro- 
portionalis numerus [prop. XVIII]. sit M. itaque 
M — 4 »« Z, ut in propositione praecedenti demon- 
siratum est [p. 318, 15; 26]. et quoniam 
Δ4»«Γ-εκ εὖ 4».2 --Μ, ent l:Z — K:M 
[VII, 17]. uerum Κα : M— M: 4. itaque K, M, A4 
deinceps proportionales sunt in ratione I': Z. et 
quoniam est D': 2 — Z: H, permutando erit 
D:Z-—24:H [VII, 13]. 
eadem de causa erit etiam 71 : Η — E: 0. itaque 
K, M, 4 deinceps proportionales sunt in rationibus 
I:Z, 4:H, E:0. iam sit E54 M— Net Θ»« Μ--- Ξξ. 
ei quoniam 4 solidus est, et latera eius sunt I, 4, E, 
erit E»« I'»« 4 — 4. uerum Γ »« Z — K. itaque 
E »« K — 4. eadem de causa etiam 0 »« 4 — B. 
eb quaniam E »« Καὶ -- 4, et E »« M — N, erit 
K:M-—4:N [VII 17]. uerum 
K:MzI:Zs4:H-E:80. 


6. Post ἐδείχϑη add. Vq: ἔστιν ἄρα (ἔτι q) ὡς ὁ K πρὸς τὸν 
M, ὃ M πρὸς τὸν 4; idem B mg. m. 2. 7. πεποίηκε V φ. 
9. ἀλλ᾽ ὡς ὁ K πρὸς τὸν M] mg. g. 10. ὁ] οὕτως ὁ Vg. 
11. εἰσι») om. P, supra m. 1 V. 14. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] P, 
πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ 4 πρὸρ τὸν E, οὕτως ὁ H πρὸς τὸν O, 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν Theon (ΒΥ φ 16. K, 4, M Vg. ἄρα 

ἔτει φ. ἀνάλογόν εἶσιν Vg. 17. λόγῳ ]ὔ om. V φ. τῷ 

om, Vg.  21.l'|(prius) eras. V. 22. 41] seq. in P: πολλαπλα- 
σιάσας, Sed delet. 28. πεποίηκε Vq. 8324. Post πολλαπλα- 
σιάσας &dd. Theon: τὸν ἐκ τῶν Z, H (BV 9). 25. πεποίηκε 
Vg. . 80. ἔτι] corr. ex ὅτι m. 1 P; ἔστιν φ, mg. ἔτ. xol 
ὡς] ὡς BVg. 


21* 


10 


15 


20 


2b 
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I πρὸς τὸν Ζ καὶ ὃ 4 πρὸρ τὸν H καὶ ὃ E πρὸς τὸν 
Θ, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν N. πάλιν, ἐπεὶ ἑἕκάτερος 
τῶν Ε,Θ τὸν Μ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Ν, 
Ηἰ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὧς o E πρὸς τὸν Θ, οὕτως 
ὁ Ν πρὸς τὸν AK. ἀλλ᾽ ὡς ὃ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως 
0 τε Γ πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν H^ καὶ ὡς 
ἄρα ὁ Γ πρὸς τὸν Z καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν H καὶ ὃ 
E πρὸς τὸν Θ, οὕτως O τε Α πρὸς τὸν Ν καὶ ὁ 
Ν πρὸς τὸν JH. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Θ τὸν M πολλαπλα- 
σιάσας τὸν E πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν 4 πολ- 
λαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ M 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ M πρὸς τὸν B. ἀλλ᾽’ ὡς ὁ 
M πρὸς τὸν 4, οὕτως 0 τε Γ πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 
πρὸς τὸν Η καὶ ó E πρὸς τὸν O. καὶ ὡς ἄρα ὁ Γ 
πρὸς τὸν Z καὶ ὃ 2 πρὸς τὸν H καὶ ὁ E πρὸς τὸν 
0, οὕτως οὐ μόνον ὁ A πρὸς τὸν B, ἀλλὰ καὶ ὃ 
ΑΙ πρὸς τὸν NN καὶ ὁ Ν πρὸς τὸν E. οἱ 4, Ν, , 
B ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τοῖς εἰρημένοις τῶν 
πλευρῶν λόγοις. 

Aéyo, ὅτι καὶ ὃ .4 πρὸς τὸν B τριπλασίονα λό- 
γον ἔχει ἥπερ ἢ δμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλο- 
γον πλευράν, τουτέστιν ἥπερ ὁ Γ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 
Z 1 ὃ 4 πρὸς τὸν H καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν Θ. ἐπεὶ 
γὰρ τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν οἵ Α, N, 
S, B, ὃ Α ἄρα πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ὁ 4 πρὸς τὸν N. ἀλλ᾽ ὡς ὁ Α πρὸς τὸν Ν, 
οὕτως ἐδείχϑη ὅ τε Γ' πρὸς τὸν Z καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν 
H καὶ ἔτι 0 E πρὸς τὸν O. καὶ ὃ Α ἄρα πρὸς τὸν 

2. N] corr. ex K V. 6. Post H add. P: καὶ ὁ E πρὸς 


τὸν 6. καὶ ὡς — 8: τὸν Θ] del. P οὐ m. 1 et m. 2. 8. 
τε] om. P. 9. 8] Z g. 14. €. καί ὡς ἄρα ὃ I' πρὸς τόν] 
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quare etiam erit Γ: Z — 4: He E:6 -ιόὸ 4: Ν. 
rursus quoniam est EX M-—Ne&0»»x«M-—&5EZ 
ent E:6 — N:A [VII, 18]. uerum 

Ε.0.--Γ:Ζ-- 4:}. 
quare eliam Γ΄: Ζ-- 4: H— E:08 — A: N— NEA. 
rursus quoniam est 0 »« M — A et 0 »« 4 — B, 
ent M:4-—ÀAX:B[VII, 17]. uerum 

Μ:4-:-Γ:Ζ-- 4:8 - Ε:Θ. 
quare eliam 
D:Z-—24:H-—Ebk:0-58:B-—4:N-—N: 
ilaque 4, N, ΗΕ, B deinceps proportionales suni ἢ in 
rationibus laterum, quas indicauimus. 
Dico, esse etiam 
4:B—1?:Z?-—.4?:H*-— E?:09*, 

nam quoniam ς quattuor numeri deinceps proportionales 
sunt, 4, N, X, B, erit 44: B — 45: N? [V def. 10]. 
uerum 4: Nr: Z -—.:H -Ξ E:90, ut demon- 


mg. φ. 10, X] Z φ. 17. X] corr. ex Z g. 29. πλε- 
ρᾷᾶν g. 38. ἄρα] om. g, πρός V. 


10 


15 


20 
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B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ομόλογος πλευρὰ 
πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν, τουτέστιν ἤπερ ὁ Γ 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν Ζ καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν H καὶ ἔτι 
ὁ E πρὸς τὸν Θ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτῃ ἀριϑμός, ὅμηιοι ἐπίπεδοι ἔσονται oí 
ἀριϑμοί. 

Δύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4, B εἷς μέσος ἀνάλογον 
ἐμπιπτέτω ἀριϑμὸς ὁ I* λέγω, ὅτι οἵ 4, B ὅμοιοι 
ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί. 

Εἰλήφϑωσαν [γὰρ] ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Γ οἵ 4, E- ἰσάκις ἄρα 
ὃ 4 τὸν Α μετρεῖ καὶ ὁ E τὸν I. ὁσάκις δὴ ὁ 4 
τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z 
ὁ Z ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηκεν. 
ὥστε o 44 ἐπίπεδός ἐστιν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ oí 4, 
Z. πάλιν, ἐπεὶ οἵ 4, E ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς I', B, ἰσάκις ἄρα ὃ 2 τὸν Γ 
μετρεῖ καὶ ὁ E τὸν B. ὁσάκις δὴ ὃ E τὸν B με- 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Η. ὃ E ἄρα 
τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Η μονάδας" ὁ Η ἄρα 
τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ὁ B ἄρα 


1. πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον] mg. g. 6. ἐμπέπτει V, 
corr. m. 1. 9. μέσον Β. ἀνάλογον) om. BV. In B 
supra scr. m. 2: εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπιπτέτω ὁ Τ' ἀριϑμός, 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν I', ó Ι' πρὸς τὸν B. 12. γάρ] om.P. 18. 
4, D] 4, DP, B Bg, et V deleto B. Post E in 9 add. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, ὁ / πρὸς τὸν Γ. , de δὲ ó A πρὸς 
τὸν D ὃ Τ' πρὸς τὸν Β (8 9) καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν E, 
ὃ 1' πρὸς τὸν B; idem mg. m. 2 (δή pro δέ). 16. πε- 
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Birauimus. quare etiam 
A: Β-- Γῆ: 28 — 4*:H?— E?:0*; 
quod erat demonstrandum. 


XX. 


&i inter duos numeros unus medius proportionalis 
interponitur numerus, numeri plani similes erunt. 
Nam inter duos numeros 44, B unus medius pro- 
portionalis interponatur numerus I. dico, 4, B esse 
similes numeros planos. 
sumantur 47, E minimi numeri eorum, qui ean- 
dem rationem habent ac 4, I'[VII, 38]. itaque 4 
numerum .4 οὗ E numerum 


4 — — 41—1! [aequaliter metitur [VII, 20]. 
B1—————— ——34 iam quoties ΖΓ numerum 4 
P———— ———4 , ΒΒ metitur, tot unitates sint in 
Z-— —4À Z. itaque Z »« 4 — 4 [VII 


def. 15]. quare 4 planus est, 
latera autem eius 71, Z. rur- 
sus quoniam 47, E minimi sunt eorum, qui eandem ra- 
&onem habent ac Γ, B') 4 numerum I' et E nume- 
rum JB aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties E 
numerum JB melitur, tot unitates sint im H. itaque 
E numerum B metitur seeundum unitates numeri H. 
itaque H »« E -» B [VII def. 15]. itaque B planus 


1) Nam 4:I'-— I': B. 


ποίηκε V.p. Seq. in Vg: τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Γ' 
semoí]xev; idem B m. 2. 17. ἐστι Vq. 18. eíow P. 19. 
D, B] B, Τ' g. 20. δή] δέ P, et B (corr. m. 1). 21. 
ἔστωσαν] bis p, sed corr. ὁ E] e corr. V, xal ὁ E P. 
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ἐπίπεδός ἐστι, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ E, H. οἵ 
A, B ἄρα ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί. λέγω δή, ὅτι καὶ 
ὅμοιοι. ἐπεὶ γὰρ ὁ Ζ τὸν μὲν 41 πολλαπλασιάσας τὸν 
«Α πεποίηκεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν I' πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως o 
Α' πρὸς τὸν Γ, τουτέστιν ὁ Γ πρὸς τὸν B. πάλιν, 
ἐπεὶ ὃ E ἑκάτερον τῶν Ζ, Η πολλαπλασιάσας τοὺς 
DI, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ο Ζ πρὸς τὸν Η, ov- 
τῶς ὃ Γ πρὸς τὸν B. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν B, οὕτως 
10 ὁ 4 πρὸς τὸν Ε' καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὔ- 
vog 6 Ζ πρὸς τὸν H. καὶ ἐναλλὰξ ὡς o 4 πρὸς 
τὸν Ζ, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν H. οἱ 4, B ἄρα ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀριϑμοί εἰσιν" αἵ γὰρ πλευραὶ αὐτῶν ἀνά- 
λογόν εἰσιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ox 


15 κα΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν δύο μέδοι ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅμοιοι 6vegeot εἰσιν οἵ 
ἀριϑμοί. | 

Δύο yàg ἀριϑμῶν τῶν 4, B δύο μέσοι ἀνάλογον 

20 ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ of I', 4 λέγω, ὅτι οἵ 4. B 
ὅμοιον στερεοί εἰσιν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4, Γ, 4 τρεῖς οἵ E, Z, H- 
of ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ E, Η πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 

26 εἰσίν. καὶ ἐπεὶ τῶν E, Η εἷς μέδος ἀνάλογον ἐμ- 
πέπτωκεν ἀριϑμὸς ὁ Z, οἵ E, H ἄρα ἀριϑμοὶ ὅμοιοι 

1. ἐπίπεδος] in ras. p. ἅἅ. ἐπεὶ γάρ --- 4: Γ' πεποίηκεν] 
del. B; ἐπεὶ γὰρ ἑκάτερον (ex ἑκάτερος V) τῶν 4, E ὁ Z (4, 
E ὁ Z m ras. V) πολλαπλασιάσας ἕκάτερον τῶν A, Γ' (πι ras. V) 
πεποίηκεν V q; ἐπεὶ γὰρ £udtsQog τῶν Z, H τὸν E πολλαπῖα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν D, B πεποίηκεν mg. B. In P mg. m. 1 


M 
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est, et latera eius sunt E, H. ergo 4, B plani sunt 
numeri. 

Iam dico, eos eliam similes esse. nam quoniam 
est Z »« 4 — 4 οἱ Ζ»« Ε - I, erit 

4: E—A4:I--—I:B. 

rursus quoniam E »« Z — ID, E »« H — B, erii 
Ζ:Η -- Γ: Β [VII 17]. uerum Γ΄: B— 4: E. quare 
eliam 74: E— Z:H. eb permutando 4:Z — E:H 
[VII, 13]. ergo 4, B similes sunt numeri plani; 
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 


XXI. 


Si inter duos numeros duo medii proportionales 
numeri interponuntur, numeri similes sunt solidi. 

Nam inter duos numeros 4, B duo medii pro- 
portionales interponantur numeri I, 7f. dico, nume- 
ros 44, B similes esse solidos. 

sumantur enim E, Z, H numeri minimi eorum, 
qui in eadem ralione sunt ac 4, Γ, 4 [prop. II]. 
itaque extremi eorum .E, H inter se primi sunt [prop. III]. 
el quoniam inter E, H unus medius proportionalis 
interponitur numerus Z, numeri E, H similes plani 


1)Nam Ζ : 4 - 1:2 -ξ  Ε: Γ. 


add. “ ἰσάκις ἄρα ὁ 4 τὸν A μετρεῖ καὶ ὁ E τὸν Τ' (signo «ὦ. 
nullum in textu respondit) ὄ. eg] om. P. T. ἑκάτερον 
τῶν Z, H ó E Vg. Z,H πολλαπλασιάσας τούς] om. B. 
τούς] ἑκάτερον τῶν Vg. 10. καὶ ὡς — E] mg. φ. ἄρα] 
om. 11. καὶ ἐναλλαξ — 129: τὸν Η] om. Theon (BV 9). 
18. εἰσιν ἀριϑμοί P. 16. ἐμπίπτουσιν q, Bed corr. 117. ἀριϑ- 
μοὶ, ὅμοιοι] bis φ. of] om. P. 20. Γ, 4] 4, Γ g. λέγω 
γάρ V, deleto γὰρ. 38. 4] 4, B V g. '95. εἰσί Vg.  dva- 
Aoyog P. 26. ὁ Z] om. g. | 
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ἐπίπεδοί εἰσιν. ἔστωσαν οὖν τοῦ μὲν E πλευραὶ οἵ 
Θ, K, τοῦ δὲ H οἵ 4, M. φανερὸν ἄρα ἐστὶν ἐκ τοῦ 
πρὸ τούτου, ὅτι οἵ E, Z, H ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἔν 


«Ατ--------------- Ei——1 
Bi |o d ιΖ 
I" Hi 
Δι | Θι-- 
| ΙΝ Ki—4 
|j ——3À FI AL——3 
Mi 


vt tQ τοῦ Θ πρὸς τὸν 44 λόγῳ καὶ τῷ vov K πρὸς 

5 τὸν M. καὶ ἐπεὶ οἱ E, Z, Η ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, D, 4, καί ἐστιν ἴσον 
τὸ πλῆϑος τῶν E, Ζ, H τῷ πλήϑει τῶν Α, D, 4, δι᾽ 
ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ E πρὸς τὲν H, οὕτως ὁ 4“ πρὸς 
τὸν Z4. οἱ δὲ E, Η πρῶτοι, of δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 
10 χέστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν ÀO- 
γον ἔχοντας αὐτοῖς ἰσάκις ὅ vs μείξων τὸν μείξονα 
φαὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, τουτέστιν 0 τε ἡγού- 
μενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑἕπόμενον᾽ 
ἰσάκις ἄρα ὁ E τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὃ Η τὸν 4... ὁσά- 
15 xig δὴ ὃ E τὸν .4 μετρεῖ, τοσαῦηαι μονάδες ἔστωδαν 
ἐν τῷ Ν. ὃ Ν ἄρα τὸν E πολλαπλασιάδας τὸν 4 
πεποίηκεν. o δὲ E ἐστιν ὁ ἐκ τῶν O, Κ' ὁ N ἄρα 
τὸν ἐκ τῶν O, K πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
στερεὸς ἄρα ἐστὶν ὃ 4, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 
20 0, K, N. πάλιν, ἐπεὶ οἵ E, Z, H ἐλάχιστοί εἰσι τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς D, 4, B, ἰσάκις ἄρα 
ὁ E τὸν Γ μετρεῖ καὶ ó Η τὸν B. ὁσάκις δὴ 0 E 

2. τοῦ πρό] om. BV g. 8. ἀνάλογόν εἶσιν Vg. 4. 
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sunt [prop. XX]. sint Θ, K latera numeri E, οὐ 4, 
M lateraà numeri H. itaque ex praecedenti propo- 
sitione manifestum est, numeros E, Z, H deinceps 
proportionales esse in ratione 6 : 4f et Κα: M.') et 
quoniam E, Z, H minimi?) sunt eorum, qui eandem 
rationem habent ac 4, Γ, 4, et multitudo numerorum 
E, Z, H aequalis est multitudini numerorum 4, I, Zf, 
ex aequo erii E: H — 4: Z4 [VII, 14]. sed E, H 
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, 
aequaliter metiuntur, maior maiorem et minor mino- 
rem [VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque E numerum .4 ei H nume- 
rum Z7 aequaliter metitur. iam quoties E numerum 
A4 melitur, tob unitales sint in N. itaque N»« E — 4 
[VII def. 15]. uerum E — 0 »« K. itaque 
N »« 0 »« K — 4A. 

ergo 4 solidus est, latera autem eius O, Καὶ, N. rur- 
sus quoniam E, Z, H minimi sunt eorum, qui eandem 
rationem habent ac Γ᾽, 4, B?) E numerum Γ et H 
numerum B aequaliter metitur (VII, 20]. iam quoties 


1) Nam in prop. 20 demonstratum est 
A:iDD-—-D:Be4:E-Z:H. 
2) Hoc solum utitur, quod numeri E, Z, H et 4, I', 4 
proportienales sunt. 
8) Nam A:I'—I:4-4:B-—E:Z-2Z:H, οὖ E, 
Z, H minimi sunt in ratione 4: I' et I': 4. 


τόν] om. B. 5. CNN om. B. εἰσιν P. 6. καί ἔστιν — 7: A, 
Γ, 4| om. Theon n (B 15. δή] δέ Vg. 18. πεποίηκε Vg. 
20. IN] in ras. V. ὍΣ H] in ras. φ. δή] δέ BVg. 


c 


10 


15 


20 


25 
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P 


τὸν l' usvQst, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 5. 
Η ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ M μονάδας" 
E ἄρα τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. 
ὃὲ Η ἐστιν ὁ ἐκ τῶν 4, M: ó A ἄρα τὸν ἐκ τῶν 
A, M πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. στερεὸς ἄρα 
ἐστὴν ó B, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν oí 4, M, A οἵ 
4, B ἄρα στερεοί εἰσιν. 

“έγω [δή], ὅτε καὶ ὅμοιοι. ἐπεὶ γὰρ οἵ Ν, E τὸν 
E πολλαπλασιάσαντες τοὺς 4“, Γ' πεποιήκασιν, ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ Ν πρὸς τὸν E, ὁ “4 πρὸς τὸν Γ, τουτέστιν 
ὁ E πρὸς τὸν Z. ἀλλ᾽ ὡς ὁ E πρὸς τὸν Ζ, o Θ 
πρὸς τὸν 4 καὶ ὁ K πρὸς τὸν Μ' καὶ ὡς ἄρα ὃ O 
πρὸς τὸν 4, οὕτως o K πρὸς τὸν M καὶ o Ν πρὸς 
τὸν E. καί εἰσιν ol μὲν Θ, K, Ν πλευραὶ τοῦ 44, οἵ 
δὲ E, 4, M πλευραὶ τοῦ B. oí 4, B ἄρα ἀριϑμοὶ 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, o 
δὲ πρῶτος τετράγωνος ἧ, καὶ o τρίτος τετρά- 
γῶνος ἔσται. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ 4, B, 
I, o δὲ πρῶτος ὁ Α τετράγωνος ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ 
ὁ τρίτος ὃ Γ τετράγωνός ἔστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν Α, Γ' εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν 
ἀριϑμὸς ὃ B, οἱ 4, Γ' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. 
τετράγωνος δὲ ὁ 4 τετράγωνος ἄρα xal « I" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


— 


Q^ Q^ Q^ 


2. 0] καὶ ὁ PF. κατά} insert. postea V. — 4. vov] corr. 
ex τῶν V. 6. πεποίηκε V q. Seq. in Vg: τὸν δὲ E πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκε; idem B m. 2. 7. εἰσι Vg. — 8. 
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E numerum Γ᾽ metitur, tot unitates sint in A. itaque 

H numerum B melüitur secundum unitates numeri 

A.) itaque AM »« H — B. uerum H — 4 » M. 

ilaque 3»«4»« M— B. ergo B solidus est, latera 

autem eius sunt ^4, M, A. ergo .4, B solidi sunt. 

Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
N2«E-—4et A5»«E-IY, ent 
N:À — 4: ΓΙ, 18] — E:Z. 
uerum E:Z —0:41-— K:M. quare etiam 
0:4—K:Mz—N:X. 

ei Θ, K, N latera sunt numeri 44, οὐ A, 4, M?) latera 

numeri B. ergo .4, B similes sunt numeri solidi 

[VII def. 21]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 
Si tres numeri deinceps proportionales sunt, et pri- 
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit. 
Sint tres numeri deinceps propor- 


A 
» | tionales 4, B, I', οὖ primus 4 qua- 
ΤΊ dratus sit. dico, etiam tertium Γ΄ 


quadratum esse. 
nam quoniam inter 4, I' unus medius est propor- 
tionalis numerus B, 4 et Γ᾽ similes plani sunt [prop. 
XX] uerum .4 quadratus est. ergo etiam I' quadra- 
ius est [VII def. 21]; quod erat demonstrandum. 


1) Nam E: —1 ΣΌΝ τα Η.: Β. 

2) Nam E: Γ' - 1: "ΕΞ. E 

8) Debuit dici 4, p /&. sed respicit ad. p. 382, 4. 
δή! om. P. N] e corr. V. 10. &] corr. ex Z g. 19. 
καὶ ὃ] ὃ inseri. m. 2 P. 24. ἀνάλογος V, sed corr. m. 1. 


925. εἰσι Vg. 836. Γ] in ras. P. 
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, 


κγ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, 
ὁ δὲ πρῶτος κύβος ἦ, καὶ ὃ τέταρτος κύβος 
ἔσται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον oí A, 
B, Γ, 4, ὁ δὲ 4 κύβος ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ Ó 4 
κύβος ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν 4, 241 δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν 
ἀριϑμοὶ ol B, Τ, οἵ 4, 4 ἄρα ὅμοιοί εἰσι στερεοὶ 
ἀριϑμοί. κύβος δὲ ὃ 4’ κύβος ἄρα καὶ ὃ 41 ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

κδ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
LV, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, ó δὲ πρῶτος τετράγωνος ἧ, καὶ ὃ 
δεύτερος τετράγωνος ἔσται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἱ 4, Β πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὁ Γ' πρὸς τετράγω- 
νον ἀριϑμὸν τὸν 4, δ᾽ δὲ A4 τετράγωνος ἔστω" λέγω, 
ὅτι καὶ ὁ Βὶ τετράγωνός ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἵ D, 4 τετράγωνοί εἰσιν, οἵ D, 4 ἄρα 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. τῶν I, 4 ἄρα εἷς μέσος ἀνά- 
λογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὡς ὁ [' πρὸς τὸν 
2, ὃ A πρὸς τὸν Β' καὶ τῶν A,B ἄρα εἷς μέσος 
ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὁ 4 τετρά- 
yovos' καὶ ὁ B ἄρα τετράγωνός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


7. ἔσται ΒΥ͂φ. 9. B, P] P, B φ. εἶσιν P. 14. 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρός] mg. q. τετράγωνος q, sed corr. 
15. ἀριϑμός q, Sed corr. 7 τετράγωνος BVq. 106. δεύτερος 
λοιπός P. 22. εἶσι V φ. 28. καί] καὶ ἐπεί Ρ. τόν 
om. B. 84. τόν] om. B. 26. ὁ] ὡς ὃ P. 


-μ--.... Ac Re. 
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XXIII. 

Si quattuor numeri deinceps proportionales suni, 
eli primus cubus est, etiam quarius cubus erit. 

Sint quattuor numeri deinceps proportionales 4, 
B, I, 4, et 4 cubus sit. dico, eliam 24] cubum esse. 

nam quoniam inter 44, 7/4 duo 
medii proportionales sunt numeri B, 
I,.4 οὐ 4, similes sunt solidi numeri 
[prop XXI]. uerum ΑΓ cubus est. 
ergo etiam z/ cubus est (VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 


| 1A 

B 
[—————41I* 

Ι d 


XXIV. 


Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum, et pri- 
mus quadratus esi, eliam secundus quadratus erit. 

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habe- 
ant, quam quadratus numerus, I' ad quadratum nu- 
merum 4/1, οὐ 44 quadratus sit. dico, etiam B qua- 
dratum esse. 

nam quoniam Γ᾽, 4 quadrati sunt, Γ΄, 4] similes 
sunt plani itaque inter I", 4 unus 
medius proportionalis interponitur 
numerus [prop. XVIII] est autem 
D:2 -— 4:B. quare etiam inter 
4, B unus medius proportionalis 
interponitur numerus [prop. VIII] et 4 quadratus 
est. ergo etiam .B quadratus est [prop. XXII]; quod 
erat. demonstrandum. 
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κε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
σιν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑμόν, 
ὁ δὲ πρῶτος κύβος ἧ, καὶ ὁ δεύτερος κύβος 
ἔσται. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς ὁ Γ' πρὸς κύβον ἀριϑ- 
μὸν τὸν zi, κύβος δὲ ἔστω ὁ A4' λέγω [δή], ὅτι καὶ 
ὁ Β κύβος ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ οἵ D, 4 κύβοι εἰσίν, οἵ Γ, 44 ὅμοιοι 
στερεοί εἰσιν τῶν I' 4 ἄρα. δύο μέσοι ἀνάλογον 
ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. ὅσοι δὲ εἰς τοὺς Γ, 41 μεταξὺ 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν, τοσοῦτοι καὶ 
εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς" ὥστε καὶ 
τῶν 4, B δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑ- 
μοί. ἐμπιπτέτωσαν οἱ E, Z. ἐπεὶ οὖν τέσσαρες ἀριϑ- 
μοὶ οἱ 4, E, Z, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, καί ἐστι 
κύβος ὁ 4, κύβος ἄρα καὶ ὃ Β᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


Xo. 

Οἱ ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B: λέγω, 
ὅτι ὃ 4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 


8. πρὸς πύβον ἀριϑμόν]Ἵ bis p, sed corr. 8. δή] om. P. 
10. ὄμοιοι]ΐ ἄρα ὅμοιοι B V q. 11. εἰσί V g. 19. δέ] ox? 
18. ἐμπίπτουσι PV q. — 15. τῶν] τόν φ. 11. εἶσιν] εἰσι V g. 
ἐστι] ἐστιν P. — 924. 4] seq. ras. 1litt. V. ἀριϑμός om. Vg. 
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XXV. 


Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
eubus numerus ad cubum numerum, et primus cubus 
est, etiam secundus cubus erit. 

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habeant, 
quam cubus numerus Γ᾽ ad cubum numerum 4, et 
cubus sit 44. dico, etiam B cubum esse. 

nam quoniam I z/ cubi sunt, I, 4, similes solidi 
sunt. itaque inter ΓΓ, 4 duo medii proportionales 
interponuntur numeri [prop. XIX]. iam quot inter 
I, 4 secundum proportionem continuam interponun- 


A1——————À E MÀ 


iur numeri, totidem etiam inler eos, qui eandem 
rationem habent, interponuntur [prop. VIII]. quare 
eliam inter 4, B duo medii proportionales interpo- 
nuntur numeri. interponantur E, Z. iam quoniam 
quattuor numeri 4, E, Z, B deinceps proportionales 
sunt, ei cubus est 4, etiam B cubus est [prop. XXIII]; 
quod erat demonstrandum. 


XXVI. 


Similes numeri plani inter se eam rationem ha- 
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum. 
Sint similes numeri plani 4, B. dico, 4 ad B 
eam ralionem habere, quam quadratus numerus ha- 


beat ad quadratum numerum. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 99 
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᾿Επεὶ γὰρ οἱ 4, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν, τῶν A, 
Β ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπέπτει ἀριϑμός. ἐμ- 
πιπτέτω καὶ ἔστω ὃ Γ, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4. D, B 
οὗ 4, E, Z: οἵ ἄρα ἄκροι αὐτῶν ol. 41, Z τετράγω- 
voí εἰσιν. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
ὁ .4 πρὸς τὸν B, καί εἰσιν οἱ 4,, Ζ τετράγωνοι, ὧ 
4 ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


σι 


10 xf. 

Οἵ ὅμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον 
ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ o( 4, Β' λέγω, 

15 ὅτι ὃ .4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀριϑμὸς 
πρὸς κύβον ἀριϑμόν. 

Ἐπεὶ γὰρ ot 44, B ὅμοιοι στερεοί εἰσιν, τῶν 4, 
B ἄρα δύο μέδοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. ἐμ- 
πιπτέτωσαν οἵ Γ, 4, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑ- 

20 uol τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, D', 4, B 
ἴσοι αὐτοῖς τὸ πλῆϑος οἵ Ε, Ζ, Η, Θ' οἵ ἄρα ἄκροι 
αὐτῶν ol E, Θ κύβοι εἰσίν. καί ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς 

* τὸν Θ, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B' καὶ ὁ 4 ἄρα πρὸς 
τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑ- 

95 μόν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. εἶσι M 4. roig] corr. ex co, m. 2 P. I', B] 
B, I' P. 6. εἰσι V g. 11. of] om. P. 17. εἰσι V g. 
18. μέσοι) -o. e corr. m. 1 P. 19. ἀριϑμοί] om. B. 20. 
B] Z 9. 22. εἰσί V 9. 28. καὶ ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν B] 
mg. g. ,26. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. B. In fine Εὐκλείδου 
στοιχείων η᾿ P. 
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nam quoniam .4, B similes plani sunt, inter 4, 
B unus medius proportionalis interponitur numerus 
[prop. XVIII]. inter- 
ponatur, et sit I', et 
sumantur numeri Z, E, 
^ Z minimi eorum, qui 
eandem rationem habent ac 4, I, B [prop. II]. itaque 
extremi eorum 7, Z quadrati sunt [prop. II coroll.]. 
et quoniam est Ζ' : Z — 4: B, et 2, Z quadrati sunt, 
ΑΔ ad B rationem habet, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandum. 


A4 1————41 l 
μ---------.-.-, 
4— Εἰ 


l | 


XXVII. 

Similes numeri solidi inter se rationem habent, 
quam cubus numerus ad cubum numerum. 

Sint similes numeri solidi 4, B. dico, 4 ad B 
eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad 
eubum numerum. 

nam quoniam 4, B similes sunt solidi, inter 4, 
B duo medii proportionales interponuntur numeri 


AI I'1— —— — ———4 
B1———————————— 4d 441 ————————————4 
ErT——4 Zi |j H1——————4 9, — ———————4À 


[prop. XIX]. interponantur I) 4,, et sumantur minimi 
numeri eorum, qui eandem rationem habent ac 4A, 
I, 4, B iis aequales multitudine E, Z, H, 9 [prop. II]. 
itaque extremi eorum £, € cubi sunt [prop. II coroll.]. 
el E:0 — 4:B. ergo 4 ad B eam rationem habet, 
quam cubus numerus ad cubum numerum; quod erat 
demonstrandum. 


22* 
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, 


e. 


᾿Ἐὰν δύο ὅμοιοι ἐπέπεδοι ἀριϑμοὶ πολλα- 
πλασιάδσαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμε- 
νος τετράγωνος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, 
καὶ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιᾶσας τὸν Γ ποιείτω" λέγω, 
ὅτι ὃ Γ τετράγωνός ἐστιν. 

Ὁ γὰρ 4 ἕαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. 
ὁ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν. ἐπεὶ οὖν ὃ A4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4] πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς Ó A 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἵ A, 
B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί, τῶν 4, B ἄρα εἷς 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. ἐὰν δὲ δύο ἀρυιϑ- 
μῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν 
ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι, τοσοῦτοι καὶ εἰς 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ὥστε καὶ τῶν 4, Γ 
εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστι τε- 
τράγωνος ὃ 417 τετράγωνος ἄρα καὶ ὁ I" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


ϑ'᾽ 1 corr. ex η V. Post titulum, ante prop. I in textu 
scholium habent Vg, ἃ. app. 9. ἐπεὶ οὖν} καὶ ἐπεί Vg. 
10. μέν] om. B. 4] in ras. P. πεποίηκε V φ. 11. ΓῚ 
in ras. P. 14. Óé]supra m.2 V. μεταξὺ ἀριϑμῶν Vq. 16. 
ἀρυθμοί, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι] mg. m. 2 B. 11. 


IX. 


I. 
Si duo similes numeri plani inter se multiplican- 
les numerum aliquem effecerint, numerus ex iis pro- 
ductus quadratus erit. 


“---. - Sint duo similes numeri 

Bi ! plani 4, B, ei sit 

n 4» B-—I. 

4 | dico, numerum I' quadratum 
esse. 


sit enim 4 »« 4 — 2. 4.1 igitur quadratus est. 
iam quoniam 44 »« 4 — 2 ei 4 »« B -- Γ, erit 
4:B-—24:ID[VII, 17]. et quoniam 4, B similes 
sunt numeri plani, inter 44, B unus medius propor- 
tionalis interponitur numerus [VIIT, 18]. sin inter 
duos numeros secundum proportionem continuam nu- 
meri aliquot interponuntur, quot inter eos8 interpo- 
nuntur, totidem etiam inter eos interponuntur, qui 
eandem rationem habent [VIIT, 8]. quare etiam inter 
4, I' unus medius proportionalis interponitur nume- 
rus. ei quadratus est 2/7. ergo etiam I' quadratus 
est [VIII, 22]; quod erat demonstrandum. 


ἔχοντας αὐτοῖς p, αὐτοῖς mg. m. 2 V. 18. ἐστιν P. 19. 
ὁ Δ᾽ τετράγωνος] mg. m. 1 P. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) m. 2 V, 
om. B. 


1 
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β΄. 

᾿Εὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσι τετράγωνον, ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰ- 
σιν ἀριϑμοί. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4. Β, καὶ ὁ 4 τὸν Β 
πολλαπλασιάσας τετράγωνον τὸν Γ' ποιείτω λέγω, ὅτι 
oí 4, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑιμοί. 

Ὁ γὰρ 44 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω" 
ὁ Z4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς 
τὸν B, ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τετράγωνός 
ἐστιν, ἀλλὰ καὶ ὁ D, οἱ 4, Γ' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί 
εἰσιν. τῶν 4, Γ' ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίέστει. 
καί ἐστιν ὡς ὁ 2 πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 
B: καὶ τῶν 4, B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει. 
ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτῃ, 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν [οἱ] ἀριϑμοί" οἵ ἄρα 4, B ὅμοιοί 
εἰσιν ἐπίπεδοι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

γ΄. 

'E&v κύβος ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινα, ὁ γενέμενος κύβος ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν B ποιείτω' λέγω, ὅτι ὁ B κύβος ἐστίν. 

Εἰλήφϑω γὰρ τοῦ 4 πλευρὰ ὃ Γ, καὶ ὃ Γ ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Z1 ποιείτω. φανερὸν δή ἐστιν, 

8. εἶσι Ng. 4. ἀριϑμοί] om. BVg. — 5. ἔστωσαν — 6: 
ποιείτω δύο γὰρ ἀριϑμοὶ oí A, B πολλαπλασιάσαντες (m. 29 B) 


ἀλλήλους τετράγωνον τὸν Τ' ποιδίτωσαν Theon (BV 9). 9. 
ἔστι Vg. A] supra m. 1 V. μέν] om. φ. 10. πεποίηκε Vg. 
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II. 


Si duo numeri inter se mulüiplicantes quadratum 
effecerint, similes erunt numeri plani. 

Sint duo numeri 4, B, et 4 numerum B mulü- 
pliceans numerum Γ᾽ quadratum efficiat. dico, 4, B 
similes esse numeros planos. 

nam sibl 4 »« 4 — 2. itaque 4 quadratus est. 
el quoniam 44 »« 4 — 4 et 4 »« B — I, erii 


14 4: B — 4:0D' [VIL 17]. et quoniam 
[I —— ——4 B 41 quadratus est, uerum etiam Γ᾽ nu- 
Di—————————4 meri Z,I' similes plani sunt. itaque 
4i—— ——————4 — inler 4f, I' unus medius proportionalis 


interponitur [VIJI, 18]. est autem 71: I' — 4: B. quare 
eliam inter 4, B unus medius proportionalis interponi- 
tur (VIII, 8]. sin inter duos numeros unus medius pro- 
portionalis interponitur, similes plani sunt numeri 
[VIIT, 20). ergo 4, B similes plani sunt; quod erat 
demonstrandum. 


III. 


Si cubus numerus se ipsum multiplicans nume- 
rum aliquem effecerit, numerus productus cubus erit. 

Cubus enim numerus 44 se ipsum mulüiplicans B 
numerum efficiat. dico, B numerum cubum esse. 

sumatur enim Γ᾽ latus numeri 44, et sit ID'2« D'— 21. 


19. τόν] om. B. οὕτως ὁ B. τόν] om. B. 14. εἰσι V φ. 
Post ἐμπίπτει in Vg: ἀριϑμός; idem B m. 2. 16. τῶν] 
corr. ex τόν qg. ἀναλογος V, Sed corr. 17. ἐὰν δέ — ἐμ- 
πέπτῃ] mg. m. 2 B, addito ἀριϑμός ante ἐάν. ἐμπίπτει B; 
et Vg, sed corr. m. 1. 18. of] (prius) om. P. 19. ἐπίπεδοι) 
om. P. 26. 4] corr. ex B m. 1 P. 


σι 


10 


1ὅ 


20 
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ὅτι ὁ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. καὶ 
ἐπεὶ ὁ Γ' ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, Ó 
Γ ἄρα τὸν 4, μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονάδας. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ μονὰς τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας᾽ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν Γ, ὃ 
Γ πρὸς τὸν 4. πάλιν, ἐπεὶ ὃ Γ τὸν 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν .4 πεποίηκεν, ὁ 4 ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Γ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν Γ 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς 
πρὸς τὸν Γ, ὁ 2 πρὸς τὸν 4. ἀλλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
I, ὃ Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ὡς ἄρα ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
I, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν Zi καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν 4. τῆς 
ἄρα μονάδος καὶ τοῦ 4 ἀριϑμοῦ δύο μέσοι ἀνάλογον 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ οἵ D, 4. πά- 
λιν, ἐπεὶ ὁ 44 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίη- 
κεν, ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονά- 
δας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν Α' κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4“, ὁ A 
πρὸς τὸν B. τῆς δὲ μονάδος καὶ τοῦ 4 δύο μέσοι 
ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί" καὶ τῶν 4, B ἄρα 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑμοί. ἐὰν ὃὲ δύο 
ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν, ὁ δὲ πρῶ- 
τος κύβος 9, καὶ ὁ δεύτερος κύβος ἔσται. καί ἐστιν 
ὁ 4 κύβος" καὶ ὁ B ἄρα κύβος ἐστίν' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
δ΄. 
Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν πολ- 


1, πεποίηκε Vg. 2. πεποίηκε M^ ὁ I'] postea in- 
sert. B. 5. τόν] om. B. οὕτως ὁ B. 6. vov] (prius) om. B. 
7. 4] seq. ras. 1 liti. g. 18. καὶ vov] bis p, sed corr. 18, 
οὕτως ὃ B. 19. τόν] om. B. 20. ἀναλωγον q. ἀριϑμοὶ ip- 


--.- . ὦ... ...  . “αὐ. 
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manifestum igitur, esse Γ »« 2 — 4. οὖ quoniam 
I»«I - 4,I numerum Z se- 
cundum unitates suas metitur [VII 
def. 15]. uerum etiam unitas nu- 
merum Γ΄ secundum unitates ipsius 
metitur. itaque [VII def. 20] 1: Γ τῷόΞ D: 4. rursus 
quoniam I'»« Ζΐ — 4, 41 numerum 4 secundum uni- 
iatles numeri Γ᾽ metitur. uerum eliam unitas nume- 
rum l'secundum unitates ipsius metitur. erit igitur 
1:D— 24:4. uerum 1:I'— I: ZA. 
ilaque 1: Dl'— Γ: 2 -— 4: 4. itaque inter unitatem 
eti numerum 44 duo medii proportionales interponun- 
iur numeri I, 7/ secundum proportionem continuam. 
rursus quoniam est 44 »« 44 — B, 4 numerum B 
secundum unitates suas metitur. uerum eliam unitas 
numerum 44 secundum unitates ipsius metitur. erit 
igitur 1:4 — 4: B. sed inter unitatem et Α΄ duo 
medii proportionales interponuntur numeri. itaque 
etiam inter 4, B duo medii proportionales inter- 
ponentur numeri (VIII, 8].)) sin inter duos numeros 
duo medii proportionales interponuntur, et primus 
cubus est, etiam secundus cubus erit [VIIT, 23]. et 
ΑἹ cubus est. ergo etiam B cubus est; quod erat 
demonstrandum. 


--- - ιΜ 
E—— ———————————4À B 
I—4I' -----.---ἰ 2 


IV. 


Si eubus numerus cubum numerum multiplicans 


1) VIII, 8 de duobus numeris proportionalibus demon- 
stratur; sed demonstratio eadem tum quoque ualet, si alter 
unitas est. 


πεπτώκασιν P. τῶν corr. ex τόν V. 22. duzíztvocw] 
e corr. V. 23. δεύτερος] τέταρτος Theon (BV φ). 
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λαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος κύβος 
ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμος ὃ 4 κύβον ἀριϑμὸν τὸν B 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ Γ' κύβος 

ὅ ἐστίν. 

Ὁ γὰρ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω" 
ὁ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ' πεποίηχεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς 

10 τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ oí 4, B 
κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οὗ 4, B. τῶν Α. B 
ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀρυϑμοί' ὥστε 
καὶ τῶν 4, D δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑ- 
μοί. καί ἐστι κύβος ὃ 4 κύβος ἄρα καὶ ὃ I" ὅπερ 

16 ἔδει δεῖξαι. 

ε΄. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα πολλα- 
πλασιάσας κύβον ποιῇ. καὶ ὃ πολλαπλασιασ- 
ϑεὶς κύβος ἔσται. 

20 Κἄύβος γὰρ ἀριϑμος ὃ 44 ἀριϑμόν τινα τὸν B 
πολλαπλασιάσας κύβον τὸν Γ' ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ Β 
κύβος ἐστίν. 

Ὁ γὰρ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω" 
κύβος ἄρα ἐστίν ὃ 4. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλα- 

95 πλασιάσας τὸν zd πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιά- 
dag τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς Ó Α πρὸς τὸν B, 
ὃ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἱ 4, D' κύβοι εἰσίν, 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν 4,, Γ ἄρα δύο μέσοι ἀνά- 

6. γὰρ 4] 4 γάρ ΒΥφ. 7. 4] 8eq. ras. 1 litt. φ. ἐστί 


φ. 8. πεποίηκε Vg. 10. τόν] bis om. B. 11. εἰσι 
V g. oí 4, B] om. BVg. 18. τῶν] e corr. V. 14. 
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numerum aliquem effecerit, numerus productus cu- 
bus erit. 
4 Cubus enim numerus 4 cubum 
1 B D numerum B multiplicans efficiat Γ' 
j— ————34 dico, I' cubum esse. 

sit enim 44 »« 4 — 4. 24 igitur cubus est [prop. 
III]. et quoniam 4 »« 4 — 4 et 4 »« B — I, erit 
4A: B - 4: Γ [VII 17]. et quoniam A, B cubi sunt, 
4, B similes sunt solidi. itaque inter 44, B duo medii 
proportionales interponuntur numeri (VIII, 19]. quare 
eliam inter 7/7, I' duo medii proportionales interpo- 
nuntur numeri [VIIT, 8]. et cubus est 7f. ergo etiam 
I' cubus est [VIIT, 23]; quod erat demonstrandum. 


V. 

Si cubus numerus numerum aliquem multiplicans 
.----- Ὁ eubum effecerit, eliam numerus 
E — ——áAB multiplieatus cubus erit. 

E ————————————À4 Cubus enim numerus 44 nu- 
E—— —3À 4 merum aliquem B multiplicans 


cubum Γ΄ efficiat. dico, etiam B cubum esse. 

nam sib 4 «4 -— Z4. ilaque 4] cubus est [prop. 
III]. et.quoniam 4 »« “4 -ῷ 2 et 4»5« B — I, erit 
4A:B-—.4:LI [VII 11]. et quoniam Z, I' cubi sunt, 
similes sunt solidi. itaque inter 7/, Γ duo medii 
proportionales interponuntur numeri (VIII, 19]. est 


ἐστιν P. Prop. 5 in Vg bis scribitur, secundo loco (V, Q4) 
sine numero. τὸ 8$ δὶς ἐγράφη κατὰ λήϑην τοῦ γραφέως 
V mg. 21. B] supra V,. 28. 4] in ras. V,. 24. μέν] 
om. g. 25. πεποίηκε Vg Va 9,. 27. οὕτως ὁ V. 4, 
I' erae V. 48. ὅμοιοι ol φ. "elo Vo V, 9,. 4, rj 
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Aoyov ἐμπέπτουσιν ἀριϑμοί. καί ἐστιν ὡς € 4 πρὸς 
τὸν D, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B: καὶ τῶν 4, B ἄρα 
'δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. καί ἐστι 
κύβος ó 4: κύβος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


$. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας xv- 
βον ποιῇ. καὶ αὐτὸς κύβος ἔσται. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύβον 
τὸν B ποιείτω᾽ λέγω, ὅτι καὶ ὃ 4 κύβος ἐστίν. 

Ὁ γὰρ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω. 
ἐπεὶ οὖν ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν B πε- 
ποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, 
ὁ DI ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν, ὃ Α ἄρα τὸν Β μετρεῖ 
κατὰ vüg ἐν αὑτῷ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς 
τὸν .4 κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
μονὰς πρὸς τὸν Α, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν B. καὶ ἐπεὶ 
ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ὃ B ἄρα 
τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 44 μονάδας. μετρεῖ δὲ 
καὶ ἡ μονὰς τὸν .4 κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν Γ. 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B: 
καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν B, ὃ B πρὸς τὸν I. καὶ 
ἐπεὶ οἵ B, Γ' κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν 
B, Γ ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί. καί 


1. καί ἐστιν — 3: ἀριϑμοί] mg. m. 2 V; in textu ὥστε 
καὶ τῶν 4, I' δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑμοί, sed 
delet, V. 2. ἄρα] ἔτε φ. 8. ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοὶ ἀνάλο- 
γον BVg, V, φ,. ἐστιν P. 4. 4] eras. V. κύβος] m. 
2 Β. ἐστί om. Vg, ἐστέν 9,. B] eras. V. 6. €'] 


ELEMENTORUM LIBER IX. 2349 


autem 21:1I'— 4: B. itaque etiam inter 4, B duo 
medii proportionales interponuntur numeri (VIII, 8]. 
et cubus est 4. ergo eliam B cubus est [VIII, 23]; 
quod erat demonstrandum. 


VI. 


Si numerus se ipsum multiplicans cubum effecerit, 
ei ipse cubus erit. 

Numerus enim .4 se ipsum mulüiplieans efficiat 
eubum B. dico, etiam 4 cubum esse. 

sit enim 44 »« B — I: iam quoniam 4»« 4 — B 
I— ——3414 οὗ 4 »« B — I, I'cubus est. et quo- 
I7—— — — —1B miam 4»« 4 — B, 4 numerum B se- 
| T cundum unitates suas metitur. uerum 
eliam unitas numerum .4 secundum unitates ipsius 
metitur. itaque 1:44 — 4: B. οὖ quoniam 4»5« B — I, 
B numerum Γ᾽ secundum unitates numeri 4 metitur. 
uerum eliam unitas numerum .4 secundum unitates 
ipsius metitur. itaque 1:.4 — B:I. sed 

1:.4 — 4: B. 

quare etiam 44: B — B: I: et quoniam B, I' cubi 
gunt, similes sunt solidi itaque inter B, Γ duo medii 
proportionales sunt numeri (VIII, 19]. est autem 


sic Vg. 11]. πεποίηκε Vg. 13. ἐστί V g. ἑαυτὸν μέν 
B Y g. 14. πεποίηκε V g. ὁ Α ἄρα — 22: οὕτως ὁ A4 
πρὸς τὸν B] P, τὸν δὲ Β. πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν 
Theon (BY 9). 29. B] in ras. P. 28. καί] om. BV. 
ó B] supra g. 24. εἰσι V g. 20. B, T] 4, BP 
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ἐστιν ὡς ὁ B πρὸς τὸν I, ὃ .4 πρὸς τὸν B. καὶ τῶν 


A, B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀρυϑμοί. καί 


ἐστι κύβος ὃ B: κύβος ἄρα ἐστὶ καὶ ὃ 4 ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
ξ΄. 

Ἐὰν σύνϑετος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα πολ- 
λαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος στερεὸς 
ἔσται. 

Σύνϑετος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἀριϑμόν τινα τὸν B 
πολλαπλασιάσας τὸν I' ποιείτω λέγω, ὅτι ὃ Γ στε- 
ρεός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ 4 σύνϑετός ἐστιν, ὑπὸ ἀριϑμοῦ τι- 
vog μετρηϑήσεται. μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ Zi, καὶ ὁσάκις 
ὁ Zl τὸν 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 
E. ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν A4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E 
μονάδας, ὁ E ἄρα τὸν Zl πολλαπλασιάσας τὸν 4 πε- 
ποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὃ ΑΙ τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
πεποίηκεν, ὃ δὲ 4 ἐστιν ὃ ἐκ τῶν 4, E, ὃ ἄρα ἐκ τῶν 
4, E τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. ὃ Γ 
ἄρα στερεός ἐστιν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 4, E, B: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον ὦσιν, ὃ μὲν τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος 
τετράγωνος ἔσται καὶ οἱ ἕνα διαλείποντες, ὃ 
δὲ τέταρτος κύβος καὶ oí δύο διαλείποντες 


1. οὕτως ὁ 4 BVq. 8. ἐστιν P. κύβος] (εἰ}.) om. g. 
ἐστίν P. 1. ἐπεὶ ov» --- 16: μονάδας) om. Vg. [16. πε- 
“ποίηκε Vg. 18. δ (al) om. BV 19. Post πεποίηκεν 
add. p, VB mg. m. 2: καὶ (om. B) ὃ 78 ἄρα (ἔτι q) τὸν ἐκ τῶν 
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B:I-— 4:B. quare etiam inter. 4, B duo medii 
proportionales sunt (VIII, 8]. et cubus est B. quare 
eliam .4 cubus est;!) quod erat demonstrandum. 


VII. 


Si compositus numerus numerum aliquem multi- 
plicans alium aliquem effecerit, numerus productus 
solidus erit. , 

I— — —314 Compositus enim numerus .4 
I——34B numerum aliquem B multiplicans 
I— — — ——ÀI' gumerum Γ᾽ efficiat. dico, nume- 
4— 7 E ! rum I' solidum esse. 

nam quoniam .4 compositus est, numerus aliquis 
eum melieiur. metiatur numerus 7/, ei quoties 4f 
numerum .4 metitur, tot unitates sint in E. iam 
quoniam 4 numerum .4 secundum unitates numeri 
E melitur, erit E »« 4 — 4 [VII def. 15]. et quo- 
niam 4»« B—I,et 4-4» E, αὐ 

4 x E B-I:. 
ergo I'solidus est, latera autem eius sunt Ζ,, E, B; 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 


Si quotlibet numeri inde ab unitate deinceps pro- 
portionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et 


1) Nam 4:252: -— y: B, siue AM, 13) 
B:yscy:zx-z: 
tum u. VIII, 23. 


4, E πολλαπλασιάσας τὸν A (τὸν A om. P) τὸν I" πεποίηκεν. 
30, ἐστι Vg. ,4]ecor. V. E]om. B. 26. ἔσται] ἐστι 
BY g. 0] πάντες, ὁ BVg. 
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πάντες, ὃ δὲ ἕβδομος κύβος ἅμα καὶ τετράγω- 
| voe καὶ οἱ πέντε διαλείποντες. 
Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ξξῆς 
ἀνάλογον οὗ 4. B, Γ, 4, E, Ζ' λέγω, ἔτει ὁ μὲν 
5 τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ B τετράγωνός ἐστι καὶ 
oí ἕνα διαλείποντες πάντες, ὃ δὲ τέταρτος ὁ Γ' κύ- 
Bos καὶ οἱ δύο διαλείποντες πάντες, O Ob ἕβδομος 
ὃ Ζ κύβος ἅμα καὶ τετράγωνος καὶ οἱ πέντε διαλεί- 
ποντες πάντεο. 
10 Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 
4A πρὸς τὸν B, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν 
μετρεῖ καὶ ὃ Α vov B. ἡ δὲ μονὰς τὸν .4 ἀριϑμὸν 
μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν 
B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α μονάδας. ὁ Α ἄρα ἕαυ- 
16 τὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν᾽ τετράγωνος 
ἄρα ἐστὶν ὁ B. καὶ ἐπεὶ o( B, DL, 4 ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, ( δὲ B τετράγωνός ἐστιν, καὶ ὁ 244 ἄρα τετρά- 
γωνός ἐστιν. διὰ τὰ αὐτὰ Óm καὶ ὁ Ζ τετράγωνός 
ἐστιν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἵ ἕνα διαλείποντες 
90 πάντες τετράγωνοί εἰσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ ὁ τέταρτος 
ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ κύβος ἐστὶ καὶ οἵ δύο διαλεί- 
ποντες πάντες. ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
4, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 
4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ B τὸν Γ. ἡ δὲ μονᾶς τὸν Α 
οὔ ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας" καὶ ὃ B 


1. πάντες] om. BVg. 9. διαλείποντες πάντες BV φ. 
4. ὅτι] om. Vg. 6. πάντες] om. Β7ῳ. 7. πάντες] om. φ. 
9. ἅπαντες Vg. 19. ἀρνϑμόν] om. ΒΥ͂φ. 14. τῷ 4] 
αὐτῷ q. , 16. πεποίηκε V et -ws in ras. g. 17. ἐστι 
PV g. 18. ἐστι V. διὰ τά — 19: ἐστιν om. g. 20. 
πάντες} om. BVg. εἰσι Vg. 21. ἐστίν P. 96. τῷ 4] 
αὐτῷ φ. 
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item, qui*) uno loco distant, quartus autem cubus et 
item omnes, quieunque duobus locis distant, septi- 
mus uero simul et cubus et quadratus et item, qui 
quinque locis distant. 

Sint quotlibe& numeri inde ab unitate deinceps 


Αι Ι proportionales 4, B, Γ, 4, E, 
Β.... Z. dico, tertium ab unitate B 
T;— — — ——, quadratum esse et ilem omnes, 
Ai ————à quicunque uno loco distent, quar- 
E————— ——.., ium autem I' cubum et item 


I———— — — ———————2 omnes, quicunque duobus locis 

distent, septimum uero Z si- 
mul et cubum et quadratum οὐ item omnes, qui- 
eunque quinque locis distent. nam quoniam est 
1:.44— 4: B, unitas numerum 4 et 44 numerum B 
aequaliter metitur [VII def. 20] sed unitas numerum 
-4 secundum unitates ipsius metitur. quare eliam 4 
numerum JB secundum unitates numeri 44 metitur. 
itaque [VII def. 15] 4»« 4 — B. ergo B quadratus 
est. ei quoniam B, Γ, 2 deinceps proportionales sunt, 
et B quadratus est, etiam 7/ quadratus est [VIII, 22]. 
eadem de causa etiam Z quadratus: est. similiter 
demonstrabimus, etiam omnes, quicunque uno loco 
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab uni- 
tate I' cubum esse et item omnes, quicunque duobus 
locis distent. nam quoniam est 1: 4 — Β: Γ, uni- 
las numerum 44 et B numerum Γ᾽ aequaliter metitur. 


1) Cum πάντες post διαλείποντες facilime intercidere 
potuerit, nec in hoc uocabulo uel omittendo uel ponendo con- 


stans sit codicum P et Theoninorum consensus aut dissensus, ᾿ 


fortasse πάντες ubique recipiendum. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 28 
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ἄρα τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ .4 μονάδας" ὃ A4 
ἄρα τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν. ἐπεὶ οὖν 
ὁ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, 
τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, κύβος ἄρα 
ὅ ἐστὴν ὃ I. καὶ ἐπεὶ οἵ D, 4. E, Z ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, 6 δὲ Γ' κύβος ἐστίν, καὶ ὁ Ζ ἄρα κύβος ἐστίν. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ τετράγωνος" ὁ ἄρα ἕβδομος ἀπὸ τῆς 
μονάδος κύβος τέ ἐστι καὶ τετράγωνος. ὁμοίως δὴ 
δείξομεν. ὅτι καὶ oí πέντε διαλείποντες πάντες κύβοι 
10 τέ εἰσι καὶ τετράγωνοι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


9. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἑξῆς κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν 
μονάδα τετράγωνος 5, καὶ oí λοιποὶ πάντες τε- 

15 τράγωνοι ἔσονται. καὶ ἐὰν. ὃ μετὰ τὴν μονάδα 
κύβος 9, καὶ οἵ λοιποὶ πάντες κύβοι ἔσονται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὁσοιδηποτ- 
οὖν ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, I', 4, E, Z, ὁ δὲ μετὰ τὴν 

AI 


ij ——————————— ————4E 7 
MÀ 
μονάδα ὃ 44 τετράγωνος ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ οἵ λοι- 
20 ποὶ πάντες τετράγωνόι ἔσονται. 
Ὅτι μὲν οὖν ὁ τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ B τε- 
τράγωνός ἐστι καὶ οἵ ἕνα διαπλείποντες πάντες, δέ- 


1. τῷ ΑἹ αὐτῷ, supra scr. 4 g. 8. μέν] om. P. πε- 
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unitas autem numerum 4 secundum unitates numeri 
.4 metitur. quare etiam B numerum JI" secundum 
unitates numeri 44 metitur. ilaque 4 »« B — I: iam 
quoniam 44 »« 4 — B οὐ 4»« B — I, I' cubus est. 
et quoniam I; 4, E, Z deinceps proportionales sunt, 
et I'cubus est, etiam Z cubus est [VIII 23].?) de- 
monsirauimus autem, eundem etiam quadratum esse. 
ergo septimus ab unitate eli cubus et quadratus est. 
similiter demonsirabimus, etiam omnes, quicunque 
quinque locis distent, et cubos et quadratos esse; 
quod erat demonstrandum. 


IX. 
Si quotlibe& numeri deinceps in proportione con- 
tinua proportionales sunt inde ab unitate, οὖ unitati 


» proximus quadratus est, etiam reliqui omnes quadrati 


erunt. et si proximus unitati cubus est, etiam reliqui 
omnes cubi erunt. 

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps 
proportionales 4, B, I, 4, E, Z, et unitati proximus 
4 quadratus sit. dico, etiam reliquos omnes quadratos 
esse. tertium quidem ab unitate B quadratum esse 
el omnes, qui uno loco distent, demonstratum est 
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes quadratos esse. 


1) Et similiter de omnibus, qui duobus locis distant, quod 
uix opus est, ut cum Augusto diserte addamus. 


ποίηκε Vq. — 4. πεποίηκε V φ. 6. ἐστίν (prius) ἐστέ V g. 
7. xa£] om. g. 8. vé] supra m. 1 P. ἐστιν P. à] in 


ras. P; δέ φ. 10. ré] om. P. εἰσιν P. 12. ἑξῆς κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀριϑμοί] ἀριθμοὶ ἑξῆς Theon (BV). — 17. ὑσοιδη- 
ποτοῦν) PBV o; ὁποσοιοῦν edd. 21. B] δεύτερος V, del. et 
ins. 6 m. 2; β δεύτερος φ. 
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δεικται᾿ λέγω [δή]. ὅτι xal ol λοιποὶ πάντες τετράγω- 
ψοί εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ οἱ 4, B, Γ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὁ 4 τετράγωνος, καὶ ὁ Γ [ἄρα] τετράγωνος 
ἐστιν. πάλιν, ἐπεὶ [καὶ] οἵ B, I, 4 ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἶσιν, καί ἐστιν ὃ B τετράγωνος, καὶ ὁ 4 [ἄρα] τε- 
τράγωνός ἐστιν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἵ λοι- 
ποὶ πάντες τετράγωνοί εἰσιν. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὁ A4 κύβος᾽ λέγω, ὅτι καὶ οἵ λοι- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. 

Ὅτι μὲν οὖν ὃ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ κύ- 
Boc ἐστὶ καὶ οἱ δύο . διαλείποντες πάντες, δέδεικται" 
λέγω [δή], ὅτι καὶ οἱ λοιποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. ἐπεὶ 
γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 4 πρὸς 
τὸν B, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν A4 μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν 
B. ἡ δὲ μονὰς τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
νάδαξ᾽ καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ 
μονάδας᾽ ὃ .4 ἄρα éavvóv πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν. καί ἐστιν Ó 4 κύβος. ἐὰν δὲ κύβος ἀριῦ- 
μὸς ἑαυτὲν πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος 
κύβος ἐστέν᾽ καὶ ὃ B ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ τέσ- 
σαρες ἀριϑμοὶ ol 4, B, I, 4 ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὃ 44 κύβος, καὶ ὁ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. δια 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ δ E χύβος ἐστίν, καὶ ὁμοίως οἵ λοι- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


UL. 


᾿ΕἘὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ [ἐξῆς] 


1. δή] om. P. or εἰσιν) (alt.) εἶσι Vg. 8. τετράγωνος" 
καὶ ὃ Τ' ἄρα] mg. ἄρα] om. P. 4. ἐστίν] P et V sed v 
delet.; dort qg. καί 1 óm.P. ^ 5. εἰσιν] -» delet. 41] eras. V. 
ἄρα] om. P. 13. δὴ} om. P. 15. B] B μετρεῖ Vg. à] 
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nam quoniam 4, B, I' deinceps proportionales sunt, et 4 
quadratus est, etiam I' quadratus est [VIIL, 22]. rur- 
sus quoniam B, I, 41 deinceps proportionales sunt, et 
B quadratus est, etiam z/ quadratus est [VIII, 22]. 
similiter demonstrabimus, etiam reliquos omnes qua- 
draios esse. 

at rursus 44 cubus sit. dico, etiam reliquos omnes 
cubos esse. 

quartum quidem ab unitate I' cubum esse et item 
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum. est 
[prop. VIIT]. dico, etiam reliquos omnes cubos esse. 

nam quoniam est 1 : 4 — 4: B, unitas numerum 4 
el 4 numerum B aequaliter metitur. unitas autem 
numerum 4 secundum unitates ipsius metitur. quare 
eliam 44 numerum B secundum unitates suas metitur. 
itaque 4 »« 4 — B. et 4 cubus est. sin cubus nu- 
merus se ipsum multiplieans numerum aliquem effi- 
eit, numerus productus cubus est [prop. III] ergo 
eliam B cubus est. et quoniam quattuor numeri 4, 
B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et 44 cubus est, 
eliam z/ cubus est [VIII, 23]. eadem de causa etiam 
E cubus est, ei similiter reliqui omnes cubi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


X. 
S1 quotlibet numeri &b unitate deinceps proportio- 


e 


ἐν τῷ Vg 16. καὶ ὁ A4 — 17: μονάδας] mg. m. 1 P. 
16. αὐτῷ] τ τῷ Bupra scr. αὐτῷ V; τῷ αὐτῷ ᾧ φ. V πεποίηκε 
Vg. 6] ὡς 6 P, sed corr. m. 1. στή V xol ὁ 
B ἄρα κύβος ἐστίν] om. P. ἐστί Vg. e εἶσι T o. 22. 
ἐστίν] (alt.) ἐστί Vg. 238. ἐστί Vg. 234. ὅπερ] ὃ- in ras. φ. 
26. ἑξῆς ] om. 
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ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα μὴ dj 
τετράγωνος, οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος 
ἔσται χωρὶς τοῦ τρίτον ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ 
τῶν ἕνα διαλειπόντων πάντων. καὶ ἐὰν ὁ μετὰ 
τὴν μονάδα κύβος μὴ 5, οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς κύ- 
βος ἔσται χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆς μονά- 
δος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων πάντων. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὑσοιδη- 
ποτοῦν ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, Γ, 4, E, Z, ὃ δὲ μετὰ τὴν 
μονάδα ὃ .4 μη ἔστω τετράγωνος" λέγω, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος ἔσται χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ 
τὴς μονάδος [καὶ τῶν ἕνα διαλειπόντων]. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὁ Γ τετράγωνος. ἔστι δὲ 
καὶ ὃ B τετράγωνος" of B, Γ᾽ ἄρα πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γῶνον ἀριϑμόν. καί ἐστιν ὡς ὁ B πρὸς τὸν Γ', ὁ 
Α πρὸς τὸν B: οἵ 4, B ἄρα πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν" ὥστε ol 4. B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. καί 
ἐστι τετράγωνος ὃ B' τετράγωνος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ 4 
ὅπερ οὐχ ὑπέκειτο. οὐκ ἄρα ὁ I' τετράγωνός ἐστιν. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς τετρά- 
γωνός ἐστι χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ 
τῶν ἕνα διαλειπόντων. 

᾿4λλὰ δὴ μὴ ἔστω Ó 4 κύβος. λέγω, ὅτι οὐδ᾽ 


8. ἔστωσαν γάρ P. ἑξῆς] in ras. φ. ὁσοιδηποτοῦν Ρ. 
ὑποσοιδηποτοῦν BVqg. 10. ὁ 4] om. Vg. λέγω] ὁ A. λέγω 
V g. 11. χωρίς] πλήν V g. 12. xal τῶν ἕνα διαλειπόντων 
om. P. 18. ii) ἔστιν P. 1. πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν m. 
rec. P. 16. ὁ 4] οὕτως ὁ 4 Β. 17. τὸν} om.B. 18. ἀρυϑμόν P, 
corr. m. 1. — 19. ὥστε — εἰσιν}} in V deleta (εἶσι); om. g. 21. 
ὑπόκειται Vq. 32. τετράγωνός ἐστι] om. Vg. — 25. οὐδέ V. 
οὐδὲ ἄλλος mg. g. 
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nales sunt, et unitaii proximus quadratus non est, ne 
alius quidem ullus quadratus erit praeter tertium ab 
unitate et omnes, quicunque uno loco distant. οὖ si 
unitati proximus cubus non est, ne alius quidem ullus 
cubus erit praeter quartum ab unitate et omnes, qui- 
cunque duobus locis distant. 

Sint quotlibet numeri ab 


Αι | . . . 

» unitate deinceps proportiona- 
mn . les A4, B, Γ, 4, E, Z, et uni- 
| I . . 

4 tali proximus .4 quadratus 

———————————— . . . . 

z ne sit. dico, ne alium qui- 
| 


EA dem ullum quadratum esse 
praeter tertium ab unitate. 

nam si fieri potest, I' quadratus sit. est autem 
eliam B quadratus (prop. VIII] itaque B, I' inter se 
rationem habent, quam quadratus numerus ad quadra- 
lum numerum. et est B:I'— A4:B. itaque 4, B 
inter se rationem habent, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum. quare .4, B similes plani, 
sunt [VIII, 26]. et B quadratus est. itaque etiam .4 
quadratus est. quod est contra hypothesim. ergo I' 
quadratus non est. similiter demonstrabimus, ne alium 
quidem ullum quadratum esse praeter tertium ab uni- 
iate, οὖ quicunque uno loco distent. 
αὖ 4 cubus ne sit. dico, ne alium quidem ullum 


1) Fortasse lin. 14: of B, D'— 16: ἀριϑμόν et lin. 19: 
ὥστε — εἰσίν spuria sunt. poterat enim uti VIII, 24 melius 
quam VIII, 26 conuersa; cfr. p. 360, 7. 
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ἄλλος οὐδεὶς κύβος ἔσται χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ 
τῆς μονάδος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων. 
Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὁ 4) κύβος. ἔστι δὲ καὶ 
ὃ Γ κύβος" τέταρτος γάρ ἐστιν ἀπὸ τῆς μονάδος. καί 
5 ἐστιν ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, ὁ- B πρὸς τὸν I" καὶ ὃ 
Β ἄρα πρὸς τὸν Γ λόγον ἔχει, ὃν κύβος πρὸς κύβον. 
καί ἐστιν ὃ Γ κύβος" καὶ ὁ B ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, ὁ A4 πρὸς τὸν 
B, ἡ δὲ μονὰς τὸν Α' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
10 νάδας, καὶ ó 44 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν wv- 
τῷ μονάδας" ὁ 44 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύβον 
τὸν B πεποίηκεν. ἐὰν δὲ ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάδσας κύβον ποιῇ, καὶ αὐτὸς κύβος ἔσται. κύβος 
ἄρα καὶ ὁ .4' ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὁ 4 
16 χύβος ἐστίν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄλλος 
οὐδεὶς κύβος ἐστὶ χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆς μονά- 
δος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ια΄. 

- Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 

40 ἀνάλογον ὦσιν, ὁ ἐλάττων τὸν μείξονα μετρεῖ 

κατά τινα τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον 
ἀριϑμοῖς. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος τῆς A4 ὁποσοιοῦν ἀριϑ- 

μοὶ é&ge ἀνάλογον οἵ B, Γ, 4, Ε' λέγω, ὅτι τῶν B, 

96 Γ, 4, E ὁ ἐλάχιστος ὃ B τὸν E μετρεῖ κατά τινα 
τῶν Γ, Ζ. 

"Exc γάρ ἐστιν ὡς ἢ Α μονὰς πρὸς τὸν B, ov- 

vOG ὁ 4 πρὸς τὸν E, ἰσάκις ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν B 


8. ἔστι] -ἰ in ras. V, ἔστιν P. ὅ. τόν] bis om. B. 7] 
(alt) supra g. — 6. ἄρα] supra m. 1 P. 7. éev( Vg. 8. 
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cubum esse praeter quartum ab unitate, ei quicunque 
duobus locis distent. 

nam si fieri potest, sib 4 cubus. est aulem etiam 
I'cubus [prop. VIIT]; quartus enim est ab unitate. et 
- Did — B: I. quareetiam Bad I' rationem habet, quam 
eubus ad cubum. et I' cubus est. itaque etiam B cubus 
est [VII, 13. VIII, 25]. et quoniam est 1: 4 — 4: B, 
et unitas numerum 44 secundum unitates ipsius meti- 
iur, eliam .4 numerum B secundum unitates suas me- 
litur. itaque erit 44 2« 44 — B. sin numerus se ipsum 
multiplicans cubum effecerit, et ipse cubus erit [prop. 
VI) itaque 4 cubus est; quod est contra hypothesim. 
ergo 4] cubus non esi. similiter demonstrabimus, ne 
alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab 
unitate, el. quicunque duobus locis distent; quod erat 
demonstrandum. 


XI. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum 
melitur, qui inter numeros proportionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate 4 deinceps pro- 
portionales B, I;.41, E. dico, ex numeris B, Γ 4, E 
minimum B numerum E secundum aliquem numero- 
rum I, 4 metiri. 

nam quoniam esí 4: B — 7: E, 44 unilas nume- 


τόν] om. B. οὕτως ὁ B. 14. καί] supra m. 1 P. 15. 
οὐδέ Vq. 20. ἐλάσσων P. 28. ὁποιοιοῦν P; corr. m. rec. 
24. B, I'] (prius) inras. g. 26. ἐλάσσων Theon (BVg). 6] 
e corr. V. 
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ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ 4 τὸν E" ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις 

q Α μονὰς τὸν 4) μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν E. ἡ δὲ Α 

μονὰς τὸν 4] μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας᾽ καὶ 

ὃ B ἄρα τὸν E μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 44 μονάδας" 

5 ὥστε ὃ ἐλάσσων ὁ B τὸν μείξονα τὸν E μετρεῖ κατά 

τινα ἀριϑμὸν τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον ἀριϑ- 
pois. 

Πόρισμα. 

Καὶ φανερόν, ὅτι ἣν ἔχει τάξιν ὃ μετρῶν ἀπὸ 

10 μονάδος. τὴν αὐτὴν ἔχει καὶ ὃ καϑ᾿ ὃν μετρεῖ ἀπὸ 

τοῦ μετρουμένου ἐπὶ τὸ πρὸ αὐτοῦ. --- ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 

Ἐὴὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἕξῆς 

ἀνάλογον ὦσιν, 09 ὅσων ἂν ὃ ἔσχατος πρώ- 
15 τῶν ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 
ὁ παρὰ τὴν μονάδα μετρηϑήσεται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ 
ἀνάλογον οἵ Α, B, DL, 41 λέγω. ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὃ 
4 πρώτων ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 

90 0 44 μετρηϑήσεται. 

Μετρείσϑω γὰρ ὁ 4 ὑπό τινος. πρώτου ἀριϑμοῦ 
τοῦ E: λέγω, ὅτι ὁ E τὸν Α' μετρεῖ. μὴ γάρ᾽ καί 
ἐστιν ὃ E πρῶτος, ἅπας δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς 


2. δὲ 4] δέ φ. 4.0 4] αὐτῷ q. 8. πόρισμα — 11: 
7:00 αὐτοῦ} om. Theon (B V 9). 8. πόρισμα] om. P. 11. 
ἐπὶ τό scripsi; κατὰ τόν P. αὐτοῦ] scripsi; αὐτοῦ ὡς τὸν 
Δ P. 14. ὁσων]ὔ corr. ex ὧν m. rec. P. 15. μετρεῖται 
B V g. 17. ὁσοιδηποτοῦν B V g. 18. ὑπὸ ὅσω P, v add. 
m. rec. 19. μετρεῖται Vg. — 22. τόν καὶ τόν Vo et, ut 
uidetur, B m. rec. μὴ γὰρ μετρείτω ὃ E τὸν A Theon 


(B V 9). 
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rum B et 4/ numerum E aequaliter metitur. itaque 
permutando 44 unitas numerum 4 


——4 2 et B numerum E aequaliter meti- 
| | tur [VII, 15]. uerum ^ unitas 
ir . . 

4, numerum Z4 secundum unitates ip- 
,--------------Ἰ 


sius metitur. itaque etiam B nu- 
merum E secundum unitates nu- 
meri 4 metitur. ergo minor B maiorem E secundum 
aliquem numerum metitur eorum, qui inter numeros 
proportionales exstant. | 


Corollarium. 


Et manifestum est, quem obtineat locum metiens 
&b unitate, eandem etiam eum, secundum quem me- 
liatur, ante eum, quem metiatur, obtinere. — quod erat 
demonstrandum. 


XII. 


Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio- 
nales sunt, quicunque numeri primi ultimum metiun- 
iur, idem etiam unitati proximum metientur. 

Sint quotlibet numeri ab unitate proportionales 


4i Z1— — — — —34 4, B, I, Δ. dico, quicun- 
Bi— — —34 — (———4H que numeri primi nume- 
Pi—— —————À4 ———3À89 rum z/ meliantur, eosdem 
4di————————À4 etiam numerum 74 mensu- 
Ei—3 rOS esse. 


nam primus numerus E numerum 4f metiatur. dico, 
E numerum 44 metiri nam ne metiatur. et E pri- 
mus esi, omnis autem primus numerus ad omnem 
numerum, quem non metitur, primus est [VII, 29]. 


10 


20 


26 
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ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός éidrwv' οὗ E, 44 ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἐπεὶ ὃ E τὸν 4 
μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Z' ὃ E ἄρα τὸν Ζ 
πολλαπλασιάσας τὸν 4] πεποίηκεν. πάλιν, ἐπεὶ ὃ A 
τὸν 44 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Γ᾽ μονάδας, ὁ ΑΛ ἄρα 
τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν 
καὶ 0 E τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 2] πεποίηκεν" ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν 4, Γ' ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E, Z. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν E, ὁ Z πρὸς τὸν I. οἱ δὲ 
4A, E πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλά- 
χιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις 
0 τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν 
ἑπόμενον᾽ μετρεῖ ἄρα ὃ E τὸν I. μετρείτω αὐτὸν 
κατὰ τὸν H: ὃ E ἄρα τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν 
I πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν διὰ τὸ πρὸ τούτου καὶ ὁ 
Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν. ὃ ἄρα 
ἐκ τῶν 4, B ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E, H. ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, ὁ H πρὸς τὸν B. οἵ δὲ 4.Ε 
πρῶτοι. oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας av- 
τοῖς ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ 
ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" μετρεῖ ἄρα ó E τὸν B. με- 
τρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Θ' ὁ E ἄρα τὸν O πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ó 4 ἕαυ- 
τὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν" ó ἄρα ἐκ τῶν 
Ε,Θ ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Α. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E 
πρὸς τὸν Α, Ó 4 πρὸς τὸν Θ. οἱ δὲ 4, E πρῶτοι, 
oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι. μετροῦσι 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος 


9. εἰσ Vg. 4. πεποίηκε Vq. 9. οὕτως ὁ Z B. 10. 
ot δὲ ἐλάχιστοι] m. 2 B. 11. vóv] om. B. 12. τε] in ras. φ. 
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itaque E, 44 inter se primi sunt. et quoniam E nu- 
merum 47 melitur, eum secundum Z metiatur. ilaque 
EZ - 4. rursus quoniam 44 numerum 4f secun- 
dum unitates numeri I' metitur!) erit 4 »« Il'— 4f. 
uerum. E »« Z — Z4. itaque 4»«I'— E»«Z. ia- 
que 4: E— Z:I'[VII 19]. uerum A, E primi, primi 
autem etiam minimi [VII, 21], minimi autem eos, qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur [VII, 
20], praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
ilaque E numerum Γ᾽ metitur. metiatur eum secun- 
dum H. itaque E»2« H — I: uerum propter propo- 
sitionem praecedentem etiam 44 »« B -- I' [prop. XI 
coroll] itaque 4»« B— E»«H. quare 
4: E — H: B [VII, 19]. 
uerum 4, E primi, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem habent, 
aequaliter metiuntur (VII, 20], praecedens praeceden- 
iem et sequens sequentem. itaque E numerum B me- 
litur. metiatur eum secundum 0. itaque Εἰ »« Θ — B. 
uerum etiam 4 »« 4 — B [prop. VIII]. | itaque- 
! E»«0-—424. 

itaque E:.4— 4:0 [VII, 19]. uerum ZA, E primi 
sunt, primi autem etiam minimi (VII, 21], minimi 
autem eos, qui eandem rationem hahent, aequaliter 


1) Ex coroll prop. XI, quod omnino necessarium est ad 
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem- 
piam metiatur. 


ἡγούμενον q, Sed corr. τὸν ἡγούμενον) mg. g. 18. αὖ- 
τῷ V, sed corr. 20. róv] in ras. φ — 926. 0 ἄρα] ἔστιν 
ἄρα ὁ Vp. 26. 0, EB. éov]om.Vg. 297. E, AP. 29. 
ἔχοντας αὐτοῖς Theon (BV 9). 


τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ μετρεῖ 
ἄρα 0 E τὸν 4 ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. ἀλλὰ μὴν 
καὶ οὐ μετρεῖ" ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ E, 4 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. σύνϑετοι ἄρα. οἱ δὲ 

ὅ σύνϑετοι ὑπὸ [πρώτου] ἀριϑμοῦ τινος μετροῦνται. 
καὶ ἐπεὶ ὁ E πρῶτος ὑπόκειται, ὁ δὲ πρῶτος ὑπὸ 
ἑτέρου ἀριϑμοῦ οὐ μετρεῖται ἢ ὑφ᾽ ἑαυτοῦ, ὁ E ἄρα 
τοὺς 4, E μετρεῖ" ὥστε ὁ E τὸν 4 μετρεῖ. μετρεῖ 
0à καὶ τὸν Ζ' ὁ E ἄρα τοὺς 4, 41 μετρεῖ. ὁμοίως 

10 δὴ δείξομεν, ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ 4 πρώτων ἀριϑ- 
μῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὃ 4 μετρηϑήσε- 
ται ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιγ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἕξῆς 
18 ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα πρῶ- 
s e / e 59 3 1 ΜΝ . 
τος 2, ὁ μέγιστος ὑπ᾽ ovOsvog [ἄλλου] μετρη- 
ϑήσεται παρὲξ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνά- 
λογον ἀριϑμοῖς. 

» 3 Ml , 
| 4 E ; ἔστωσαν amo vt 
! ΙΒ Jos ὑποσοιοῦν ἀριϑμο 
! P X H ἑξῆς ἀνάλογον oí A4, B, 
e b! M A . 
! idu ie L, 4, ὃ δὲ μετὰ τὴν μό- 
νᾶάδα 0 4 πρῶτος ἔστω" 
λέγω, ὅτι ὁ μέγιστος αὐτῶν ὃ 4 ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου 

26 μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν A, B, I. 
. Ei γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ vov E, xal ὃ E 


2. ὧς] ὡς ὁ φ. τὸν ἡγούμενον ΒΥῳ. 8. 4, EB. A. εἰσί 
Vg. ἄρα' of δὲ σύνϑετοι) mg. LN πρώτου] om. P. Post 
μετροῦνται add. V mg. m. 2: oí 4, E ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετροῦνται; idem B mg. m. 2. 6. xal ἐπεί — 71: 
ἑαυτοῦ ] m. 2 V. 7. μετρῆται P, corr. m. rec. 8. Post 
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metiuntur [VII, 20], praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque E numerum .4 metitur, ui 
praecedens praecedentem. uerum etiam non metitur; 
quod fieri non polest. itaque E, 44 inter se primi non 
sunt. ergo compositi. compositos autem numerus ali- 
quis metitur [VII def. 14]. ei quoniam suppositum 
esti, E primum esse, primum autem nullus alius nu- 
merus melitur praeter ipsum [VII def. 11], E nume- 
ros “4, E metitur. quare E numerum 4 metitur. ue- 
rum etiam 27 numerum metitur!) ergo E numeros 
4, 4 metitur. similiter demonstrabimus, quicunque 
primi numeri numerum 47 meltiantur, eosdem etiam 
numerum 44 mensuros esse; quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quotlibetl numeri ab unitate deinceps proportio- 
nales sunt, ei unitati proximus primus est, maximum 
nullus metietur numerus praeter eos, qui inter pro- 
portionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor- 
tionales 4, B, I, 71, οὐ unitati proximus 4 primus 
sit. dico, maximum eorum Z/ nullos alios mensuros 
esse praeter 4, B, I: 

nam si fieri potest, metiatur numerus E, neu E 


1) Propter expositionis genus (p. 362, 22) uerba lin. 8: 
μετρεὶ δὲ xal — 9: μετρεῖ superuacua sunt, et fortasse sub- 
ditiua. 


ὥστε add. καί in ras B. 9. καί] supra g. — 4] (alt) in 
188. V. 11. μετρεῖται Vg. 16. ἄλλου] om. P. 
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μηδενὶ τῶν A4, B, Γ ἔστω ὁ αὐτός. φανερὸν δή, ὅτι 
o E πρῶτος οὔκ ἐστιν. εἰ γὰρ ὁ E πρῶτός ἐστι καὶ 
μετρεῖ τὸν 21, καὶ τὸν A μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ 
ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός" ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ὁ 
E πρῶτός ἐστιν. σύνϑετος ἄρα. πᾶς δὲ σύνϑετος 
ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται" ὁ E 
ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. λέγω δύ, 
ὅτι vx οὐδενὸς ἄλλου πρώτου μετρηϑήσεται πλὴν 
τοῦ 4. εἰ γὰρ ὑφ᾽ ἑτέρου μετρεῖται ( E, ὃ δὲ E 
τὸν 4 μετρεῖ, κἀκεῖνος ἄρα τὸν 21 μετρήσει" ὥστε 
καὶ τὸν .4 μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ 
αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ὁ Α ἄρα τὸν E μετρεῖ. 
καὶ ἐπεὶ ὁ E τὸν 4, μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ 
τὸν Z. λέγω, ὅτι ὁ Z οὐδενὶ τῶν 4, Β, Γ ἐστιν 
ὁ αὐτός. εἰ γὰρ ὁ Z ἕνὶ τῶν 4, Β, Γ᾽ ἐστιν ὁ 
αὐτὸς καὶ μετρεῖ τὸν 4 κατὰ τὸν E, καὶ εἷς ἄρα 
τῶν 4, B, Γ' τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὸν E. ἀλλὰ εἷς 
τῶν 4, B, Γ τὸν 4 μετρεῖ κατά τινα τῶν 4, B, Γ' 
καὶ ὃ E ἄρα ἑνὶ τῶν 4, B, Γ ἐστιν ὁ αὐτός" ὅπερ 
οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὁ Z ἑνὶ τῶν 4, B, Γ ἐστιν 
ὁ αὐτός. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι μετρεῖται ὁ Ζ 
ὑπὸ voi 4, δεικνύντες πάλιν, ὅτι ὁ Ζ οὔκ ἐστι πρῶ- 
τος. δἰ γάρ, καὶ μετρεῖ τὸν 21, καὶ τὸν Α' μετρήσει 
πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 


2. ἐστι] ἐστιν P. ’ 8. μή] καὶ μή g. 5. ἐστι V g. 
ἅπας B. 66. ὃ E ἄρα — 7: μετρεῖται] om. BVg. — 7. δὴ] 
om. Vg. 8. πλήν] e corr. V. 10. μετρεῖ] om. Vg. 
18. καί] m. 2 V. αὐτῶν φ, sed corr. 16. εἰ γάρ — 16: 
αὐτός m. rec. B. 21. ὅτι — 22: πάλιν] mg. m. 2 B. 23. 
ὅτι] ὅτι οὔκ ἐστι BVg. ὃ Z —928: τὸν 4] m. 2 V. 292. 
οὔκ ἐστι] om. B Vg. 28. εἰ γάρ} εἰ γάρ ἔστι πρῶτος BV, 
idem g in mg. 24. ἐστίν] om. Vg. 
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uli numerorum 4, B, I' aequalis sit. manifestum est 
igitur, E primum non esse. nam si E primus est et 
numerum Z/ metitur, etiam numerum 24 metietur [prop. 
XII], qui primus est, quamquam ei aequalis non est; 
quod fieri non potest. itaque E primus non est. com- 
positus igitur. quemuis autem numerum compositum 
primus aliquis numerus melitur [VII, 32]. itaque 
numerum Εἰ primus aliquis numerus metitur. dico, 
nulum alium E numerum metiri praeter 2.4. nam 
si alius numerum E metitur, E autem numerum 
41 melitur, ille quoque numerum Z/ metietur. quare 
etiam numerum ΑἹ melietur, qui primus est [prop. 
XII], quamquam ei aequalis non est!); quod fieri 
non potest. itaque Αἱ numerum E metitur. et quo- 
niam E numerum 47 metitur, secundum Z metia- 
iur. dico, Z nulli numerorum 4, B, I' aequalem esse. 
nam 8i Z alicui numerorum .4, B, I' aequalis est, et 
numerum ΖΓ secundum Εἰ metitur, etiam aliquis nu- 
merorum 4, B, I' numerum “7 secundum E metitur. 
uerum quiuis numerorum 4, B, I' numerum Z/ secun- 
dum aliquem numerorum .4, B, I' metitur [prop. XI]. 
quare E alicui numerorum 4, B, Γ᾽ aequalis est; quod 
est contra hypothesim. ergo Z nulli numerorum 4, 
B, I'aequalis est. similiter demonstrabimus, nume- 
rum 44 numerum Z meliri, rursus demonstranies, nu- 
merum Z primum non esse. nam si primus est et 
numerum 4 melitur, eliam .4 metietur [prop. XII], 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 


1) Nam si numerus numeros E, 4 metiens alicui numero- 
rum 4, B, I'aequalis esset, constaret propositum. idem de 
p. 370, 8 dicendum. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 94 
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νατον᾿ οὐκ ἄρα πρῶτός ἐστιν ὃ Z' σύνθετος ἄρα. 
ἅπας δὲ σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑ- 
μοῦ μετρεῖται᾽ ὃ Ζ ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ 
μετρεῖται. λέγω δή, ὅτι ὑφ᾽ ἑτέρου πρώτου οὐ με- 
τρηϑήσεται πλὴν τοῦ Α. εἰ γὰρ ἕτερός τις πρῶτος 
τὸν Z μετρεῖ, ὁ δὲ Z τὸν 4 μετρεῖ, κἀκεῖνος ἄρα 
τὸν 4] μετρήσει" ὥστε καὶ τὸν 44 μετρήσει πρῶτον 
ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός" ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
ὁ 4 ἄρα τὸν Z μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὃ E τὸν 4 μετρεῖ 
κατὰ τὸν Z, ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας 
τὸν 44 πεποίηκεν᾽ ὃ ἄρα ἐκ τῶν Α͂, Γ' ἴσος ἐστὶ τῷ 
ἐκ τῶν E, Z. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν I. ὁ δὲ 4 τὸν E μετρεῖ" 
καὶ ὃ Z ἄρα τὸν Γ' μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ 
τὸν Η. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι ὁ Η οὐδενὶ τῶν 
4, B ἐστιν ὁ αὐτός, καὶ ὅτι μετρεῖται ὑπὸ τοῦ 4. 
καὶ ἐπεὶ ὃ Ζ τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὸν H, ὃ Z ἄρα 
τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν 
καὶ δ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν" 
ὁ ἀρὰ ἐκ τῶν Α, B ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Ζ, H. ἀνα- 
λογον ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν Z, ὁ H πρὸς τὸν B. 
μετρεῖ δὲ ὃ .4 τὸν Ζ᾽ μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ H τὸν B. 
μδτρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν O. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτε 0 Θ τῷ Α' οὐκ ἔστιν ὃ αὐτός. καὶ ἐπεὶ ὁ Η τὸν 
Β μετρεῖ κατὰ τὸν Θ, ὁ Η ἄρα τὸν Θ πολλαπλασιάσας 
τὸν B πεποέηχεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 44 ἑαυτὸν πολ-" 


2. ἅπας dé — 3: μετρεῖται) om. Theon (BVg). 8. ὁ Ζ 
ἄρα ὑπὸ πρώτου] ὁ ἄρα Z ὑπὸ πρώτου Vy; ὑπὸ πρώτου 
ἄρα B. 4. οὐ] insert. m. 1 B. 6. δέ Z] corr. ex Z ἄρα 
τω. 2 V8 Z] in ras. P. 4] in ras. P. 7. 4] seq. ras. 
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fieri non potest. ergo Z primus non est. compositus 
igitur. quemuis autem numerum compositum primus 
aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque numerum 
Z primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium 
eum metiri praeler JJ. nam si alius numerus primus 
numerum Z metitur, et Z numerum 47 metitur, ille 
quoque numerum 47 melietur. quare etiam numerum 
AA metietur [prop. XII], qui primus est, quamquam 
ei aequalis non est; quod fieri non potest. ergo 4 
numerum Z melitur. et quoniam E numerum Zí se- 
cundum Z melitur, erit E »« Z — 7f. uerum etiam 
A»xI-.Z£[prop XI]. itaque 4 »«Γ — EZ. 
itaque 4: E— Z:TI'[VII,19]. uerum 4 numerum E 
metitur itaque etiam Z numerum I' metitur. me- 
tiatur secundum H. similiter demonstrabimus, nume- 
rum H nulli numerorum 4, B aequalem esse, et nu- 
merum .4 eum metir. et quoniam Z numerum I' 
secundum H metitur, erit Z »« H — I: uerum etiam 
A»2B-I [prop XI]. itaque 4»5« B— Z»«H. 
quare 4:Z — H: B [VII, 19]. uerum 4 numerum 
Z meliiur. itaque eliam I7 numerum B metitur. me- 
tiatur secundum Θ. similiter demonstrabimus, nume- 
rum Θ᾽ numero .4 aequalem non esse. et quoniam 
H numerum B secundum Θ᾽ metitur, erit 
H »«Θ B. 


1 litt. φ. 12. ἐστίν P. 15. μετρεῖ] insert. m. 2 B. 16. 
οὐδετέρῳ Theon (BVg) 21. ἐστίν P. 22. ΑἹ in ras. V. 
4 . 


“ 
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λαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν" ὃ ἄρα ὑπὸ O, H ἴσος 
3 ^w 3 M ^ , » e e 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Α τετραγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ O 
πρὸς τὸν 4, ὃ Α πρὸς τὸν H. μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν 
H: μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Θ τὸν 4 πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 
αὐτῷ ὁ αὐτός" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ αρα ὃ μέγιστος 
ὁ 4 ὑπὸ ἕτέρου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 
A, B, Γ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

Ἐὰν ἐλάχιστος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν μετρῆται, ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου πρώτον ἀριὃ- 
μοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν ἐξ ἀρχῆς με- 
τρούντων. 

Ἐλάχιστος yàg ἀριϑμὸς ὁ 4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν τῶν B, I, 4 μετρείσϑω᾽ λέγω, ὅτι ὁ 4 ὑπ᾽ οὐ- 
δενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ 
τῶν B, D, 4. 

Ei γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ πρώτου τοῦ E, 
αἱ ὁ E μηδενὶ τῶν B, D, ἔστω ὁ αὐτός. καὶ 
ἐπεὶ 0 E τὸν A μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Z 
ὁ E ἄρα τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
καὶ μετρεῖται ὃ 4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑμῶν τῶν B, I, 
4. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐτῶν μετρῇ 
τις πρῶτος ἀριϑμός, καὶ ἕνα τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρήσει" 
of B, I', 4 ἄρα ἕνα τῶν E,Z μετρήσουσιν. τὸν 


ὡς 


1. ὑπό] ἐκ τῶν Theon (BV g). 8. ὁ7 (prius) supra m. 1 F. 
4. τὸν 4] τὸν τὸν A4 q, sed corr. 7. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. B. 
10. πρώτου om. B. 14. B] post ras. 1 liti. V. 16. za- 
e£] in hoc uocabulo incipit Paris. 92344 fol. 166 (q). 19. 
καὶ κατά V p, καί del. V. 20. ἄρα τὸν Z] insert. m. 1 B. 
πεποίηκε Vqaq. 81. ὑπό] ὑπὸ τῶν P. 9292. πολυπλασιά- 
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uerum eiiam 44 »« 44 — B [prop. VIII) itaque 
0 »« H — 4A x 4A. 


quare erit [VII, 19] 60: 4 — 4: H. uerum A4 nume- 
rum 4H metitur. quare etiam Θ᾽ numerum .4 metitur, 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 
absurdum est. ergo maximum 4 nullus alius nume- 
rus melietur praeter!) 4, B, I' quod erat demon- 
strandum. 


XIV. 


Si primi aliqui numeri numerum quendam mini- 
mum metiuntur, nullus alius primus numerus eum 
melietur praeter eos, qui ab initio metiuntur. 

Nam primi numeri B, Γ, 4 numerum 4 mini- 
mum meltiantur. dico, nullum alium primum nume- 
rum 4 numerum mensurum esse praeter B, I 4. 

nam si fieri potest, metiatur primus numerus £, 

ι4.μ|-- 8 neue E ulli numerorum B, Γ, 4 
IE ΙΓ — aequalis sit. et quoniam E nu- 
------ἰΖ i i merum 44 metitur, secundum Z 
metiatur. ilaque E »« Z — 4. et numerum 4 primi nu- 
meri B, I, 4 metiuntur. sin duo numeri inter se mulüi- 
plieantes numerum aliquem efficiunt, e& numerum ex 
lis productum primus aliquis numerus melitur, etiam 
unum eorum, qui ab initio sumpli sunt, metietur 
[VIL,30]. itaque B, I, 41 alterutrum numerorum E, 


1) li autem metiuntur propter prop. XI. 


— MM Aa — M— i À— 


σαντες Q. 28. μετρεῖ α. 25. 4] m. 2 V. τῶν] corr. ex 
τῶ V. μετρήσουσι P V φα. 
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μὲν οὖν E οὐ μετρήσουσιν ó γὰρ E πρῶτός ἐστι 
καὶ οὐδενὶ τῶν Β, Γ, 4 ὃ αὐτός. τὸν Ζ ἄρα μετροῦ- 
σιν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ .4' ὅπερ ἀδύνατον. ὃ γὰρ 
A ὑπόκειται ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν B, Γ, 4l μετρούμενος. 
οὐκ ἄρα τὸν 4 μετρήσει πρῶτος ἀριϑμὸς παρὲξ τῶν 
B, Γ, 4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιε΄. 

Ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, 
δύο ὁποιοιοῦν δσυντεϑέντες πρὸς τὸν λοιπὸν 
πρῶτοί εἶσιν. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ . ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οἵ Α, B, Γ' 
λέγω, ὅτι τῶν 4, B, Γ δύο ὁποιοιοῦν συντεϑέντες 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτοί εἰσιν, οἵ μὲν Α, B πρὸς τὸν 
I, oí δὲ B, I' πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι οἵ 4, Γ πρὸς τὸν B. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B,I' δύο οἱ 4Ε, EZ. 
φανερὸν δή, ὅτι ὁ μὲν 4 Ε ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν .4 πεποίηκεν, τὸν δὲ ΕΖ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν, καὶ ἔτι ὁ ΕΖ ἑαυτὸν πολλαπλασιάδας 
τὸν Γ πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ οἵ ΖΕ, ΕΖ ἐλάχιστοί εἰσιν, 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, καὶ συναμφότερος πρὸς 
ἑκάτερον πρῶτός ἐστιν" καὶ ὃ 44Z ἄρα πρὸς ἑκάτερον 


1. μετρήσουσι V q; μετροῦσιν B. ἐστιν P. 2. μετρή- 
σουσιν Vq. 8. ὅπερ ἐστίν BVg. 7. ιε΄] om. φ. 9. τῶν] 
om. g. 10. ὁποσοιοῦν q et Supra scripto ὁποιοῦν B. 13 
ἐχόντων λόγον g. 14, λέγω, ὅτι τῶν 4, Β, ΓῚ mg. m. 1 g. 
τῶν A4, B, ΓῚ om. B, m. 2 V. δύο] om. | B. ὁποσοιοῦν q 
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Z metientur. E quidem numerum non metientur; 
nam E primus est nec ulli numerorum B, I, Z1 aequa- 
lis: itaque numerum Z metiuntur, qui minor est 
numero 44; quod fieri non potest. nam suppositum 
esi, numerum «44 minimum metiri numeros B, I', 4. 
ergo nullus primus numerus numerum .4 metietur 
praeter B, Γ, 44; quod erat demonstrandum. 


XV. 


Si tres numeri deinceps proportionales sunt mini- 
mi eorum, qui eandem rationem habent, duo quilibet 
coniuncti ad reliquum primi sunt. 

Sint tres numeri deinceps proportionales minimi 
eorum, qui eandem rationem habent, 4, B, I. dico, 
numerorum .4, B, I' duos quoslibet coniunctos ad 
reliquum primos esse, 4 -- B ad I', B -]- I'ad 4, 
A -]- I' ad B. 

sumantur enim minimi eo- 
rum, qui eandem rationem ha- 
4 E bent ac 4, B, I, duo numeri Z1 E, 
Zz EZ |VIII, 2]. manifestum igi- 


iur est, esse 

Z4ZE 4E — A4, 4E EL-B, EZ EZ-I 
[VIII, 2]. et quoniam ZE, EZ minimi sunt, inter 
ge primi sunt [VII, 22]. sin duo numeri inter se 
primi sunt, etiam uterque simul ad utrumuis pri- 
mus est [VII, 28]. quare etiam 42 ad utrumque 


et supra scr. ὁποιοῦν B. 16. 4] corr. ex 2 g. A, I'] 
DI,AP. 20. πεποίηκε Vgq. 21. πεποίηκε Vgq. ἔτι ὁ] 
in ras. V. 99. πεποίηκε Vqq. εἰσι Vgq. 34. ὦσι Vgq. 
25. ἐστι  φα. 
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τῶν Z4 E, EZ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν ol 4Z, 4E ἄρα πρὸς 
τὸν ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα 
ἀριϑμὸν πρῶτοι ὦσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν γενόμενος 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός ἐστιν᾽ ὥστε ὁ ἐκ τῶν Z4, 
ΖΕ πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν᾽ ὥστε καὶ ὃ ἐκ τῶν 
Z4, 4E πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἐστιν. [ἐὰν 
γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, ὁ ἐκ 
τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός 
ἐστιν] ἀλλ᾽ ὃ ἐκ τῶν Z4, 4E ὃ ἀπὸ τοῦ ΖΕ ἐστι 
μετὰ τοῦ ἐκ τῶν 4E, EZ: ὁ ἄρα ἀπὸ τοῦ 44 E μετὰ 
τοῦ ἐκ τῶν 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός 
ἐστιν. καί ἐστιν ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ 4Ε ὁ 4. ὁ δὲ ἐκ 
τῶν ZE, ΕΖ ὁ B, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὁ I" οἱ A4, B 
ἄρα συντεθέντες πρὸς τὸν Γ' πρῶτοί εἰσιν. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἱ B, Γ᾽ πρὸς τὸν 4 πρῶτοί 
εἶσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ οἵ 4, Γ πρὸς τὸν B πρῶτοί 
εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ ὁ 4Ζ πρὸς ἑκάτερον τῶν 4Ε, EZ 
πρῶτός ἐστιν, καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ 4Ζ πρὸς τὲν ἐκ τῶν 
4E, ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ τῷ ἀπὸ τοῦ 412 ἴσοι 
εἰσὶν οἵ ἀπὸ τῶν 4E, ΕΖ μετὰ τοῦ δὶς ἐκ τῶν ΖΕ, 
EZ: καὶ oí ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ ἄρα μετὰ τοῦ δὲς 
ὑπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ὑπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ πρώ- 
τοί [εἰσι]. διελόντι οἵ ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ μετὰ τοῦ 


2. πρῶτοί εἰσι πρὸς τὸν EZ Vq. πρὸς τὸν EZ]om.B. 8. 
εἶσι 4: ἐὰν δέ — δ: πρῶτός ἐστιν] om. Theon (BVgq). ὅ. ὥστε] 
καί Theon (ΒΥ φα)ὴ. ZZ] 4Ζφαᾳ etin ras. V. 6. 4E ἄρα 
Theon (BVgq). 6. ὥστε καί — 1: πρῶτός ἐστίν ] om. Theon 
(BV oq). 8. yag] δέ Theon (BV9oq). ἐκ] ἀπό Theon 
(BV φῳ. 10. ἐστιν] add. Theon: ὥστε ὁ ἐκ τῶν Z4, AE 
καὶ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτός ἐστιν (ΒΥ φᾳ). ἀλλά P. 
ἐστιν PV g. 11. ἐκ] ὑπό q et supra scr. m. 2 V. ὃ 
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4E, EZ primus est. uerum etiam ΖΕ ad EZ pri- 
mus est. itaque 7/Z, ΖΕ ad EZ primi sunt. sin 
duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, etiam 
numerus ex iis productus ad reliquum primus est 
[VII, 24]. quare Zzf »« ZzE ad EZ primus est. 
quare eliam Z 4 »« 4E ad EZ? primus est [VII, 25].!) 
uerum ZZ »« 4E — ZE? -- AE »« EZ [M, 81]. 
ilaque ΔΕ - 4E »« EZ ad EZ? primus est. et 
Z4ZE? — A, AE »« EZ — B, EZ* — I: itaque 
44 -- B ad Γ primi sunt. similiter demonstrabimus, 
eliam B -]-I'ad 4 primos esse. iam dico, etiam 
A -- Γ δὰ B primosesse. nam quoniam 412 ad utrum- 
que ΔΕ, EZ primus est, etiam ZZ? ad A4EP«'EZ 
primus est [VII, 25]. uerum [II, 4] 

AZ? — AE? -- EZ? -- 24E»« EZ. quare etiam 
ert 4E? -- EZ? -24E»« EZ ad A4E»« EZ pri 
mus. subtrahendo 4E? -- EZ? -L A4E»« EZ ad 


1) Lin. 7: ἐάν — 10: ἐστὶν suspecta sunt, quia praepostere 
causam subiiciunt; praeterea iis delelis id quoque adipiscimur, 
ut origo scripturae Theonis facilius explicari possit. 


— — — —ÓÓMM M ———— 


ἄρα — 12: 4E, EZ] m. 2 B. 12. τῶν] corr. ex τοῦ g. 
18. d e (prius) ἐστι V qq; seq. in g: καί ἐστι, sed delet. 
17. εἶσι λέγω — 18: εἰσιν) om. ᾳ. 19. καί] August; 
ὥστε καὶ PBV; ὁ ἀπὸ τοῦ 4Z ἐστιν ὃ ὁ ΚΕ ὃ δὲ ὑπὸ τῶν 
4E, EZ ὁ 8 ὥστε καίᾳ. ἐκ] P; ὑπό Theon (BV 9 q). 

ἐκ] P; ὑπό Theon (BV 99). 29. καὶ ot]. καὶ ὁ q; ot ἔφα 
φ οὖ eraso ε Υ. ἄρα μετά --- 38: τὸν ὑπὸ τῶν 4E, EZ] 
m. 2 B. 2382. ἄρα om. Vg. 38. ὑπό ἐκ * Bg ὑπὸ Y 
ὑπό Bq. πρῶτός ἐστιν q. —— 24. εἰσι .P. οἵ] ὁ 
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ἅπαξ ὑπὸ 4E, EZ πρὸς τὸν ὑπὸ 4E, EZ πρῶτοί 
εἰσιν. ἔτι διελόντι ol ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ ἄρα πρὸς 
τὸν ὑπὸ 4E, ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. καί ἐστιν ὁ μὲν 
ἀπὸ τοῦ AE ὃ 4, ὃ δὲ ὑπὸ τῶν AE, ΕΖ ὃ B, ὃ 
0b ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὁ I. οἵ 4, Γ ἄρα συντεϑέντες πρὸς 
τὸν B πρῶτοί εἰσιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ι5΄. 
àv δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, οὐκ ἔσται ὡς ὁ πρῶτος πρὸς τὸν δεύτε- 
Qov, οὕτως ὁ δεύτερος πρὸς ἄλλον τινά. 
. 470ο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔστωσαν" λέγω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὁ B πρὸς ἄλλον τινά. 
Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, ὃ 
B πρὸς τὸν I. οἵ δὲ A, B πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶτοι 
καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" μετρεῖ ἄρα 
ὁ 4 τὸν B ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτόν᾽ ὁ .4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἔσται ὡς ὁ Α 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


i. 
Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 


e 


1. ὑπό] ὑπὸ τῶν V φ (bis). πρῶτός ἐστιν V φα. οἵ] ó ᾳ. 
8. ὑπὸ τῶν V. πρῶτός ἐστι ἵφα. — 6. ἀπό] ὑπό By, m.1 
(corr. m. 2). τοῦ] τῶν Vg. ΠΤ. 1$. ] hinc rursus incipit F. 
8. δύο) m.2F. 14 ὁ] (prius) ἡ φ (non F) 11. ἔχοντας αὖ- 
τοῖς V. 0 τε — 18: ἑπόμενον] om. Theon (ΒΕ 4). 18. 


ELEMENTORUM LIBER IX. 319 


4 E »« EZ primus est." οὖ rursus subtrahendo 

A4 E? J- EZ? ad AE »« EZ primus est. οὐ 
AE! — 4, AE x EZ — B, EZ! —T. 

ergo 4 - I' ad B primi sunt; quod erat demon- 

strandum. 


XVI. 


Si duo numeri inter se primi sunt, non erit ut 
primus ad secundum, ita secundus ad alium aliquem. 

Nam duo numeri 44, B inter se primi sint. dico, 
non esse, ut 4 ad B, ita B ad alium aliquem nu- 
merum. 

Nam si fieri potest, sib 44: B — B: I: uerum 
4, B primi sunt, primi autem etiam minimi (VII, 21], 
!4 minimi autem numeri eos, qui eandem 
———4B ralionem habent, aequaliter metiuntur 
----Ο)Ὑ)Γ [VII, 20], praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque 2.4 numerum JB melitur ut 
praecedens praecedentem. uerum etiam se ipsum me- 
litur itaque 44 numeros 44, B metitur, qui inter se 
primi sunt; quod absurdum est. ergo non erit 
4: B — B:I* quod erat demonstrandum. 


1) Hoc ita demonstrat Commandinus fol. 114: si 
AE? -- EZ? -- 4E »« EZ ad 4E »« EZ 
primus non est, metiatur eos x. ergo etiam metietur 
A4E?* -- EZ? -- 24E »« EZ et 4E »« ZE. at ii inter se 
primi sunt. eodem modo de lin. 2 — 3 ratiocinandum. 


μετρεῖ] om. F. ἄρα ὃ 4] ἄρα BA φ. 19. τὸν B μετρεῖ F. 
τὸν ἡγούμενον F. καί] insert. m. 1 V. 20. ἑαυτόν] corr. 
ex αὐτόν B. 21. ἄτοπόν ἐστιν V. ἔσται om. V, ἐστίν Βα. 
29. τὸν B ἐστιν V. 34. ὁσοιδηποται q (non F). 
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Aoyov, οὗ δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσιν, οὐκ ἔσται ὡς ὃ πρῶτος πρὸς τὸν 
δεύτερον, οὕτως Ó ἔσχατος πρὸς ἄλλον τινά. 
Ἔστωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον 
οἵ 4, B, Γ, 4, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, 4 πρῶτοι 


. πρὸς ἀλλήλους ἔστωσαν λέγω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὡς Ó 
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4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 4 πρὸς ἄλλον τινά. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὔ- 
τῶς ὁ Ζ πρὸς τὸν Ε᾿ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν 2], ὃ B πρὸς τὸν E. οἷ δὲ 4, 4 πρῶτοι, 
οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις O τὲ 
ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν émó- 
μενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν B. καί ἐστιν ὡς o 4 
πρὸς τὸν B, ὁ B πρὸς τὸν I. καὶ ó B ἄρα τὸν Γ 
μετρεῖ" ὥστε καὶ ὁ Α vov Γ' μετρεῖ. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὁ B προς τον Γ, ὁ Γ προς τον Z1, μετρεῖ δὲ ὁ 
B vov Γ, μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν 2. ἀλλ᾽ ὁ 4 
τον Γ ἐμέτρει" ὥστε ὃ 4 καὶ τὸν 4 μετρεῖ. μετρεῖ 
08 καὶ ἑαυτόν. ὃ 4 ἄρα τοὺς 4“, 4) μετρεῖ πρώτους 
ὄντας προς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἔσται ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Zi προς ἄλλον 
τινά" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


"η΄. 
Δύο ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασθαι, εἰ 


5. 4] (alt) corr. ex B F. 8. τόν] om. F. 9. ἐστίν 
om. V. 11. ἀριϑμοί] om. V. 12. ἔχοντας αὐτοῖς V. 186. 
καί] τη. ῶ F. 16. 4] e corr. V. 17. ὁ7 (tert.) τό S. 18. 
ἐμέτρει] P, μετρεῖ Theon (BFVq). Deinde add. B: ὥστε ὁ 4 
τὸν Γ' μετρεῖ, sed del. m. 1. ὁ Α καί] καὶ ὃ 4 F; ὃ A α. 
μετρεὶ] (prius) om. F. 22. 4] Bg (non F). 
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| X VII. 
Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
el extremi eorum inter se primi sunt, non erit ut 
primus ad secundum, ita extremus ad alium aliquem. 


--- 4 ---- Β Sint quotlibet numeri 
μ------ ,Γ deinceps proportionales 4, 
[—— ——————À44 E B, IL, 4, ei eorum extremi 


t — 4,4 inter se primi sint. 
dico, non esse, ut 44 ad B, ita 4) ad alium aliquem. 
Nam si fieri potest, sib 4: B — 4: E. itaque 
permutando 4:241 — B: E [VII, 13]. uerum A, Z 
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
miniml autem numeri eos, qui eandem rationem ha- 
bent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens prae- 
cedentem eti sequens sequentem. itaque 44 numerum 
B metitur. est autem 4: B — B:I. quare etiam 
B numerum Γ᾽ metitur [VII def. 20]. itaque etiam 
-4 numerum Γ΄ metitur. et quoniam est B: I'—I': 4, 
οὐ B numerum Γ᾽ metitur, etiam I' numerum 41 me- 
titur [VII def. 20]. uerum 44 numerum Γ᾽ metiebatur. 
quare eliam numerum Z/ melitur. uerum etiam se 
ipsum metitur. itaque .4 numeros 4, Z1 metitur, qui 
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo non 
erit αὖ 4 ad B, ita Z/ ad alium aliquem; quod erat 
demonstrandum. 
XVIII. 


Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius 
eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 
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δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον zgoc- 
ευρεῖν. 

Ἔστωσαν οἵ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, καὶ 
δέον ἔστω ἐπισκέψασθαι, εἰ δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς 
τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

Οἱ δὴ 4, B ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ἢ 
οὔ. καὶ εἰ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, δέδεικται, ὅτε 
ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

AAA& δὴ μὴ ἔστωσαν oí 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, καὶ ὁ B ἕαυτον πολλαπλασιάσας τὸν Γ᾽ ποι- 
είτω. ὁ .4 δὴ τὸν Γ' ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. με- 
τρείτω πρότερον κατὰ τὸν zi: ὁ A4 ἄρα τὸν 4 πολλα- 
πλασιάσδας vov Γ' πεποίηκεν. ἀλλα μὴν καὶ ὁ B 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν' ὁ ἄρα ἐκ 
τῶν Α, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B. ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ 4 προς τὸν B, ὃ B προς τὸν Zf: τοῖς 4, B ἄρα 
τρίτος ἀριϑμὸς ἀνάλογον προσηύρηται ὃ 4. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ 4 τὸν I" λέγω, ὅτι τοῖς 
A, B ἀδύνατόν ἐστι τρίτον ἀνάλογον προδευρεῖν 
ἀριϑμόν. εἰ γὰρ δυνατόν, προσηυρήσϑω ὁ 42. o 
ἄρα ἐκ τῶν 4, Δ ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B. ὃ δὲ 
ἀπὸ vob B ἐστιν ὁ Γ' ὁ ἄρα ἐκ τῶν A, 4 ἴσος ἐστὶ 
τῷ l. ὥστε ὁ Α τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πε- 
ποίηκεν᾽ ὃ 4 ἄρα τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὸν 24. ἀλλα 
μὴν ὑπόκειται καὶ μὴ μετρῶν" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ 
ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς 4, B τρίτον ἀνάλογον προσ- 
ευρεῖν ἀρυϑμὸν, ὅταν ὁ Α τὸν I' μη μετρῇ" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

4. ἐπισκέψασα q (non P 6. δέ g on P. «πρῶτοι 

εἰ μ 


postea add. B. 7. καὶ εἰ] P, καὶ εἰ μέν Ἐ ν οὖν BVq. 
εἰσίν} comp. Εἰ; εἰσί PVq. Post δέδεικται add. F: Div τῷ 
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Sint dati duo numeri 4, B. οὗ propositum sit, 
ut inquiramus, num tertius eorum proportionalis in- 
ueniri possit. 

Numeri 4, B igitur aut inter se primi sunt aut 
non primi, οὖ si inter se primi sunt, demonstratum 
est, tertium eorum proportionalem inueniri non posse 

[prop. XVI]. uerum ne 

I—— — —44 ,L— — — ———-—4 sint 4, B inter se primi, 

I—— — —4ÀB lI etst B»«B—I:. 4 

| igitur numerum Γ᾽ aut me- 

titur aut non metitur. prius eum secundum 7f metiatur. 

jllaque 4 »« 4 — I. uerum etiam B »« B — I. 

itaque 4 »« 4 — B?. quare 4: B — B: 4 [VII, 19]. 

ergo numerorum 44, B tertius proporlionalis inuentus 
est 4. 

Uerum ne metiatur 4 numerum I: dico, nume- 
rorum 4, B tertium proportionalem inueniri non posse. 
nam si fieri potest, inueniatur 7f. itaque 

A »« 4 — B? [VII, 19]; 

sed B? — I. itaque 4 »« 4 — I. quare 4 nume- 
rum Z/ multiplicans numerum Γ᾽ effecit. itaque 4 
numerum Γ᾽ secundum 47 melitur. ai supposuimus, 
eundem non metiri; quod absurdum est. ergo fieri 
non potest, ut numerorum .4, B terlius proportio- 
nalis inueniatur numerus, 8i ,.4 numerum [I' non 
metitur; quod erat demonstrandum. 


iS ϑεωρήματι". 11. ἤτοι] suprà m. 1 P. 19. πρότερον 
τὸν D'F. 16. ἀπό] ἐκ V. 17. προσεύρηται BFq. 19. 
ἀνάλογον] om. V. 20. ἀριϑμὸν ἀνάλογον V. προσευρήσθω 
BFV. 86. ἐστιν P. 27. ΑἹ B α. μετρεῖᾳ. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι) om. ΒΕ α. 


10 


15 
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ιδ΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασϑαι, 
πότε δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον 
προσευρεῖν. 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ of 4, B, I, 
καὶ δέον ἔστω ἐπισκέψασϑαι. πότε δυνατόν ἐστιν av- 
τοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

» $ Lu 3 δῳ » 7 Ld 

Ἤτοι οὖν οὔκ εἰσιν ἑξῆς ἀνάλογον, xal oí ἄκροι 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἢ ἑξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον, καὶ οἵ ἄκροι αὐτῶν οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς 
93 [4 'A e βῳ “ 3 , » » 
ἀλλήλους, ἡ οὔτε ἑξῆς εἰσιν “ἀνάλογον, οὔτε ol ἄκροι 

9 ^ A 9 9.5 Ἥ δῳ ^v 9 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἡ καὶ ἑξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον, καὶ οἵ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. 

Εἰ μὲν οὖν οἱ 4, B, Γ ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον. καὶ 
οἱ ἄκροι αὐτῶν οἵ A4, Γ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, 
δέδεικται, ὅτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλο- 
γον προσευρεῖν ἀριϑμόν. μὴ ἔστωσαν Ó« ol 4, B, Γ 
ἑξῆς ἀνάλογον τῶν ἀκρῶν πάλιν ὄντων πρώτων πρὸς 


9. in εἰ Theon (BFV 9). 6. πότε] εἰ Theon (BF VQ). 
8. ἤτοι οὖν) scripsi; 7 P; οἵ δὴ 4, B, ΓΤ Theon (BFVg) 
P mg. m. rec. οὔκ εἰσιν ἑξῆς] ἥτοι ξξῆς εἰσιν Theon (BF V q). 
of] om. V. 9. αὐτῶν οἵ 4, D" Theon (BF V q). ἢ ἑξῆς — 18: 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν] ἢ οὔ "Theon (BFq, in ras. V). In V in 
mg. magna ras. est. 165. καὶ εἰ F. καί] m. 2 V. 10. 
εἰσί V q. 18. μὴ ἔστωσαν — p. 886, 19: ὁ γὰρ B] εἰ δὲ οὔ, 
ὁ B Theon (Fq; idem B (οὐκ supra) et V (εἰ δὲ οὔ eras.)). 
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XIX. 


Datis tribus numeris, quando fieri possit, ut quar- 
ius eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 

Sint dati tres numeri 4, B, I, et propositum sit, 
ut inquiramus, quando quartus eorum proportionalis 
inueniri possit. 

Itaque aut non sunt deinceps proportionales et 
exiremi eorum inter se primi sunt, aut deinceps pro- 
portionales sunt et extremi eorum inter se primi non 
sunt, aut neque deinceps proportionales sunt nec 
exiremi eorum inter se primi, aut ei deinceps pro- 
portionales et extremi eorum inter se primi. 

Iam si 4, B, I' deinceps proportionales sunt et 
extremi eorum .4, I' inter se primi, demonstratum 
est, quartum eorum proportionalem inueniri non posse 
[prop. XVII]. ne sint igitur .4, B, I' deinceps pro- 
portionales extremis rursus inter se primis manenti- 
bus. dico, ne sic quidem quartum eorum proportio- 
nalem inueniri posse.) nam si fieri potest, inueniatur 


1) Hoc quidem falsum esse, quis non uidet? uerum dedit 
scholiasta Uaticanus (u. adn. crit); erroris originem indicauit 
August II p. 851. neque enim E inueniri potest (p. 386, 4) 
inuento Z4. sed quod idem scripturam Theonis recepit, male 
rem egit; ea enim propositioni plene minime respondet. equi- 
dem ut adfirmare non ausim, Euclidem talem errorem com- 
misisse, ita scripturam codicis P retinendam puto, quia aper- 
tissime sic iam Theonis temporibus ferebatur (ideo enim ipsum 
eam mutauit) nec habemus, quo modo aliqua saltem probabili- 
late restituatur. nam Campanus (siue potius Árabes) liberrime, 
ut solet, locum mutauit. habet IX, 20: ,datis tribus nume- 
ris continue proportionalibus, an sit aliquis quartus eis con- 
tinue proportionalis inquirere". deinde: ,idem potes perscru- 
tari quotlibet continue proportional. propositis. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 95 


10 


15 
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ἀλλήλους. λέγω, ὅτι καὶ οὕτως ἀδύνατόν ἐστιν αὖ- 
τοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. εἰ γὰρ δυνατόν, 
προσευρήσϑω ὃ 4, ὥστε εἶναι ὡς τὸν 4 πρὸς τὸν B, 
τὸν Γ' προς τὸν 4, καὶ γεγονέτω ὡς ὃ B πρὸς τὸν 
I, ὁ 4 πρὸς τὸν E. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς μὲν ὁ A 
πρὸς τὸν B, ὁ Γ πρὸς τὸν 4, ὡς δὲ ὁ B πρὸς τὸν 
Γ, ὁ 4 πρὸς τὸν E, δι’ ἴσου ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
I, ὃ Γ πρὸς τὸν E. οἱ δὲ 4, Γ πρῶτοι, οἱ δὲ πρῶ- 
τοι καὶ ἐλάχιστοι, οἱ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν 
αὐτὸν λόγον ἔχοντας ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον 
καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ Α τὸν 
I ὡς ἡγούμενος ηγούμενον. μετρεῖ δὲ xal ἑαυτόν᾽ 
ὁ 4 ἄρα τοὺς 4, Γ' μετρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλή- 
Aovg' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ovx ἄρα τοῖς 4, B,I' 
δυνατόν ἐστι τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

᾿Αλλὰ δὴ πάλιν ἔστωσαν οἱ 4. Β, Γ' ἑξῆς ἀνά- 
λογον, οἱ δὲ A4, Γ᾽ μὴ ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους. λέγω, ὅτι δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
λογον προδευρεῖν. ὃ γὰρ Β τὸν Γ πολλαπλασιάσας 


20 τὸν 41 ποιείτω € .4 ἄρα τὸν Z1 ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ 


μετρεῖ. μετρείτω αὐτὸν πρότερον κατὰ τὸν E" ὃ 4 
ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν. ἀλλὰ 
μὴν καὶ ó B τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν" 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, I. ἀνά- 


25 λογον ἄρα [ἐστὶν] ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, ó Γ πρὸς 


τὸν E: τοῖς 4, B, Γ᾽ ἄρα τέταρτος ἀνάλογον προσ- 
ηύρηται ὁ E. 
᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὁ 4 τὸν 41 λέγω, ὅτι ἀδύ- 


1. Post ἀλλήλους add. inP: ὅ λέγω, ὅτι καὶ οὕτως δυνατόν᾽ 
εἰ γὰρ ὁ A4 τὸν ὑπὸ B, D μετρεῖ, προβήσεται ἡ δεῖξις ὁμοίως 


τοῖς ἑξῆς. εἰ δὲ οὐ μετρεῖ ὁ A τὸν ὑπὸ B, Γ', ἀδύνατον 


ELEMENTORUM LIBER IX. 381 


4, iia ut sib. 4: B — Γ: 2, et fiat B:I'— Ζ: E. 
et quoniam est 4: B — Γ: 4, ei B:I'— 4: E, ex 
aequo erit 4: I' — I': ΕΠ, 14]. 
Sed 4, I' primi sunt, primi autem 
eliam minimi sunt [VII, 21], mi- 
nimi autem eos, qui eandem rati- 
onem habent, metiuntur [VII, 20] 
praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. ilaque 44 numerum Γ᾽ metitur ut prae- 
cedens praecedentem. uerum etiam se ipsum metitur. 
itaque 44 numeros 4, I' metitur, qui inter se primi 
.Sunt; quod fieri non potest. ergo numerorum 4, B, 
I' quartus proporlionalis inueniri non potest. at rur- 
sus numeri 74, B, I' deinceps proportionales sint, ne 
sint autem .4, Γ΄ inter se primi. dico, fieri posse, 
ut quartus eorum proportionalis inueniatur. sit enim 
B»«I-— Z4. 4igiur numerum z/ aut metitur aut 
non metitur. prius eum metiatur seeundum E. ita- 
que 4 »« E — 4f. uerum eliam B »« Γ — 2. quare 
ert 4»5« E — B»« I: itaque 4: B —I': E (VII, 19]. 
ergo numerorum .4, B, Γ᾽ quartus proporüionalis in- 
uentus est E. at ne meliatur 4 numerum 4f. dico, 


A1 


αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. οἷον ἔστω ὁ μὲν A4 
τριῶν τινῶν, ὃ δὲ B ἕξ͵ ὃ δὲ Γ' ἕπτα. καὶ δῆλον, ὅτι δυνα- 
τόν. εἰ δὲ ὃ Α εἴη πέντε, οὐκέτι δυνατόν. καὶ ἁπλῶς, ὅτε 
μὲν ó B πολλαπλάσιός ἐστι τοῦ 4, δυνατόν ἐστι τέταρτον ἀνά- 
λογον εὑρεῖν" εἰ δὲ. μή, ἀδύνατον ó/; mg. m. 1: ἰστέον, ὅτι 
τὰ ὀβελισμένα σχόλιά εἶσιν. — 15. ἐστιν P. 16. I'] om. P. 
20. A ἄρα] P; δὴ 4 Theon (ΒΕ7 4.). ἤτοι] om. V. 21. 
αὐτόν] PF; om. BVq. 856. ἐστέν] om. P. 26. ἀνάλογον 
εἷς P. προσεύρηται B. . 


25* 
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νατόν ἐστι τοῖς 4, B, Γ τέταρτον ἀνάλογον szo6- 
ευρεῖν ἀριϑμόν. εἰ γὰρ δυνατόν, προσευρήσϑω ὁ E- 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, Γ. ἀλλὰ 
ὁ ἐκ τῶν ΒΒ. Γ ἐστιν ὁ 4 καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, E ἄρα 


6 ἴσος ἐστὶ τῷ ^. ὁ A4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας 


τὸν Zi πεποίηκεν᾽ ὁ 4 ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὸν 
E: ὥστε μετρεῖ ὃ 44 τὸν 4. ἀλλὰ καὶ οὐ μετρεῖ" 
ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς 4, B, Γ τέ- 
39. 7 3 ’ b4 3 
ταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν ἀριϑμόν, ὅταν ὃ .4 τὸν 


10 4 μὴ μετρῇ. ἀλλὰ δὴ οἵ 4, B, I' μήτε ἑξῆς ἔστω- 


15 


20 


σαν ἀνάλογον μήτε οἵ ἄκροι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. 
καὶ ó B τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσεται, ὅτι εἰ μὲν μετρεῖ ὁ 4 Στὸν 4,, δυνα- 
τόν ἐστιν αὐτοῖς ἀνάλογον προσευρεῖν, εἰ Ób οὐ με- 
τρεῖ, ἀδύνατον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κ΄. 

Οἱ πφῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους εἰσὶ παντὸς τοῦ 
προτεθέντος πλήϑους πρώτων ἀριϑμῶν. 

Ἔστωσαν oí προτεϑέντες πρῶτοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, 
Β, Γ' λέγω, ὅτι τῶν 4, B, Γ' πλείους εἰσὶ πρῶτοι 
ἀριϑιμοί. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν 4, B,I' ἐλάχιστος με- 


e 


τρούμενος καὶ ἔστω ὁ 4E, καὶ προσκείσϑω τῷ 4E 
μονὰς ἡ 4Z. ὃ δὴ EZ ἥτοι πρῶτός ἐστιν ἢ οὔ. 


1. ἐστιν P. προσηυρήσϑω FV. 8. dA BFV. 10. 
uj]. supra m. 1 F. ov supra m. 2 V. μετρήσῃ F, "b q. 
ἀλλὰ δή — 15: ἀδύνατον] om. BVq. 10. δή] μήτε ἑξῆς] 
οἵ ἑξῆς F. 12. ποιήτω Φ (non F). 14. αὐτοῖς] αὐτοῖς τε- 
τάρτοις F. εἰ δέ] οὐδ᾽ F. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. Βα. 
11. πρῶτοι ἀριϑμοί) del. e& supra sor. πρώτων ἀριϑμῶν m. 
2 B. 18. προστεθέντος F. — 28. καί] m. 2 B, om. V. 24. 
42] AZ Ὁ. 
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numerorum 44, B, I' quartum proportionalem inueniri 
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. itaque 
Ax E-BIJI[VI,, 19] uerum B »« I' — A. 
quare 44 »« E — 4f. ilaque 44 numerum E multipli- 
cans numerum Z/ effecit. 4 igitur numerum 4Z/ se- 
eundum .E metitur. itaque ΑΓ numerum 4, metitur. 
uerum eliam non metitur; quod absurdum est. ergo 
numerorum 4, B, I' quartus proportionalis inueniri 
non potest, ubi 44 numerum 7/ non metitur. uerum 
4, B, I' ne sint deinceps proportionales neu ex- 
iremi inter se primi οὐ siti B»«I'— 7. similiter 
demonstrabimus, 81 44 numerum 41 meliatur, fieri 
posse, ut eorum quartus!) inueniatur proportionalis, 
sin non metiatur, fieri non posse; quod eral demon- 
strandum. 


XX. 


Primi numeri plures sunt quauis data multitudine 
primorum numerorum. 

Sint dati nuieri primi 44, B, I. dico, plures esse 
primos numeros quam .4, B, I. sumatur enim, quem 


------- Ἰ ---------ἸΗ 

-------.--.-.--ὄ [8 

I——————I 
di 


EZ 


I—1 


minimum meliuntur 4, B, Γ (VII, 36] et sit ΖΕ, et 
numero Z/E adiiciatur unitas 4Z. EZ igitur aut pri- 
mus est aut non primus. prius sit primus. ergo in- 


1) Uidetur scribendum esse lin. 14: αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
Aoyov; cfr. F 


b 
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ἔστω πρότερον πρῶτος᾽ εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ πρῶτοι 
ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, Γ, ΕΖ πλείους τῶν 4, B, I. 

᾿4λλὰ δὴ μὴ ἔστω ὃ ΕΖ πρῶτος" ὑπὸ πρώτου 
ἄρα τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. μετρείσθω ὑπὸ πρώ- 
του τοῦ Η' λέγω, ὅτι ὁ Η οὐδενὶ τῶν 4, B, Γ ἐστιν 
ὁ αὐτός. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω. o[ δὲ 4, B, Γ τὸν 
4Ε μετροῦσιν: καὶ ὃ Η ἄρα τὸν AE μετρήσει. 
μετρεῖ δὲ καὶ τὸν EZ: καὶ λοιπὴν τὴν 42 μονάδα 
μετρήσει ὁ H ἀριϑμὸς ὦν" ὅπερ ἄτοπον. ovx ἄρα ὁ 
H ἕνὶ τῶν 4, B, I ἐστιν ὃ αὐτός. καὶ ὑπόκειται 
πρῶτος. εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ πρῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους 
τοῦ προτεϑέντος πλήϑους τῶν 4. B, Γ οἵ 4, B, T, 
Η' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[4 


κα΄. 

Ἐὰν ἄρτιοι ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, 
ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ἄρτιοι ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν οἵ 
AB, ΒΓ, L4, AE: λέγω, ὅτι ὅλος ὁ 4Ε ἄρτιός 
ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν AB, ΒΓ, I4, 4Ε ἄρτιός 
ἐστιν, ἔχει μέρος ἥμισυ ὥστε xal ὅλος ὁ AE ἔχει 
μέρος ἥμισυ. ἄρτιος δὲ ἀριϑμός ἐστιν ὁ δίχα διαι- 
ρούμενος" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὁ 4Ε' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. Supra πρῶτος add, ἡ EZ m. rec. V. εἰσίν P, εἰσὶν 
of q. 3. ἀριθμοί] om. F.  I'] (prius) ΓΖ F, 4 del m.1. 6. 
δυνατόν, ἔστω] ὁ H évi τῶν A, B, Τ' ἐστιν ὁ αὐτός Theon 
(BFV y 7. dE] ZE F. μετροῦσι BF Vq. 4E] ZE F. 
8. καί] καὶ ὁ H EZ] AE F. 10. καί] ὁ αὐτὸς δὲ 
καί P. 11. εἰσί] εἰσὶν οἵ 18. H] H ἄρα ante ras. 6 
litt. F. 15. συν — supra scr. B. 16. ἐστί Vq, comp. F. 
17. ὁποσοιοῦν] e corr. V. 18. BI'] in ras. P. ΓΖ] m. 


2 V. . 91. καί] supra lac. pergam. m. rec. F. 28. ὁ AE 
ἄφα ἐστίν F. ὅπερ ἔδει δεῖξαι om. B. 
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uenti sunt primi numeri 4, B, I, EZ plures numeris 
4, B, I. uerum ne sit EZ primus. itaque primus 
aliquis numerus eum metitur [VIT, 31]. metiatur pri- 
mus numerus H. dico, numerum H null numerorum 
-4, B, I' aequalem esse. nam si fieri potest, sit. uerum - 
JÁ, B, Il' numerum Z/E meliuntur. itaque etiam H 
numerum 47 Εἰ melitur. uerum eliam numerum EZ 
metitur. quare eliam?) quae relinquitur, unitatem 21Z 
metietur H, qui numerus est; quod absurdum est. ergo 
H null numerum 4, B, I' aequalis est. et supposi- 
tum est, H primum esse. ergo inuenti sunt primi 
numeri 4, B, I, H plures data multitudine 4, B, Γ: 
quod erat demonstrandum. 


XX]. 


Si quotlibet numeri pares componuntur, totus 
par erit. 

Componantur enim quotlibet numeri pares .4B, 
BI, ΓΖ, AE. dico, etiam totum 4E parem esse. 


4 B DC 4 E 


l l Ι '----΄--ΞῚ 


nam quoniam singuli numeri 4B, ΒΓ, ΓΖΩ, AE 
pares suni, parlem dimidiam habent [VII def. 6]. 
quare eliam totus 4E partem dimidiam habet. par 
autem numerus is est, qui in duas partes aequales 
diuiditur [id.. ergo AE par est; quod erat demon- 
strandum. 


1) U. ad VII, 38. 
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Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν ἄρτιον qj, ὁ ὅλος 
ἄρτιος ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁσοιδηποτοῦν 
ἄρτιοι τὸ πλῆϑος οἵ 4B, ΒΓ, Γ4, AE: λέγω, ὅτι 
ὅλος ὁ 4Ε ἄρτιός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν AB, ΒΓ, D'4, AE περιτ- 
τός ἐστιν, ἀφαιρεθείσης μονάδος ἀφ᾽ ἑκάστου É£xa- 
στος τῶν λοιπῶν ἄρτιος ἔσται᾽ ὥστε καὶ ὁ συγκείμε- 
vog ἐξ αὐτῶν ἄρτιος ἔσται. ἔστι δὲ καὶ τὸ πλῆϑος 
τῶν μονάδων ἄρτιον. καὶ ὅλος ἄρα ὃ AE ἄρτιός 
ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κγ΄. 

Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν ἧ, χαὶ 
ὁ ὅλος περισσὸς ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ὁποσοιοῦν περισσοὶ ἀριϑμοί, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσὸν ἔστω, οἵ AB, ΒΓ, ΓΖ' λέγω, 
ὅτι καὶ ὅλος ὁ 414] περισσός ἐστιν. 

᾿Αφῃρήσϑω ἀπὸ τοῦ ΓΖ μονὰς ἡ 4Ε᾿ λοιπὸς 
ἄρα ὃ ΓΕ ἄρτιός ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὁ ΓΑ͂ ἄρτιος" 
καὶ ὅλος ἄρα ὁ 4Ε ἄρτιός ἐστιν. καί ἐστι μονὰς ἡ 
4 E. περισσὸς ἄρα ἐστὶν ὃ 4.44 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. συντεθῶσι FVq. 3. ὁ] om. PVq. 4. ἐστιν F. 
5. γάρ] m. 2 F. 6. ἄρτιοι] om. F. 8. ἑκάτερος F, corr. 
m. 2. 11. ἔστι ἔστω P. 13. Inter ἐστὲν et ὅπερ aliam 
demonsir. habet F; u. app. 15. ὁποσοιοῦν) om. V. ovs- 
τεϑῶσι Vq. — 17. 0] om. PBFVq; corr. Áugust. 18. me- 
ριἰσσοὶ ἀριθμοὶ ὁποσοιοῦν V. 19. οἵ] ὁ F. 9292. ἐστιν] ἐστιν 
δὲ τῶν πρὸ αὐτοῦ F. ΓΑ] Ar BVq. 28. ἐστιν) P, 
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XXII. 
Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul- 
titudo eorum par est, totus par erit. 
Componantur enim quotlibet numeri impares nu- 
mero pares 4188, BI, ΓΖ, 4E. dico, totum AE pa- 
rem esse. 


4 Β Γ 4c E 
I——— | ——————1 


nam quoniam singuli numeri 4B, ΒΓ, LUz, AE 
impares sunt, unitate a singulis subtracta, qui relin- 
quuntur, singuli pares erunt [VII def. 7]. quare etiam 
numerus ex iis compositus par erit [prop. XXI]. ue- 
rum etiam multitudo unitatum par est. ergo etiam 
iolus 4E par est [1d.]; quod erat demonstrandum. 


XXIII. 
Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul- 
titudo eorum impar est, etiam totus impar erit. 
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo- 
rum multitudo impar sit, 4B, ΒΓ, I7. dico, etiam 
lotum 421 imparem esse. 


I———3——34 I— 
A4 B Dr E 4 


subtrahatur ἃ ΓΖ unitas ΖΕ. itaque qui relin- 
quitur, ΓΕ par est [VII def. 7].. uerum etiam I'4 
par est [prop. XXII]. quare etiam totus 44E par est 
(prop. XXI]. et ΔΕ unitas est. ergo 44 impar est 
[VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 


comp. F; ἐστι γα. ἐστι] seq. ras. 1 litt. V, ἐστιν Β' 24. 
ἄρα] om. q. ὕπερ ἔδει δεῖξαι] om. BFq. 
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κδ΄. 
Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαιρεϑῆῇ, 


M P d 


ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 
᾿4πὸ γὰρ ἀρτίου τοῦ 48 ἄρτιος ἀφῃρήσϑω ὁ BI* 
δ λέγω, ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ I4 ἄρτιός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 48 ἄρτιός ἐστιν, ἔχει μέρος ἥμισυ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ BI' ἔχει μέρος ἥμισυ: ὥστε 
καὶ λοιπὸς [ὁ I'4 ἔχει μέρος ἥμισυ] ἄρτιος [ἄρα] 
ἐστὶν ὁ 4Γ΄' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


10 κε. 

Ἐὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ περισσὸς ἀφαιρε- 
ϑῇ, ὁ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 

᾿4πὸ γὰρ ἀρτίου τοῦ 48 περισσὸς ἀφῃρήσϑω ὃ 
BI* λέγω, ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ I4 περισσός ἐστιν. 

15 ᾿Δἀφῃρήσϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ ΒΓ μονὰς ἡ I4: ὃ 4B 
ἄρα ἄρτιός ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὃ 48 ἄρτιος" καὶ 
λοιπὸς ἄρα ὃ 44 ἄρτιός ἐστιν. καί ἐστι μονὰς ἡ 
ΓΖ' ὁ DA ἄρα περισσός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


XS . 
90 Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ περισσὸς ἀφαι- 
ρεϑῇ, ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 
"4zü γὰρ περισσοῦ τοῦ 4B περισσὸς ἀφῃρήσθω 
ὁ BI* λέγω, ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ ΓΑ͂ ἄρτιός ἐστιν. 


4 ἀφῃρήσϑω ἄρτιος P. ὅ. TA] DP. ἔσται F. 7. 
BDT]DrBF. 8. ὁ ΓΑ -- ἥμισυ] om. P. ΓΑ] e corr. V. 
ἄρα] om. P. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BVq. 11. Post 
περισσός &dd. F: ἀριϑμός (comp.). 14. ὅτι] ὅτι καί V. 16. 
ὃ] seq. ras. 2 litt. P. 16. ἔστι δέ — 17: ἐστιν} bis F, corr. 
m. 1. 16. ἔστι] ἔστιν P. 17. ἐστιν] P; comp. F; ἐστι VQ. 
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XXIV. 
Si & numero pari par subtrahitur, reliquus par erit. 
Nam a pari numero 4B par subtrahatur BI dico, 
reliquum I'4 parem esse. 


A Γ Β 
ι-----.-.-.ο.οἩ.ὄ :- 


nam quoniam “1 par est, parlem dimidiam habet 
[VII def. 6]. eadem de causa etiam BI' partem di- 
midiam habet. ergo etiam reliquus ΑΓ par est; quod 


. erat demonstrandum. 


XXV. 


Si ἃ numero pari impar subtrahitur, reliquus im- 
par erit. 

Nam a pari numero 4B impar subtrahatur BI. 
dico, reliquum I4 imparem esse. 


I ————————3 
zi I 4 B 


subtrahatur enim ἃ BI' unitas ΓΖ. itaque 4B 
par est [VII def. 7]. uerum etiam .4B par est. quare 
eliam reliquus 412] par est [prop. XXIV]. οὐ unitas 
est ΓΖ. ergo I'4 impar est [VII def. 7]; quod erat 
demonstrandum. 


XXVI. 
Si ἃ numero impari impar subtrahitur, reliquus 
par erit. 


j—————)1———4—34À 
4 I 4 B 


Nam ab impari numero 4B impar subtrahatur 
BI. dico, reliquum I'4 parem esse. 
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Ἐπεὶ γὰρ ὃ 48 περισσός ἐστιν, ἀφῃρήσθω μο- 
νὰς ἡ Bzft: λοιπὸς ἄρα Ó 44 ἄρτιός ἐστιν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ó ΓΖ ἄρτιός ἐστιν᾽ ὥστε καὶ λοιπὸς ὃ 
I'4 ἄρτιός ἐστιν" ὅπερ. ἔδει δεῖξαι. 


κζ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαι- 
ροεϑῇ;, ὁ λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 

"4m γὰρ περισσοῦ τοῦ 48 ἄρτιος ἀφῃρήσθω ὁ 
BI* λέγω, ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ ΓΑ͂ περισσός ἐστιν. 

᾿Ἀφῃρήσϑω [γὰρ] μονὰς ἡ 44] ὁ 4B ἄρα ἄρτιός 
ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὃ BI' ἄρτιος" καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ 
ΓΖ ἄρτιός ἐστιν. περισσὸς ἄρα ὁ ΓΑ͂' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κη΄. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον πολλαπλα- 
σιάσας ποιῇ τινα, ὁ γενόμενος ἄρτιος ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄρτιον τὸν B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ᾽ ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ I' ἄρτιός 
ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πε- 
ποίηκεν, ὁ I' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ B, 
ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ .4 μονάδες. καί ἐστιν ὁ B ἄρτιος" 
ὁ Γ ἄρα σύγκειται ἐξ ἀρτίων. ἐὰν δὲ ἄρτιοι ἀριϑ- 
pol ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν. ἄρ- 
τιος ἄρα ἐστὶν ὁ I" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. ἐστιν} P, comp. F; ἐστι Vq. 4. I'4] AP Β7ᾳ. 7. 
ἔσται ἐστιν comp. F. 9. 0] (8l) om. q. . I4] e corr. V. 
10. γάρ] om. P. ἄρα] om. q. 12. p» q. Seq. in V: 
ἔστε δὲ καὶ μονὰς ἡ 44A. ἄρα ἐστίν V. 14. περισσός] 
supra F. 10. περισσὸς γὰρ ἀριϑμός] ἀριϑμὸς γάρ F, — 93. 
τεϑῶσιν P. — 0] om. q. 
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nam quoniam 4B impar est, subtrahatur unitas 
BA. itaque reliquus 4471 par est. eadem de causa 
eliam ΓΖ par est [VII def. 7|.) ergo etiam qui re- 
linquitur, I'4 par est [prop. XXIV]; quod erat de- 
monsitrandum. 


XXVII. 


Si ἃ numero impari par subirahitur, reliquus im- 
par erit. 
Nam a numero impari 4B par subtrahatur BI. 
dico, reliquum I'4 imparem esse. 
---."1--- --------᾿;-.-  - | 
A 4 Γ Β 
nam subirahatur unitas 432. itaque “8 par est 
[VII def. 7] uerum etiam BI' par est. quare etiam 
reliquus ΓΖ par est [prop. XXIV]. ergo I4 impar 
est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 


XXVIII. 


Si numerus impar parem multiplieans numerum 
aliquem effecerit, numerus productus par erit. 


| 4 Nam impar numerus 44 parem B 
I———3ÀáB multüiplicans numerum I' efficiat. dico, 


I—— — — ——4TI' numerum Γ΄ parem esse. 

nam quoniam 4 « B — I, numerus Γ᾽ ex totidem 
numeris numero B aequalibus compositus est, quot sunt 
unitates in 4 [VII def. 15]. et B parest. l'igitur ex 
paribus compositus est. sin quotlibet numeri pares 
componuntur, totus par est [prop. XXI]. ergo I' par 
est; quod erat demonstrandum. 


1) Nam supposuimus, I'B imparem esse. 
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x9. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς περισσὸν ἀριϑμὸν 
πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, Ó γενόμενος πε- 
ρισσὸς ἔσται. 

ὅ Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὃ 4 περισσὸν τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω λέγω, ὅτι ὁ Γ περισσός 
ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πε- 
ποίηκεν, ὃ I' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ 

10 B, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Α μονάδες. καί ἐστιν ἑκάτερος 
τῶν Α, B περισσός" ὁ Γ ἄρα σύγκειται ἐκ περισσῶν 
ἀριϑμῶν, ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν. ὥστε ὃ Γ 
περισσός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λ΄. 
15 — 'E&v περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον ἀριϑμὸν με- 
toj, καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 
Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ .4 ἄρτιον τὸν B με- 
τρείτω᾽ λέγω, ὅτι καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 
Ἐπεὶ γὰρ ὃ Α τὸν B μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κα- 
20 τὰ τὸν I* λέγω, ὅτι ὁ Γ οὐκ ἔστι περισσός. εἶ γὰρ 
δυνατόν, ἔστω. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν B μετρεῖ κατὰ 
τὸν I', ὁ Α ἄρα τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν B πε- 
ποίηκεν. ὁ B ἄρα σύγκειται ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν. ὁ Βὶ ἄρα περισσός 
οὔ ἐστιν᾽ ὅπερ ἄτοπον" ὑπόκειται γὰρ ἄρτιος. οὐκ ἄρα 


8. ποιεῖ Εἰ, sed corr. 19. ὧν om. B, περισσῶν V τα. 3 
e corr. τό] m. 9 V. περισσὸν ἐστιν͵ ὁ δὲ συγκεέμενος 
ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν περισσῶν (add. m. 2) τὸ πλῆϑος περισσός 
ἐστιν 16. ἥμισυ F'q. 11. περισσός --- 18: μετρήσει 
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XXIX. 


Si impar numerus imparem numerum mulliplicans 
numerum aliquem effecerit, numerus productus im- 
par erit. 

t— —14 Nam impar numerus 4 impa- 

I—————4B . rem numerum JB mulüplieans nu- 

i—— —————————4 merum Γ᾽ efficiat. dico, numerum 
r I'imparem esse. 

nam quoniam 44 »« B — I numerus I' ex totidem 
numeris numero B aequalibus compositus est, quot uni- 
tates sunt in 4 [VII def. 15]. et uterque 44, B impar est. 
itaque Γ᾽ compositus est ex imparibus numeris, quo- 
rum multitudo impar est. ergo I' impar est [prop. 
XXIII]; quod erat demonstrandum. 


XXX. 


Si numerus impar parem numerum metitur, etiam 
dimidium eius metietur. | 
Nam impar numerus 4/4 parem B metiatur. dico, 
eum eliam dimidium eius metiri. 
T nam quoniam 4 numerum B metitur, me- 
| tiatur secundum I: dico, I' imparem non esse. 
nam si fieri potest, impar sit. οὖ quoniam 4 
I numerum B secundum I" metitur, erit 
| A 2 Γ — B. 
itaque B compositus est ex numeris impari- 
bus, quorum multitudo impar est. itaque B impar est 
[prop. XXIII]; quod absurdum est; nam supposuimus, 


A 


B 


mg. m. 1 F. 18. τόν} corr. ex τὸ m. 1 F. 21. ἔσται g. 
22. ἄρα] om. V. 238. ἄρα B V. 


b 
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e 


ὁ Γ περισσός ἐστιν ἄρτιος ἄρα ἐστὶν C I. ὥστε ὃ 
Α τὸν B μετρεῖ ἀρτιάκις. διὰ δὴ τοῦτο καὶ τὸν 
ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λα΄. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς πρός τινα ἀριϑμὸν 
πρῶτος ἢ; καὶ πρὸς τὸν διπλασίονα αὐτοῦ πρῶ- 
τος ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 πρός τινα ἀριϑμὸν 
τὸν B πρῶτος ἔστω, τοῦ δὲ B διπλασίων ἔστω ὃ I* 
λέγω, ὅτι ὃ 4 [καὶ] πρὸς τὸν Γ πρῶτός ἐστιν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν [οἱ 4, I'] πρῶτοι, μετρήσει τις 
αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ 2. καί ἐστιν 
ὁ 4 περισσός" περισσὸς ἄρα καὶ ὁ 4. καὶ ἐπεὶ ὁ 
2 περισσὸς ὧν τὸν Γ μετρεῖ, καί ἐστιν ὃ Γ ἄρτιος, 
καὶ τὸν ἥμισυν ἄρα τοῦ Γ μετρήσει [ὦ 21] τοῦ δὲ 
D ἡμισύ ἐστιν ὁ B: ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ. μετρεῖ 
δὲ καὶ τὸν 4. ὃ 4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους 
ὄντας πρὸς ἀλλήλους᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ὃ 4 πρὸς τὸν Γ πρῶτος οὔκ ἐστιν. οἱ 4, I' ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λβ΄. 
Τῶν ἀπὸ δύαδος διπλασιαξομένων ἀριϑμων 
ἕκαστος ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστι μόνον. 
"m0 γὰρ δύαδος τῆς 4 δεδιπλασιάσϑωσαν ὁσοι- 


1. ἐστὶν ὁ ΓῚ ὁ Γ V, ἐστίν Ἐ. 2. τοῦτον φ. τόν] 
τό P. 8. ἥμισυ PF. ὄπερ ἔδει δεῖξαι τα. 2 V, om. BFq. 
6. διπλάσιον BV. 9. διπλάσιος Vq. — 10. καί) om. P. 11. 
oí 4, I'] supra m. 1 P. 12. καί ἐστιν — 18: ὁ 4] mg. m. 
2 V. 12. ἐστιν] ἐπεί ἐστιν ἘΠῚ ἔστω q. 18. περισσὸς ἄρα] 
ἔστιν ἄρα περισσός F. 15. ἥμισυ F. ὁ 4] om. P. 16. 
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eum parem esse. ilaque I'impar non est. par igitur 
est I. quare 4 numerum B secundum parem nume- 
rum metitur. ergo?) etiam dimidium eius metietur; 
quod erat demonstrandum. 


XXXI. 


Si impar numerus ad numerum aliquem primus 
est, eliam ad duplicem eius primus erit. 

Nam impar numerus 4 ad numerum aliquem B 
primus sit, et sit I'—— 2B. dico, 4 ad I' primum 
I—44 esse. nam si non sunt primi, nu- 
I————ÁB p Nerus aliquis eos metietur. metiatur, 
! etsit f. et .4 impar est. itaque etiam 

4 impar est. et quoniam z/ impar 
numerum Γ᾽ metitur, et I' par est, eliam dimidium nu- 
meri Γ᾽ metietur. uerum B — I. itaque 4, numerum 
B metitur. uerum etiam numerum 4 metitur. .4 igitur 
numeros 4, B metitur, qui inter se primi sunt; quod 
fieri non potest. itaque fieri non potest, ut 4 ad I' 
primus non sit. ergo 4, l'inter se primi sunt; quod 
erat demonstrandum. 


t———3À 4 


XXXII. 
Qui inde ἃ binario semper conduplicando produ- 
cuntur numeri, singuli solum pariter pares sunt. 
Nam a binario 4 quotlibet numeri semper condu- 


1) Nam dimidium secundum numerum dimidium metietur 
quam totum. 


ἥμισυς BVq. 19. τόν] τό F. — D] corr ex B V. — Post 
A in F del B. 22. ói- in ras. 6 litt. V. 28. ἐστιν P. 924. 
A4] non liquet F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 96 
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δηποτοῦν ἀριϑμοὶ οἱ B, Γ, 4 λέγω, ὅτι οἱ B, I, 4 
ἀρτιάκις ἄρτιοί εἰσι μόνον. 

Ὅτι μὲν οὖν ἕκαστος [τῶν B, I, 4] ἀρτιάκις &o- 
τιός ἐστιν, φανερόν᾽ ἀπὸ γὰρ δυάδος ἐστὶ διπλασιαόδ- 
ϑείς. λέγω, ὅτι καὶ μόνον. ἐχκείσϑω γὰρ μονάς. 
ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογόν εἰσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὃ 4 πρῶτός 
ἐστιν, ὁ μέγιστος τῶν 4, B, I', 4 ὁ 4 ὑπ᾽ οὐδενὸς 
ἄλλον μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 4. Β. Γ. καί ἐστιν 
ἕκαστος τῶν 4, B, Γ ἄρτιος" ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις ἄρ- 
τιός ἐστι μόνον. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι [καὶ] éxd- 

^ 5 - 7 » ; , . 97 
τερος τῶν B, Γ᾽ ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστι μόνον" " ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

λγ΄. 

Ἐὲὰν ἀριϑμὸς τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, ἀρ- 
τιάκις περισσός ἐστι μόνον. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 4 τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν" 
λέγω. ὅτι ὁ 4. ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον. 

Ὅτι μὲν οὖν ἀρτιάκις περισσός ἐστιν, φανερόν" 
ὁ γὰρ ἥμισυς αὐτοῦ περισσὸς ὧν μετρεῖ αὐτὸν ἀρ- 
τιάκις. λέγω δή, ὅτι καὶ μόνον. εἰ γὰρ ἔσται ὃ 4 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀρτίου κατὰ 
ἄρτιον ἀριϑμόν" ὥστε καὶ ὃ ἥμισυς αὐτοῦ μετρηϑήσεται 
ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ περισσὸς ὦν᾽ ὕπερ &oviv ἄτοπον. 
ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1, B] (bis) 4, B F. 8. οὖν] om. P. τῶν B, I, 4] 
om. P. A4, B F. ἄρτιον, τον eras. V. 4. ius] comp. 
Fq; ἐστι PV. ἀπὸ γάρ} αὐτό (e corr.) γὰρ ἀπό Ε, ἐστί) 
ἐστίν ἕκαστος F. 5. λέγω δή BVq. μονὰς ἡ E Va; ἡ E 
postea insert. B. 11. καί] om. P. ἕκαστος P. 15. ἥμισυ 
F. 16. ἐστιν P. 17. ἥμισυ F. 18. ἐστιν P. 19. ἐστιν] 
P, comp. F; ἐστι Υ α. 20. ἥμισυ F. - αὐτός 9. (non Pj. 


22. καί] om. F. — Post ἄρτιος add. V: ὁ ἥμισυς αὐτοῦ Oprioc 
ἐστι καί; idem B m. rec. 328. ἡμϊσυ F. 
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plieando producantur B, I, 7f. dico, numeros Β, Γ, 4 
solum pariter pares esse. 
iam singulos numeros B, 
Γ, 4 pariter pares esse, 
manifestum est. nam a bina- 
rio semper conduplicando 
produeti sunt [VII def. 8]. dico, eos etiam solum 
pariter pares esse. sumatur enim unitas. iam quo- 
niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio- 
nales sunt, et unitati proximus 44 primus est, maxi- 
mum numerorum 4, Β, Γ, 2 numerum 27 nullus alius 
metietur praeter 4, B, I'[prop. XIII]. et singuli nu- 
meri 4, B, I' pares sunt. ergo 42] solum pariter par 
est [VII def. 8]. similiter demonstrabimus, etiam utrum- 
que B, I' solum pariter parem esse; quod erat demon- 
strandum. - | : 


--- 
.-,-..-- ΚΞ Β 
|---------------- ἘΓ 
I —————————————————À 4 


XXXIII. 

S1 numerus aliquis dimidium imparem habet, so- 
lum pariter impar est. 

Nam numerus 4 dimidium habeat imparem. dico, 

-----.-- - 
4 

numerum 4 solum pariter imparem esse. iam pariter 
imparem eum esse, manifestum est; nam dimidius eius, 
qui impar est, eum pariter metitur [VII def. 9]. dico, 
eum .etiam solum pariter imparem esse. nam si 4 
eliam pariter par erit, par eum numerus secundum 
parem numerum melietur [VII def. 8]. quare etiam 
dimidium eius, qui impar est, par numerus metietur; 
quod absurdum est. ergo A4 solum pariter impar est; 
quod erat demonstrandum. 
26* 


15 


20 
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λδ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
e.atouévov T μήτε τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, 
ἀρτιάκις ve ἄρτιός ἐστι καὶ ἀρτιάκις περισσός. 

Μριϑμὸς γὰρ ὃ 4 μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαζομένων ἔστω μήτε τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν" 
λέγω, ὅτι ὃ Α ἀρτιάκις τέ ἐστιν ἄρτιος καὶ ἀρτιάκις 
περισσός. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ 4 ἀρτιάκις ἐστὶν ἄρτιος, gavegóv: 
τὸν γὰρ ἥμισυν οὐκ ἔχει περισσόν. λέγω δή, ὅτι 
καὶ ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐὰν γὰρ τὸν 4 τέμνω- 
μὲν δίχα καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ δίχα καὶ τοῦτο ἀεὶ 
ποιῶμεν, καταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν περισσόν, 
ὃς μετρήσει τὸν Α' κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. εἰ γὰρ οὔ, 
καταντήδσομεν εἰς δυάδα, καὶ ἔσται ὃ 44 τῶν ἀπὸ 
δυάδος διπλασιαξομένων' ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. ὥστε 
ὁ .4 ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἀρ- 
τιάκις ἄρτιος. ὁ .4 ἄρα ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστι καὶ 
ἀρτιάκις περισσός" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λε΄. 
Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, ἀφαιρεϑῶσι δὲ ἀπό τε τοῦ δευτέρου 


2. ἐάν] & ἄν q. Deinde add. ἄρτιος B m. rec., V in ras. m. 2. 
διπλασιαξόμενον Ρ. 8. τόν] τό F m. 1, corr. m. 2; τὸ 9g. 
ἥμισυ F. 4. ἔστιν P. 6. ἥμισυ F. ἔχ ov V. 7. ὅτι) 
m. 2 V. τε] om. q et P, (u. p. 408, ὅ adn. crib) ἄρτιός 
ἐστι V. 48. ἄρτιός lon V. φανερόν] in ras. m. 1 10. 
ἥμισυ F, et q, sed corr. m. 1. 11. τέμωμεν BVq..— 12. ἥμισυ F. 
ποιῶμεν ἀεί F. 18. ποιοῦμεν Ῥ, P,. καταντήσωμεν P, πε- 
ρισσόν  οτα. q. 14. κατὰ τόν Υ, 'sed τόν del. εἰ γὰρ ov] 
om. P,. Post οὔ add. Theon: καταντήσομδν sig τινα ἀριϑμὸν 
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XXXIV. 


Sr numerus aliquis nec ex iis est, qui a binario sem- 
per eonduplicando producuntur, nec dimidium imparem 
habet, et pariter par est et pariter impar.') 

Nam numerus 4 ne siü ex iis, qui ἃ binario 
, semper conduplicando producuntur, neue 
4 dimidium imparem habeat. dico, nume- 
rum .4 ei pariter parem ei pariter imparem esse. 

iam numerum .4 pariter parem esse, manifestum 
est [VII def. 8]; nam dimidium imparem non habet. 
dico, eundem pariter imparem esse. nam si 4 in duas 
partes aequales diuiserimus et rursus dimidium et 
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nume- 
rum perueniemus, qui numerum 4 secundum numerum 
parem metitur. nam si minus, ad binarium peruenie- 
mus, οὗ 44 ex iis erit, qui a binario semper condupli- 
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare 
“ΑἹ pariter impar erit [VII def. 9]. sed demonstratum 
est, eundem pariter parem esse. ergo .4 et pariter 
par ei pariter impar est; quod erat demonstrandum. 


XXXV. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
ei ἃ secundo et ultimo numeri primo aequales sub- 


1) Propp. 33—34 aliter citat Iamblichus in Nicom. p. 32. 
de hoc loco et de Euclidis diuisione numerorum u. Studien 
p. 197 sq. 


περισσόν, ὃς μετρήσει τὸν Α κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν (BF V q). 
15. καταντήσωμεν E καταῖς in ras. m. 2 V. 16. ὥστε] 
ὥσπερ P. 11. 4 καί BVq. περισσός — ἀρτιάκις m. rec. B. 
18. 4] 4 φ. τε] οἵκ. VP, 232. τε] τοῦ φ (non F), om. BVq. 
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e 


καὶ τοῦ ἐσχάτου ἴσοι τῷ πρώτῳ, ἔσται ὡς ἡ 
τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὔ- 
τως ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ 
ἑαυτοῦ πάντας. mE 
Ἔστωσαν ὁποσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὺὶ ἑξῆς ἀνάλογον 
oí 4, ΒΓ, 4, ΕΖ ἀρχόμενοι ἀπὸ ἐλαχίστου τοῦ Α, 
καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ τοῦ ΒΓ καὶ τοῦ ΕΖ τῷ 4“ ἴδος 
ἑκάτερος τῶν BH, ZO: λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ó ΗΓ 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ EO πρὲς τοὺς 4, ΒΓ, A. 
Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν ΒΓ ἴσος ὁ ΖΚ, τῷ δὲ 4 
ἔσος o ZA. καὶ ἐπεὶ ὃ ΖΚ τῷ ΒΓ ἴσος ἐστίν, ὧν 
ó ΖΘ τῷ BH ἴσος ἐστίν, λοιπὸς ἄρα ὃ OK λοιπῷ 
τῷ HI' ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ EZ πρὲς 
τὸν 4, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν ΒΓ καὶ ὁ ΒΓ πρὸς 
τὸν 4, ἴσος δὲ ὃ μὲν 4 τῷ Z4, ὁ δὲ ΒΓ τῷ ΖΚ, 
ὁ δὲ 4 τῷ ZO, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ EZ πρὸς τὸν Ζ A, 
οὕτως ὃ AZ πρὸς τὸν ΖΚ καὶ ὁ ΖΚ πρὸς τὸν ΖΘ. 
διελόντι, ὡς ὁ EA πρὸς τὸν AZ, οὕτως ὃ AK πρὸς 
τὸν ΖΚ καὶ ὁ ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ. ἔστιν ἄρα καὶ ὡς 
εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντες οἵ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ, οὕτως οἵ EA, 
AK, ΚΘ πρὸς τοὺς AZ, ΖΚ, ΘΖ. ἴδος δὲ ὁ μὲν 
ΚΘ τῷ ΓΗ, ὃ δὲ ΖΘ τῷ 4, οἱ δὲ AZ, ΖΚ, ΘΖ 


1. τοῦ} om. V. .2. vóv] τό φ (nonF)  .4. ἅπαντας F, 
ὕπαντας Q. 6. ὁσοιδηποτοῦν V, in F -δη- à φ in -óz- mu- 
tat. 6. ἀπὸ τοῦ q, post ἀπό ras. 8 litt. B. 4]249 
(non F). 7. vov ] (all.) postea insert F. — 8. BH I ΓΗ 
F, HI'BVq. ἐστίν] om. . ΗΓΊΡ, ΒΗ BF 10. 
τῷ] τῶν Βα. μέν] om. BV; in B m. 2 ex τῶν fecit à τῷ μέν. 
ZK] ZH φ (non F. 12. BH] P, ΓΗ F, ΗΓ BVq. -ἐστί q. 
18. HI'] P, HB BFVq. ἐπεί] om. F. 14. τόν] (alt.) 
τό 9 (non F). 16. EZ] ΘΖ o (non Fr). Z4] 42 Bq. 
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trahuntur, erit αὖ excessus secundi ad primum, ita 
excessus ultimi ad omnes praecedentes. 

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4, 
BI, 4, EZ ab 4 minimo incipientes, et ab ΒΓ, EZ 


Αι l 

l I———| 

B H I 

: di ——| 

I —————À-— 
E o4 K . Θ Ζ 


numero 4΄ aequales subirahantur ΒΗ͂, ΖΘ. dico, esse 
ΗΓ: 4ΞΞ ΕΘ: 4-Ἐ ΒΓ -ἢ A4. 
ponatur enim ZK — ΒΓ οὐ Ζ. — 2. οὐ quoniam 
es& ΖΚ — ΒΓ eti ZO — BH, erit 9K — ΗΓ. et 
quoniam est EZ: 2 — 4: BI'— BI': 4 (VII, 18], 
et 4 —Z4, ΒΓ -- ΖΚ, 4— ΖΘ, erit 
EZ:Z4-—A42:ZK-ZK:Z0. 
subtrahendo [VII, 11. 13] erit 
EA4:AZ-— AK:ZK-— ΚΘ: ΖΘ. 
ilaque etiam ut unus praecedentium ad unum sequen- 
lium, ità omnes praecedentes ad omnes sequentes [VII 
12]. itaque erit 
ΚΘ: Z6 — EA-- 4Κ KO: AZ 4- ZK -- ΘΖ. 
uerum est ΚΘ — ΓΗ, ΖΘ — 4, 
AZ-LZK-FO0Z- A4 BP 4. 


172. 42] ZAFV.  ZK](alt) KZ P. 18. ἄρα ὡς V. τόν 
om. q. 19. ZK] KZ.F. ΚΘΊ € e corr. m. 1 q. v 
om. V. 22. τὸν] om. F. — oí]o F. 28. AZ] corr. ex 
AZ.m. 1 q. E KZ BVq. ΘΖ] Ze P. 24. I'H] 

(prius m. 2 V. ZK] KZBVq.  0Z] 
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τοῖς 4, ΒΓ, 4: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ͂ πρὸς τὸν A, 
οὕτως ὁ ΕΘ πρὸς τοὺς 4, BI, 4. ἔστιν ἄρα ὡς ἢ 
τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ 
τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ πάντας" 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

λς΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἐκτεθϑῶσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, ξἔως 
οὗ ὁ σύμπας συντεϑεὶς πρῶτος γένηται, καὶ 
ὁ σύμπας ἐπὶ τὸν ἔσχατον πολλαπλασιασϑεὶς 
ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος τέλειος ἔσται. 

"4zxó γὰρ μονάδος ἐκκείσϑωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ, ἕως οὗ ὃ σύμπας 
συντεϑεὶς πρῶτος γένηται, οἱ 4, Β. Γ, 4, καὶ τῷ 
σύμπαντι ἴσος ἔστω ὁ E, καὶ ὁ E τὸν 4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν ΖΗ ποιείτω. λέγω, ὅτι 0 ΖΗ τέλειός 
ἐστιν. 

Ὅσοι γάρ εἰσιν οἱ 4, B, Γ, 4 τῷ πλήϑει, τοσοῦ- 
τοι ἀπὸ τοῦ E εἰλήφϑωσαν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλο- 
yía οἵ E, ΘΚ, 4, M: δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Ε πρὸς τὸν Μ. ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
E, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, M. καί ἐστιν ὁ ἐκ 
τῶν E, 4 ὃ ΖΗ: καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, M ἄρα ἐστὶν ὁ 
ΖΗ. ὃ A4 ἄρα τὸν M πολλαπλασιάσας τὸν ZH πε- 
zoínxsv' ὁ M ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 

1. ἔστιν ἄρα --- 29: 4, ΒΤ', 4] om. q. 1. ΓΗ] P; ΗΒῈ; 
BH BV. 43. ΕΘῚ E postea insert. F. τούς] om. F. 4. 
ἅπαντας F. 6. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. Bq. Post δεῖξαι 
in P add. lin. 7— 21: τὸν M cum quibusdam discrepantiis 
(P,), dein περιττὸν ἐχέτω, ot deinde p. 404, 7 — 19 (P,), in 


mg. περιττόν eb in fine τὸ περιττὸν τοῦτο σφάλμα ἐστίν. 9. 
σύμπας σὺν τῇ μονάδι F. 11. ἔσται τέλειος q. — 12. ὁσοιδη- 
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itaque ΓΗ͂: 4 — ΕΘ: Δ -- BI'-]- 4. ergo est ut ex- 
cessus secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes 
praecedentes; quod erat demonstrandum. 


XXXVI. 


Si ab unitate quotlibet numeri deinceps in propor- 
tione duplicata proponuntur, donec 
lotus ex omnibus compositus primus 
——3T fiat, et totus ultimum multiplicans 
numerum aliquem effecerit, numerus 

inde productus perfectus erit. 
Nam ab unitate proponantur quotlibet numeri in 
proportione duplicata, donee totus ex omnibus com- 


I—14 I—4B 


A 
M I ——————————————À I— —Àà 
μ--ὄ ὄ -οτύ----------ς-----------------ς---ς--»(κ|ὸ--Ῥ-ρ΄-----Ῥ-------ο--ς----ς-- 
———————————————— $c t n n n Ἢ - -- - - 
Z2 ^ H 8g N Kk 
I———————340 JI ———————————ÀII 


positus primus fiat, 4, B, Γ, 41, et toti aequalis sit 
E, ei sit E»« 4 — ZH. dico, ZH perfectum esse. 

nam quoi sunt 4, B, I, 4 multitudine, totidem 
ab E sumantur in proportione duplicaia E, ΘΚ, 4, 
M. itaque ex aequo erit (VII, 14] 4: 4 — E: M. 
itaque E Σά 4 — 4 »« M[VII, 19]. et Εὶ »« 4 — ZH. 
quare 4 2« M — ZH. 4 igitur numerum .M multi- 
plicans numerum ZH effecit. quare M numerum ZH 


ποτοῦν)] P, BF Vq, ὁποσοιοῦν P. P, οὗ om, P, σύμπας 
σὺν τῇ uc μονάδι F. 14. I', 4) om. 15. σύμπαντι σὺν τῇ 
μονάδι a 19. ἀναλογίαν φ (non P. 20. 60K] K in ras. 
m. 2 
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A4 μονάδας. καί ἐστι δυὰς ὃ 4 διπλάσιος ἄρα ἐστὶν 
ó ZH τοῦ M. εἰσὶ δὲ καὶ o( M, 4, OK, E ἕξῆς 
διπλάσιοι ἀλλήλων" οἵ E, OK, 4, M, ZH ἄρα ἑξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ. ἀφῃρήσθω 
δὴ ἀπὸ τοῦ δευτέρον τοῦ ΘΚ xal τοῦ ἐσχάτου τοῦ 
ΖΗ τῷ πρώτῳ τῷ Ε ἴσος ἑκάτερος τῶν ΘΝ, ΖΑ" 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ τοῦ δευτέρου ἀρυϑμοῦ ὑπεροχὴ πρὸς 
τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς 
πρὸ ἑαυτοῦ πάντας. ἔστιν ἄρα ὡς 0 NK πρὸς τὸν E, 
οὕτως ὁ ΞΗ πρὸς τοὺς M, 4, KO, E. καί ἐστιν ὃ 
NK ἴσος và E: καὶ ὁ ΞΗ ἄρα ἴσος ἐστὶ τοῖς M, 4, 
OK, E. ἔστι δὲ καὶ 0 ZA τῷ E ἴσος, ὃ δὲ E τοῖς 
A, B, D, 4 καὶ τῇ μονάδι. ὅλος ἄρα ὁ ΖΗ ἴσος ἐστὶ 
τοῖς τε E, OK, 4, M καὶ τοῖς 4, B, I', 4 καὶ τῇ 
μονάδι" καὶ μετρεῖται ὑπ᾽ αὐτῶν. λέγω, ὅτι καὶ ὃ 
ZH ox οὐδενὸς ἄλλου μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν A, 
B, D, 4, E, ΘΚ, A, M καὶ τῆς μονάδος. εἰ γὰρ Óv- 
varóv, μετρείτω τις τὸν ZH ὃ O, xol ὁ O μηδενὶ 
τῶν 4, B, Γ, 4, E, OK, A, M ἔστω ὃ αὐτός. καὶ 
ὁσάκις ὁ Ο τὸν ΖΗ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστω- 
ὅαν ἐν τῷ II: ὁ II ἄρα τὸν Ο πολλαπλασιάσας τὸν 
ΖΗ πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ Ε τὸν 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν ΖΗ πεποίηκεν᾽ ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς 
τὸν II, o Ο «πρὸς τὸν Ζ. καὶ ἐπεὶ ἀπὸ μονάδος ἕξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν ol A, B, Γ, “1, ὁ 4 ἄρα ὑπ᾽ οὐδεμὸς 


2* E] om. F. 8. Post E in F insert. O9 m. 8. ἕξῆς] 
om. F. δ. δή] corr. ex δέ m. 1 F. 6. τῶν] ὃ in ras. P. 
10. 0] (alt.) ὡς ὁ F. 11. τῷ E ἴσος F. ἐστίν P. 12. ἔστιν P. 

H]EZP. 18. ἴσος ἐστί] suprà m. 1 F. ᾿ 18. ὃ ΟἿ (alt) 
suprà m. 1 F. 19.0] om. B. ?1:1I](alt) OP. ΟἽ ΠΡ. 
29. ZH] H supra m. 1 F. 28. Z H] Z eras. V. Post 


€ 


πεποίηκεν add. ἘΠ: ὁ ἄρα ἐκ τῶν E, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 


ELEMENTORUM LIBER ΙΧ. 411 


secundum unitates numeri 4 metitur. et 4 binarius 
est. ergo ZH — 2M. uerum etiam M, 4, OK, E 
deinceps inter se dupliees sunt. quare E, ΘΚ, 4, M, 
ZH deinceps proportionales sunt in proportione dupli- 
cata. iam a secundo O K et ultimo ZH primo E ae- 
quales subtrahantur ΘΝ, ΖΞ. itaque erit ui excessus 
secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes prae- 
cedentes [prop. XXXV]. erit igitur 
NK:E-—SAH:M -- 4-4 ΚΘ -- E. 
est autem NK — E!) quare etiam 
EH--—M-d-4-4-9kK--E. 
uerum etiam 
ΖΞ -—EeE-— 4T BEDITAYL 
quare erit totus 
ZH-— E-FOK--4--M--4-4-B-r-I-4- 44-1. 
et hi eum metiuntur. dico, etiam nullum alium Z H nu- 
merum metiri praeter 4, B, I, Z4, E, OK, 4, M et 
unitatem. .nam si fieri potest, metiatur O numerum 
Z H, neu O ulli numerorum 4, B, I, 4, E, OK, 4, M 
aequalis sit. et quoties O numerum ZH metitur, tot 
unitates sint in JJ. ergo 11 »« O — ZH. uerum etiam 
E»«24-H. quare est [VII, 19] E: IH — O: A. 
el quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt 
4, B, Γ, 4, numerum zZf nullus alius metietur nume- 


! 


1) Nam 0 K — 2E et ON - E. 


II, O. ἄρα] om. F. 96. εἰσιν ἀνάλογον ΒΥ. ἀριθμοὶ 
ἴ Theon (BFVq) ' Post Γ, 4 add. BV: ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα 
E 


Ἢ 
ὃ Α πρῶτός ἐστε" δυὰς γάρ. 


10 


15 
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ἄλλου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 4, B, Γ. καὶ 
ὑπόκειται ὁ Ο οὐδενὶ τῶν 4, B, Γ ὃ αὐτός" οὐκ ἄρα 
μετρήσει ὃ Ο τὸν 4. ἀλλ᾽ ὡς ὁ Ο πρὸς τὸν 4,6 
E πρὸς τὸν IL: οὐδὲ ó E ἄφα τὸν Il μετρεῖ. καί 
ἐστιν ὃ E πρῶτος" πᾶς δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς 
ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός [ἐστιν]. οἵ E, II ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 
χιίότοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ 
ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ καί ἐστιν ὡς ὃ E πρὸς τὸν 
Il, ὃ O πρὸς τὸν 41 ἰσάκις ἄρα ὁ E τὸν O μετρεῖ 
καὶ ὃ II τὸν 4. ὃ δὲ 4 vox οὐδενὸς ἄλλου μετρεῖται 
παρὲξ τῶν 4, B, I" ὁ II ἄρα évi τῶν A, B, Γ ἐστιν 
ὁ αὐτός. ἔστω τῷ Β ὃ αὐτός. καὶ ὅσοι εἰσὶν οἵ 
Β., Γ, 4 τῷ πλήϑει τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἀπὸ τοῦ 
E οἱ E, OK, A4. καί εἰσιν οὗ E, OK, 4 τοῖς B, 
DI, 4 ἐν và αὐτῷ λόγω" δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ B 
πρὸς τὸν Z1, 0 E πρὸς τὸν 4. ὃ ἄρα ἐκ τῶν B, Α 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, E" ἀλλ᾽ ὃ ἐκ τῶν 4,, E ἴσος 


20 ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν II, Ο' καὶ ὁ ἐκ τῶν II, O ἄρα ἴσος 


25 


ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ II πρὸς τὸν 
B, ὃ 44 πρὸς τὸν O. καί ἐστιν ὃ II τῷ B ὁ αὐτός" 
καὶ ὁ 4 ἄρα τῷ O ἐστιν ὁ αὐτός᾽ ὅπερ ἀδύνατον᾽ 
ς M e , ^ 3 , e 3 ? 
ὁ γὰρ O ὑπόκειται μηδενὶ τῶν ἐκκειμένων ὃ αὐτός. 

9 » M , , M - 
οὐκ ἄρα τὸν ΖΗ μετρήσει τις ἀριϑμὸς παρὲξ τῶν 


1. καὶ ὑπόκειται 0] ὁ δέ ΒΕΥα. 2. ΓῚ DP ἐστιν FVq. 
8. ΟἹ (prius) II B. 4. τὸν] (prius) om. F. μετρήσει V. 6. 
πᾶς] ἅπας BVq. πᾶς δὲ πρῶτος] om. F. 6. μετρῇ F. ἐστιν 
om. P. 9. ἔχοντας αὐτοῖς V. 11. ΟἹ Π φ (noh F). E 
corr. ex O m. 1 F. O] e corr. F. 18. B] (alt.) om. 4. 
16. B] E B. 19. 4, E] E, 4 q. ἀλλά Ρ. 4, E] E, 
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rus praeter 4, B, I'[prop. XIII] et suppositum est, 
O null numerorum 4, B, I' aequalem esse. quare O 
numerum 4 non melietur. est autem Ο: Ζ' —E:II. 
itaque ne E quidem numerum ΠΙ metitur [VII def. 20]. 
οὐ E primus est. omnis autem primus numerus ad 
omnem, quem non metitur, primus est [VII, 29]. ergo 
E, II inter se primi sunt. primi autem eliam minimi 
sunt [VII, 21], minimi autem eos, qui eandem ratio- 
nem habent, aequaliter metiuntur (VII, 20), praecedens 
praecedentem et sequens sequentem; et est 
E : Il — O : 4. 

itaque E numerum O οὗ I] numerum Z/ aequaliter 
metitur. 4, autem numerum nullus alius metitur prae- 
ler 4, B, I. itaque 1I alicui numerorum 4, B, I' ae- 
qualis est. sib I] — B. οὐ quot sunt mulüitudine B, 
I, 4, totidem sumantur ab E numeri E, ΘΚ, 4. et 


.E, OK, 4 in eadem ratione sunt ac B, I) 7. itaque 


ex aequo erit [VIT, 14] B: 4 — E: 4. quare 
B »« 4 — 4 »« E [VII, 19]. 

sed 2) »« E-— II »« O. quare etiam 

I1 »« O — B x 4. 
ilaque 77 : B — 4:0 [VII, 19]. et 712 — B. itaque 
elian 4 — O; quod fieri non potest. nam suppo- 
situm: est, O nulli numerorum propositorum aequa- 
lem esse. itaque nullus numerus numerum ZH me- 


4 q. 22. B] (pnus)e corr. ᾳ(. 23. 4] O 9 (non F). ΟἹ 
A φ (non EF) 24. ἐγκειμένων FV. — 95. μετρεὶ P. 


Ἢ 


414 ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ 9’. 


4, B, Γ, 4, E, OK, A, M καὶ τῆς μονάδος. καὶ 
ἐδείχϑη ὁ ZH τοῖς 4, B, IL, 4, E, OK, A4, M καὶ 
τῇ μονάδι ἴσος. τέλειος δὲ ἀριϑμός ἐστιν ὁ τοῖς ἕαυ- 
τοῦ μέρεσιν ἴσος Qv' τέλειος ἄρα ἐστὴὺν 0 ΖΗ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. - 


1...4, M] insert. m. 2 in fine lin. F; leg. m. 1 in init. seq., 
del. m. 2. ,Post ,μονάδος add. Theon: οἵ 4, B, I, 4, E, 
OK, 4, M ἄρα μόνοι καὶ ἡ μονὰς μετροῦσι τὸν ΖΗ ΡΥ φ. 
In fne: Εὐκλείδου στοιχείων 9' P, Εὐκλείδου στοιχείων τῆς 
Θέωνος ἐκδο. 8΄ F. 


——— ——: 
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litur praeter 4, B, I, 4, E, OK, 4, M et unitatem.!) 
et demonstratum est; esse 

ZH — Δ. B-LT- 44- E--GK E A4- M1. 
perfectus autem numerus is est, qui partibus suis ae- 
qualis est [VII def. 22]. ergo ZH perfectus est; quod 
erat demonstrandum. 


1)li autem metiuntur numerum ZH; p. 410, 16. 
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Euolides, edd. Heiberg et Menge. II. 27 


10 


15 


V, 19 zog. 


Γεγόνασι δὲ oí λόγοι xal ἐπὶ τῶν ἰσάκις πολλα-' 


πλασίων καὶ ἐπὶ τῶν ἀναλογιῶν, ἐπειδήπερ ἐὰν πρῶ- 
τον δευτέρου ἰσάκις ἦ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τε- 
τάρτου, ἔσται καὶ ὡς τὸ πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον, 
οὕτως τὸ τρίτον πρὸς τὸ τέταρτον. οὐκέτι δὲ καὶ 
ἀντιστρέφει" ἐὰν ἦ ὡς πρῶτον πρὸς δεύτερον, οὕτως 
τρίτον πρὸς τέταρτον, οὐ πάντως ἔσται καὶ τὸ μὲν 
πρῶτον τοῦ δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ δὲ τρί- 
τον τοῦ τετάρτου, καϑάπερ ἐπὶ τῶν ἡμιολίων ἢ ἐπι- 
τρίτων λόγων ἢ τῶν τοιούτων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


VI, 20. 


᾿Ἵλλος. 

* Δείξομεν δὴ καὶ ἑτέρως προχειρότερον ὁμόλογα 

τὰ τρίγωνα. 
᾿Εκκείσϑωσαν γὰρ πάλιν và ABDAE, ZHOK A 
πολύγωνα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ BE, ΕΓ. HA, A40. 
λέγω, ὅτι ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH, o9- 
τως τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ A4HO καὶ τὸ ΓΖΕ πρὸς τὸ 
1. In textu post δεῖξαι p. ὅθ, 8 habent BF Vp, ed. Basil.; 
g.m. 1P. 8. ἐπί] om. F. πρῶτος P. 4. πολλαπλάσιον 
F. 6. ἔσται καί] corr. ex καὶ ἔσται m. 1 V. τό] (alt.) 
om. F. 7. ἀναστρέφει P. ἐὰν γάρ ed. Basil. ὡς τό P, ed. 
Basil πρὸς τό P. 8. τὸ τρέτον πρὸς τό Ῥ. 10. ἡμιολίων 
λόγων Ῥ. 11. λόγων] p, om. 7, τῶν τοιούτων, sed in lin. 


seq. leg. a m, 1: λόγων ἢ τῶν τοιούτων (euan.); om. P. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι ὅπερ F; om. P. 19. PBFVp; cfr. Campanus. 


-mL.——2 be EA δῆ nERR CERE w.5. τ 9 1 0 .— 


-.--- a. 


V, 19 coroll. 


Hae rationes autem et de aeque multiplicibus et 
de proportionibus ualent, quoniam si primum secundi 
aeque multiplex est ac terüum quarti, erit eliam ut 
primum ad secundum, ita terlium ad quartum. uerum 
conuerti non potest; neque enim 81 est αὖ primum ad 
secundum, ita tertium ad quartum, ideo semper erit 
primum secundi aeque multiplex et tertium quarti, 
uelut in rationibus sesqualteris uel sesquiterliis uel 
similibus; quod erat demonstrandum. 


VI, 20. 


Aliter) 


Iam aliter quoque promptius demonstrabimus, iri- 
angulos correspondentes esse. 

ponantur enim rursus polygona ABDIA E, ZHOK A, 
el ducantur BE, EI, H4, 40. dico, esse 

ABE:ZHA-— EBDI:4H0 —IA4E:0K A. 


1) Campanus VI, 18: ,,aliter potest demonstrari secundum.* 
deinde eodem modo, quo hic fit, demonstrat, triangulos corre- 
Spondentes esse, et inde concludit de polygonis totis. 


13. ἄλλως] om. B, m. ὃ FV; κβ΄». F mg. m. 1. 16. γάρ] 
m.9 F. Post Θ ras. 1 litt, V. ΠῚ ' Post. ὅτι add. ἐστίν BY p, 
F m. 2. ΖΛΗ F, A4 in ras. m, 2 V. 


97* 
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OKA. ἐπεὶ yàg ὅμοιόν ἐστι τὸ ABE τρίγωνον τῷ 
ΖΗ A τριγώνῳ, τὸ ABE ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A 
διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ΗΔ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ BET τρίγωνον πρὸς τὸ H 40 
τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ BE πρὸς 
τὴν ΗΔ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ 
ZHA τρίγωνον, οὕτως τὸ ΒΕΓ πρὸς τὸ HAO. πά- 
Aw ἐπεὶ ὅμοιόν [ἐστι) τὸ ΕΒΙΓ τρίγωνον τῷ AHO 
τριγώνῳ, τὸ EBI' ἄρα πρὸς τὸ AHO διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΓΕ εὐϑεῖα πρὸς τὴν ΘΑ. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ἘΓΖ τρίγωνον πρὸς τὸ 40K τρίέ- 
yovov διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΓΕ πρὸς τὴν 
0.4. ἔστιν ἄρα ὡς τὲ BEI' τρίγωνον πρὸς τὸ ΗΘ, 
οὕτως τὸ ΓΕΩ͂ πρὸς τὸ AOK. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς 
τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ ΛΗΘ, οὕτως τὸ ABE πρὸς τὸ 
ZHA. καὶ ὡς ἄρα τὸ ABE πρὸς τὸ ZH A4, οὕτως 
τὸ ΒΕΓ πρὸς τὸ H.AO καὶ τὸ ΕΓΖ πρὸς τὸ 4ΘΚ' 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


VI, 21. 
"AAA0g. 
Ἔστω γὰρ πάλιν ἡ 48 τμηϑεῖσα δίχα κατὰ τὸ D 


1. ἐστι m. 2 F. 2. ἄρα] om. V. 4. ΒΕΓῚ 'E'BI'F. 
7. Post BET' add, τρίγωνον Bp, m. 2 FV. 8. ἐστι] om. P. 
10. εὐθεῖα] m. 2 V. 11. EI'4] corr. ex ΓΕΔ m. 1 p. 
πρὸς τὸ 40 K τρίγωνον] mg. m. 2 B, om. p; διπλασίονα λόγον 
ἔχει πρός in ras. m. 9 F; seq. τὸ ΘΑ͂ τρίγωνον m. 1. 12. 
διπλασίονα λόγον ἔχει] in ras. m. rec. F. 18. ΒΕΓ] EBTI' P. 
14. ΓΕ 4] ED P. 15. ABE πρός] in ras, m. 2 V, seq. 
πρός m. 1. 16. καὶ ὡς ἄρα — 17: BET πρός] in ras. F. 
17. BEI'] B in ras. m. 2 V. Post 460 K add. BVp: καὶ 
ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡ ουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα 
τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα καὶ τὰ λοιπά ὡς ἐν τῇ 
προτέρᾳ δείξει; idem Εἰ, sed postea insert. in ras. 19. Post 
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nam quoniam Z4BECOZH A, erit [VI, 19] 
ABE:ZHA-—BE?:H 45. 
eadem de causa erii etiam 
BEDI:HAO — BE? : H 4. 


Z 


E A 


Θ ΓΗ 

ilaque 4BE:ZHA-— ΒΕΓ : HAO. rursus quoniam 
EBI'coA4HO, erii ΕΒΓ: ΗΘ — I'E?:0 43. eadem 
de causa eliam erit ΕΓΖ : 409 K — ΓΕΞ:Θ 43, τἴα- 
que ΒΕΓ: 4HO0 — I'EZ: 40 K. sed demonstratum 
est eliam ΕΒΓ: 4HO — ABE: ZH. ergo etiam 

ABE: ZHA — ΒΕΓ: H A0 — EIDA: A0 K; 

quod erat demonstrandum. 


VI, 27. 


A liter.) 
Nam rursus 4B in Γ in duas partes aequales di- 


1) Est alter casus prop. 27. locum interpolatum esse, 
supra demonstraui. cum in P in mg. m. rec. addatur, ueri 
simile est, eum & Theone profectum esse. Campanus VI, 26: 
»idem etiam esset, si superficies af (Ξαα AE) fieret altior 
superficie cd (— 4.1), ut uidere potes in secunda figura". 


δεῖξαι VI, 27 extr. BFV p; mg. m. rec. P; similia habet Cam- 
panus VI, 26. 21. λα΄ mg. p. 
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καὶ παραβληϑὲν τὸ 4.4 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ AB, καὶ 
παραβεβλήσϑω πάλιν παρὰ τὴν AB τὸ AE παραλλη- 
λόγφαμμον ἐλλεῖπον τῷ EB ὁμοίῳ vs καὶ ὁμοίως 
κδιμένῳ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῷ AB. λέγω, ὅτι 
μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβληϑὲν τὸ 44 
τοῦ AE. 

᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ EB τῷ AB, περὶ τὴν 
αὐτήν εἰσι διάμετρον. ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΕΒ 
καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
AZ τῷ A40, ἐπεὶ καὶ ἡ ZH τῇ ΗΘ, μεῖξον ἄρα τὸ 
AZ τοῦ ΚΕ. ἴσον δὲ τὲ AZ τῷ 4.4. μεῖξον ἄρα 
καὶ τὸ 4.44 τοῦ ΕΚ. κοινὸν [προσκείσϑω] τὸ K 4. 
ῦλον ἄρα τὸ 4.4 ὅλου τοῦ AE μεῖξόν ἐστιν". ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


VI, 80. 
"AAA ng. 

Ἔστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα ἡ AB. δεῖ δὴ τὴν AB 
ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 

Τετμήσθω γὰρ ἡ 48 κατὰ τὸ Γ' ὥστε τὸ ὑπὸ 
τῶν 48, ΒΓ ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς I4 τετραγώνῳ. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI' ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΓΑ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν ALD, οὕτως ἡ 
ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ. ἡ 48 ἄρα ἄκρον καὶ μέσον 
λόγον τέτμηται κατὰ τὸ Γ' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


1. 4B] 4B φ (non F). 2. 4E] 46 corr. ex 40 FV. 
8. τῷ] vo F. 4. τῷ 48] PBp; mutat. in τῆς 4B m. 2 F; 
τῆς Β4 (supra, est ras.) vo AB V. 10. AZ] corr. ex AZ 
m. rec. F. 11. KE] in ras. m. 2 V. ἴσον δέ — 19: τοῦ 
Ἑ ΚΊ bis Bp et V mg. m. 2. 12. καί] supra m. 1 p (priore 
loco, in repetitione in textu est). “προσκείσϑω Pp; om. BF; 
ἔστω V. 5. PBFVp. 16. ἄλλως} mg. Fp, iidem add. 
As' (in F del. m. rec.). 17. τὴν AB εὐθεῖαν FV. 20. ΓΑ] 
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uidatur, et adplicetur 44 4 deficiens figura 4 B, et rur- 

sus rectae 4B adplicetur parallelogrammum “ E de- 

ficiens figura EB simili et similiter posita quadrato 
dimidiae 4B. dico, esse 444 4 E. 

nam quoniam EB co 4B, circum eandem diame- 

irum sunt [VI, 26]. eorum diame- 

6. τ t irus sit. E B, et describatur figura 

M [p. 161 not. 1]. et quoniam est 

AZ — 40, quoniam ZH — H9, 

erib 4Z7 KE. uerum 4Z — 44 

4 4T B [I, 43]. quare etiam 2414 EK. 

commune adiiciatur Καὶ. ergo 4447» 4E; quod erat 

demonstrandum. 


VI, 30. 
Aliter.!) 


Sit deta recta 4B. oportet igitur rectam 4B se- 
cundum rationem exiremam et mediam secare. 
secetur enim 4B in Γ᾽ ita, ut sit 


4 Γ Β 
-------. l 


AB» ΒΓ — I4 [I, 11]. 
iam quoniam 4B »« ΒΓ — ΓΑ“, erit. (VI, 17] 
BA: ADI — 4Γ: ΓΒ. 
itaque 4B in I' secundum extremam οὖ mediam ra- 
lionem secta est; quod oportebat fieri. 


1) Habet Campanus VI, 29: ,idem etiam potest demon- 
Strari ex 11 secundi." 


A e corr, F; AT" P. 29. BÁ4] AB PF. 23. ἄρα] om. B 
ἄρα AB V. 
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VI, 31. 


"4λλως. 


᾿Επεὶ τὰ ὅμοια σχήματα ἐν διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ 
τῶν ὁμολόγων πλευρῶν, τὸ ἀπὸ τῆς BI' ἄρα εἶδος 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ εἶδος διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν B4. ἔχει δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
BI' τευράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B4 τετράγωνον 
διπλασίονα λόγον ἥπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ. καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ 
εἶδος, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ τετράγωνον. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓΓ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς I'4 εἶδος, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΑ τετράγωνον. ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ εἴδη. οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ τετράγωνον πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, 4Γ «τετράγω- 
να. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον τοῖς ἀπὸ 
τῶν ΒΑ, 4Γ τετραγώνοις. ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν BA, 4Γ εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις 
[τε] καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


VI, 88. 
Aéyo, ὅτι καὶ ὡς ἡ ΒΙΓ περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ 
περιφέρειαν, οὕτως ὃ ΗΒΓ τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΖ 
τομέα. 


1. PBFV p. 8. AÀ£' Fp. ἐστί] εἰσί V. 6. ἔχῃ φ. 
6. ΓΒῚ in ras. V m. 2. 1. τό] τήν φ. 8. ΓΒῚ mut. 1n 
BI'm.?2 V. BA. καί] BI' φ (non F). 9. ΓΒ] in ras. 
m. 2 V, I'4 9 (non F). εἶδος — 10: 'B] mg. m. 1F. 10. 
εἶδος] om. V. | LD'B]in ras. m. 2 V.  ii.ó$]om.P. 19. 
εἶδος ] (all.) om. V. 18. BI']Jecorr. m. 1p. 14. ΓΑ] 6 corr. 
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VI, 81. 


Aliter.) 
Quoniam similes figurae in duplicata ratione sunt 
laterum correspondentium [VI, 20] figura in BI' de- 
seripta ad figuram in B.4 descriptam duplieatam ra- 


tionem habebit quam ΓΒ: B.4. uerum etiam quadra-- 


tum in BI'descriptum ad quadratum in B.4 descriptum 
duplieatam rationem habebit quam ΓΒ ad B.A4. quare 
eliam figura in I'B descripta ad figuram in B.A de- 
Scripbam eandem rationem habebit quam I'B*: B 43. 
eadem de causa eliam figura in BI' descripta ad figu- 
ram in I4 descriptam eandem rationem habebit quam 
ΒΓ“. ΓΑ". quare etiam ut figura in BI' descripta 
ad figuras in B.4, AT' descriptas, ita erit 
BI": B4? -- AI". 

uerum BI" — B4? -- AT" [L, 41]. ergo etiam figura 
in BI' descripta aequalis est figuris in B.4, ΑΓ simi- 
libus et similiter descriptis; quod erat demonstrandum. 


VI, 38.?) 
Dico, esse etiam 
are, BI': arc. EZ — sect. ΗΒΓ : sect. 9 EZ. 


1) U. fig. VI, 81. 
2) Additamentum est Theonis post finem VI, 88; u. 
ibid. not. 


m. 1 p. ὡς] insert. m. 1 p. 15. εἴδη} εἶδος gy (non F). 
16. τετράγωνα] τετράγων F, τετράγωνον q. 19. eldeciy BFp. 
τοῖς] om. Bp. 20. zs] om. BFVp. ὕπερ ἔδει δεῖξαι] 
m. BFVy. 21. BF Vp, P mg. m. rec. 22. u' mg. p. 
καί) om. p. 38. O EZ] litt. EZ in ras. m. 1 V. 
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᾿Ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ ΒΓ, ΓΚ. xol ληφϑέντων 
ἐπὶ τῶν BI, ΓΚ περιφερειῶν τῶν ΚΞ, Ο σημείων 
ἐπεξεύχϑωσαν καὶ αἱ B3, ΞΙ΄. ΓΟ, OK. 

Καὶ ἐπεὶ δύο α BH, ΗΓ δυσὶ ταῖς ΓΗ͂, ΗΚ 
ἴσαι εἰσὶ καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσιν, καὶ βάσις ἡ ΒΓ 
τῇ ΓΚ ἐστιν ἴση, ἴσον ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ ΗΒΤΓ΄ τρί- 


 yovov τῷ HI'K τριγώνῳ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΓ 


περιφέρεια τῇ ΓΚ περιφερείᾳ, καὶ ἡ λοιπὴ εἰς τὸν 
ὕλον κύκλον περιφέρεια ἴση ἐστὶ τῇ λοιπῇ εἰς τὸν 
ὅλον κύκλον. περιφερείχ᾽ ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ BST 
τῇ ὑπὸ D'OK ἐστιν ἴση: ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ BAD 
τμῆμα τῷ D'OK τμήματι. καί εἰσιν ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν 
τῶν ΒΓ, ΓΚ. τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν ὅμοια τμή- 
uova κύχλων ἴσα ἀλλήλοις εἰσίν᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
BAT τμῆμα τῷ Dl'OK τμήματι. ἔστι δὲ καὶ τὸ ΠΒΓ 
τρίγωνον τῷ ΗΓΚ τριγώνῳ ἴσον καὶ ὅλος ἄρα ὁ 
ΒΗΓ τομεὺς ὅλῳ τῷ HI'K voust ἴσος ἐστίν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὃ ΗΚΑ τομεὺς ἑκατέρῳ τῶν ΗΒΓ, 
HI'K ἴσος ἐστίν. o τρεῖς ἄρα τομεῖς οἵ ΗΒΓ, HI K, 
ΗΔΚ ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ 
ΘΕΖ, ΘΖΜ, ΘΜΝ τομεῖς ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν. ὁσα- 
πλασίων ἄρα ἐστὶν y 48 περιφέρεια τῆς ΒΓ me- 
ριφερείας, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ὁ ΗΒ. τομεὺς 
τοῦ ΗΒΓ τομέως. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλασίων 


9. Ante ἐπέ del. τῶν p. DK] I'corr ex K m. 1 p. 
4. HK] K e corr. m. 2 V. 5. εἰσίν BF, περιέχουσι PF p; 
περιέχουσαι V, corr. m. 2. 6. ἐστί] om. BVp, ineert. m. 1 F. 
BHI'P. 7. Post τριγώνῳ add. Bp: καὶ ἡ ΒΓ περιφέ T 
vj LK περιφερεία. 8. ἡ λοιπή] F; λοιπή Bp; ἡ λοιπὴ Pv. 
9. ὅλον] ΑΒΓ PV. ἴση] ἡ KAT ἴση F. ἐστί] om. P, 
ἐστίν B. τῇ om. V. λοιπῇ] om. P; λοιπῇ τῇ V. 10. 
ὅλον} ΒΡ, αὐτὸν ΑΒΤ' PV, om. F. ὥστε] post ras, 1 litt. V, 
τῇ DI'AB* ὥστε F. 11. γωνίᾳ τῇ V. 18. DK] KT' m. 2 V. 
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Dueantur enim BI, I'K') et in arcubus ΒΓ, ΓΚ 
sumptis punctis X, O ducantur etiam BA, AI, ΓΟ, 
OK. ei quoniam BH — H K et ΗΓ — HT, et aequa- 
les angulos comprehendunt, οὐ ΒΓ — ΓΚ ΠΗ͂, 29], 
erit etiam A ΗΒΓ — HI'K [I, 4]. et quoniam 

arc. BI' — arc. ΓΚ, 

erii etiam arc. ΒΖ“ Γ — arc. T4 K. quare etiam 

LBAI'—LI'OK [II, 21]. 
ergo segmentum ΒΞ Γ΄ simile est segmento I'O K [III 
def. 11]. et in aequalibus sunt-rectis BI, ΓΚ. quae 
autem in aequalibus rectis sunt segmenta circulorum 
similia, inter se aequalia sunt [IIT, 24]. ergo 

segm. BA Γ — segm. I'OK. 
uerum eliam ἃ HBI'— A HT'K. itaque 

sect, ΒΗΓ — sect. HI'K. 

eadem de causa etiam sect. H K 4 — sect. H BI' — sect. 
HI'K. itaque tres sectores HBI, HI'K, HAK inter 
Se aequales sunt. eadem de causa etiam sectores 
OEZ,0Z2M,O0MN inter se aequales sunt. itaque 
quolies arcus 4B multiplex est arcus BI, toties etiam 
sector HB.4 sectoris HBI' multiplex est. eadem de 


1) U. fig. VI, 83. 


δέ] δ᾽ F. 14. ἀλλήλοις] -λοις in ras. F. ἐστίν F. 16. 
HBI'|HBinras.m.2 V. 16. -γωνον τῷ HI'K τριγώνῳ ἴσον 


' in ras. m. 2 F. 172. ΒΗΓῚ HB P, Vm.2. HET P, 


V m. 9. ἐστί BV, comp. Pp. 18. ΒΤ, HI'K] prius r 
et K ecorr. m. 2 V, BT, HK Bp. 19. ἐστί. oí] (alt. ὁ P. 
HBI'] HB cor. ex BH V m. 2, in ras. F. HLIK|Hrn 
corr. ex I'H m. 2 V. 20. Η 41] ΚΗΚΑΡ, HKA corr. ex 
KHA m. 2 V. εἰσί Vp. διά — 21: εἰσίν om. P. — 20. oí] 
corr. ex ὃ m. 1 F. 21. 02M] M insert. m. 1 F. 22. 
AB] 4 in ras. V. BI'] in ras. m. 2 V. 289. HBA] B 
add. m. recentiss. P; HAB Bp, V in ras. m. 2. 
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1 
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ἐστὶν ἡ ΝΕ περιφέρεια τῆς EZ περιφερείας, τοδαυ- 
ταπλασίων ἐστὶ καὶ ( OEN τομεὺς τοῦ ΘΕΖ τομέως. 
εἰ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ Β4 περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφερείᾳ, 
ἴσος ἐστὶ καὶ ὁ BH.A τομεὺς τῷ ΕΘΝ τομεῖ, καὶ 
εἰ ὑπερέχει ἢ Β΄. περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, 
ὑπερέχει καὶ ὁ BH. τομεὺς τοῦ ΘΕΝ τομέως. καὶ 
εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεθῶν 
δύο μὲν τῶν BI, ΕΖ περιφερειῶν, δύο δὲ τῶν ΗΒΓ, 
ΕΘΖ τομέων εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια τῆς μὲν 
ΒΓ περιφερείας καὶ τοῦ ΗΒΓ vouéog ἥ τε Β.4 πε- 
οιφέρεια καὶ ὁ ΗΒ.“ τομεὺς, τῆς δὲ ΕΖ περιφερείας 
καὶ τοῦ ΘΕΖ τομέως ἰσάκις πολλαπλάσια ἥ τε ΕΝ 
περιφέρεια καὶ ὁ ΘΕΝ τομεύς" καὶ δέδεικται. ὅτι εἰ 
ὑπερέχει ἡ ΒΑ περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, ὑπερ- 
ἔχει καὶ ὃ ΒΗ4 τομεὺς τοῦ EON τομέως, καὶ εἰ 
ἴση, ἴσος. καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως 0 HBI' τομεὺς 
πρὸς τὸν ΘΕΖ τομέα. . 


[Πόρισμα.] 
Καὶ δῆλον, ὅτι καὶ ὡς ὃ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, 
οὕτως καὶ ἡ γωνία πρὸς τὴν γωνίαν. 


Uulgo VII, 20. 


m 3 - 
᾿Εὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὁ ὑπὸ τῶν 
e 


ἄχρων ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου. καὶ ἐὰν ὃ ὑπὸ 


1. τοσαυταπλάσιος ΡΒΡ. 8. περιφερείᾳ ) om. V. 4. 
EON]|BFp, ΕΘΗ φ et e corr. PV. 6. BA] B eras. B. 
6. BHA] BH in ras. m. 2 V, HBA P. OEN] ΕΘΝ Fp. 


. 7. δή] δέ p. 8. μέν] m. 2 F. 10. BI'| B e corr. m. 1 p. 


12. πολλαπλάσιον V. 18. ei] corr. ex ἡ V m.2. 14. B.1] 
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causa eliam quoties arcus ΝᾺ multiplex est arcus EZ, 
ioties etiam sector € EN sectoris 9 EZ multiplex est. 
ergo si arc. B4 — arc. EN, erit. sect. BH 4 — sect. 
ΕΘΝ, et 81] arc. B 4 — arc. EN, erit sect. BH A 7 sect. 
GEN, eb si arc. Β. « arc. EN, erit etiam sect. 
BH.A « sect. ΕΘΝ. datis igitur quattuor magnitudi- 
nibus duobus arcubus BI, EZ et duobus sectoribus 
ΗΒΓ, ΕΘΖ, arcus BI' et sectoris HBI' sumpti sunt 
adque multiplices arcus B.4 et sector H.B.4, arcus 
aulem EZ οὐ sectoris 9 EZ aeque multiplices arcus 
EN et sector € EN. οὐ demonstratum est, si arc. 
BA arc. EN, esse etiam sect. BH.A4 7 sect. ΕΘΝ, 
si aequalis sit, aequalem, si minor, minorem. ergo 
arc. BI': arc. EZ — sect. HBI': sect. OEZ [V def. 5]. 
— Corollarium. — et adparet, esse etiam, ut sector 
ad sectorem, ita angulum ad angulum.!) 


Uulgo vi 20. 


Si tres numeri proportionales sunt, productum 
extremorum aequale est quadrato medii. et si pro- 
ductum extremorum aequale est quadrato medii, tres 
numeri illi proportionales sunt. 


1) Hoc corollarium, quod e genuina propositione Euclidis 
facile deriuatur, iam a Zenodoro usurpatur (ap. Theonem in 
Ptolem. p. 12 ed. Basil.: ὡς δ᾽ ὁ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, ἡ 
ὑπὸ ΕΘΛ γωτία πρὸς τὴν ὑπὸ MO), nisi ibi Theon ipse 
p. 12, 4 sq. 7 addidit. 


A in ras. m. 9 V. 16. ἴσος} ἴση V. 18. 9 EZ] ΘΕ P. 
19. πόρισμα] om. PBFVpy. 29. F Vp, B mg. m. 1, P mg. 
m. rec. x' FVp. 24. 0] supra P. 
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τῶν ἄκρων ἴσος ἡ τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου, oí τρεῖς ἀριϑ- 
μοὶ ἀνάλογόν εἰσιν. ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον 
οὗ 4, B, I', ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ó B πρὸς 
τὸν Γ. λέγω, ὅτι ὃ ἐκ τῶν 4, Γ' ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τοῦ B. κείσϑω γὰρ τῷ B ἴσος ὃ 4. ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 42 πρὸς τὸν I. ὁ ἄρα ἐκ 
τῶν 4, I' ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ὃ δὲ ἐκ τῶν 
B, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ Β' ἴσος yàg ὃ B τῷ 4. 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, Γ ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦ B. 

᾿Αλλὰ δὴ C ἐκ τῶν 4, Γ' ἴσος ἔστω τῷ ἀπὸ τοῦ 
Β. λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ Α πρὸς τὸν Β, οὕτως ὃ 
Β πρὸς τὸν Γ. ἐπεὶ γὰρ ὁ ἐκ τῶν 4. Γ' ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ B, ὃ δὲ ἀπὸ τοῦ B ἴσος τῷ ὑπὸ [vow] 
B, 4, ἔστιν ἄρα ὡς ó 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν I. ἴσος δὲ ὃ B τῷ 4. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 
4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. e 


Uulgo VII, 22. 


᾿Εὰν ὦσι τρεῖς ἀριϑμοὶ καὶ ἄλλοι αὐτοῖς ἴσοι τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
y δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ δι’ ἴσου ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ of 4, B, Γ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος ol 4, E, Z σύνδυο λαμβανό- 
μενοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν 
ἡ ἀναλογία, ὡς μὲν ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Z, ὡς δὲ ὁ B πρὸς τὸν I, οὕτως ὃ 4 πρὸς 
τὸν E. λέγω, ὅτι καὶ δι’ ἴσου ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὸς 
τὸν Γ, οὕτως 0 4 πρὸς τὸν Z. 


9. of τρεὶς F V. ἀνάλογοι p. 8. of] o BF V. ὁ B] 
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Sint tres numeri proportionales 24, B, I', ita ut 
sil 4: B —— B:I. dico, essé 4»« I'— B*. pona- 


A4 B 
-------- ---ι »»» -----Ἰ 


Γ 4 
Ι------------Ἰ΄.------------- 

itur enim z/ — B. est igitur 4: B — 4Ζ1: Γ. itaque 
A»xI-—B-24 [VIL 19]. sed B »« 4 — B*; nam 
B — 4. ergo 4»« I'— B*. 

Iam uero sit 4 »« I'— B*. dico, esse 4: B — B :I. 

Nam quoniam 4 »« I'- B?, et. B* — B 5» 4, 
ert [VII, 19] 4: B — Δ: Γ. sed B — 2. ergo 
4: B — B:I,3 quod erat demonstrandum. 


Uulgo VII, 22. 


Si tres numeri dati sunt et alii iis multitudine 
aequales, duo simul coniuncti et in eadem ratione, 
eb proportio eotum perturbata est, etiam ex aequo 
in eadem ralione erunt. 

Dati sint tres numeri 44, B, I' et alii iis multi- 
iudine aequales Ζ,, E, Z, duo simul coniuncti in eadem 
ratione, et proportio eorum perturbata sit, ita ut sit 
A:B-—E:Zet B:I'—24:E. dico, etiam ex 
aequo esse 4: I'— 2 :Z. 


ὁ δεύτερος supra scr. β P. 4. ὁ] supra P. 7. ἐστίν V, 
comp. B. x τῶν] ἀπὸ τοῦ p. 8. ἐστίν V, comp. B. 
γάρ] .corr. ex ἄρα V. 9. ἴσος ἐστί F' V. 10. ἔστω] ἐστι 


comp. p. 12. yo. ὑπὸ ΕΖ mg. Ε. 18. ἴσος ἐστί F V. ὑπό] 
ἀπό p,om. B. τῶν] τοῦ p, om. BFV. 14 B] (prius) AF, ΓΒ. 
16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. Pp. 17. BFVyp, P mg. m. rec., 
add. a Theone post VII, 20. κβ΄ PBFVp. 19. ὦσιν F'V. 
25. καὶ ἐν P. . 929. τὸν I'] corr. ex τὸ I' V. 
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Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς o A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Ζ, ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, Z iGog ἐστὶ τῷ ἐκ 
τῶν B, E. πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B πρὸς τὸν I) 
οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4, Γ' ἴδος 

6 ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, E. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὁ ἐκ τῶν A, 
Ζ ἴσος τῷ ἐκ τῶν B, E. καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, Ζ ἄρα 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 41, I. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς 


τὸν Γ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


VII, 81. 


10 | "AAA og. 

Ἔστω σύνθετος ἀριϑμὸς ὃ 4. λέγω, ὅτι ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. ἐπεὶ γὰρ σύνθετός 
ἐστιν ὃ .4, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀριϑμοῦ, καὶ ἔστω 
ἐλάχιστος τῶν μετρούντων αὐτὸν ὁ B. .Afyo, ὅτι ὃ 

i5 B πρῶτός ἐστιν. εἰ γὰρ μή, σύνϑετός ἐστιν. μετρη- 
ϑήσεται ἄρα ὑπὸ ἀριϑμοῦ τινος. μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ 
I. ὃ D ἄρα τοῦ B ἐλάσσων ἐστέν. καὶ ἐπεὶ ó D 
τὸν B μετρεῖ, ἀλλ᾽ ὁ B τὸν A μετρεῖ, καὶ ὁ Γ ἄρα 
τὸν Α μετρεῖ ἐλάσσων ὧν τοῦ Β' ὅπερ ἄτοπον. οὐκ 
20 ἄρα ὁ B σύνϑετός ἐστι. πρῶτος ἄρα᾽ ὅπερ ἔδει ᾿δεῖξαι. 


Scholium ad VII, 39. 
Tov A9'. πολλῶν ἀριϑμῶν ὄντων καὶ ἐχόντων τὰ 


2. τῷ ἐκ] τῷ ὑπό F'V. 8. ὧς] om. p. 4. 4, ΓῚ T, 


4 8. 5. ὁ ἐκ] ὁ p. 6. καί] om. p. 6] ὁ ἄρα F V. 
ἄρα] om. F V. 9. BVpg. ante prop. 31; add. Theon. 10. 
ἄλλως} om. p, ἄλλως τὸ AB τὸ ἑξῆς B mg. m. 1. . 11. 
ἔστω — 18: bons ὃ 4] om. p. 18. καί] τινος᾽ μετρείσθω, 
καί B. ἔστω ὁ p., 15. σύνϑετός ἐστιν] ἐστιν ὁ B πρῶ- 
τος Bg, V in ras. 16. ἄρα7 om. B. ὑπὸ τοῦ ΓῚ in 
ras. V, seq. ras. magma. 17. ἐστίν] ἐστί VQ, comp. p. 


18. ἀλλά V g. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι om. Bp. 21. Post 
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Nam quoniam est 4: B — E: Z, erit 


AiI—————à4 A »« Z — B» E (VII, 19]. rur- 
Bi ——À sus quoniam est B : Γ — Δ : E, 
D1—————————— ert Z4»I-—B»«Efi de- 
I—14d monstratum est autem, esse etiam 
Ei | 4-Z-Bo»«E quare etiam 
Zi— ——4 A»«Z-—24»I. ergo erit 


4: Γ τῷό 4:2 [VII 19]; 
quod erat demonstrandum. 


VII, 31. 


Aliter. 

Sit numerus compositus 4. dico, primum nume- 
rum eum metiri. 

Nam quoniam ΑΔ compositus est, numerus aliquis 
eum metietur, eb. minimus eorum, qui eum metiuntur, 
sit B. dico, numerum B primum esse. nam 81 mi- 
iD 
nus, compositus est. itaque numerus aliquis eum 
metietur. meliatur numerus I. itaque I'« B. et 
quoniam I' numerum B metitur, B autem numerum . 
4 metitur, etiam I' numerum 4 metitur, quamquam 
I'« B; quod absurdum est. itaque B compositus 
non est. ergo primus; quod erat demonsirandum. 


Scholium ad VII, 39. 
Propositionis XXXIX.!) Cum mulii numeri sint, 


J-———————— —3À 4 E———-———3ÀB | 


1) Ergo hoc scholium scriptum est ante VII, 20 et 22 
interpolatas. 


titulum libri VIII V g p (in V in spatio uacuo inter libb. VII et 
VIII postea insert). ^ 22. α' p (qui numeros propp. libri VIII 
uno maiores deinceps habet). 
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αὐτὰ μέρη, οἷον εἰ τύχοι δίδοσθαι ς΄ γ΄ δ΄ ε΄, εὑρεῖν 
τον ἐλάχιστον ἀριϑμὸν πάντων τῶν τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐχόντων αὐτοῖς. ἀριϑμὸν ειρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν 
ἕξει τὰ δοϑέντα μέρη τὸ ς΄ y' δ' ε΄ ς΄ ζ΄ η΄ 8' τ' 
ια΄ LB' καὶ εἰς ἄπειρον. δεῖ οὖν λαβεῖν τοὺς ὁμωνύ- 
μους αὐτῶν ἀριϑμούς, τουτέστι τοῦ μὲν ἥμισυ to 
&, τοῦ δὲ y' va y, τοῦ δὲ Ó' τα ὃ καὶ ε΄ καὶ € 
καὶ ξ ἢ 9 ὁ τὰ if καὶ πολλαπλασιάσαι vov α ἐπὶ vc 
γ᾽ γίνονται 7" τα y ἐπὶ τὰ δ᾽ γίνονται iB: và ιβ ἐπὶ 
τα Ἐξ" γίνονται E' τα E ἐπὶ τὰ ξ΄ γένονται τξ᾽ τὰ tb 
ἐπὶ τα f" γίνονται βφκ' οὗτος ἔχει τα v μέρη vo 
s' y' δ' ε΄ ς΄ καὶ τα λοιπά. πάλιν αὐτον πολλαπλα- 
δσιάσαι ἐπὶ vov τὰ" γίνονται u"6 Em οὗτος ὁ ἀριϑ- 
μὸς ἔχει τὰ δοϑέντα μέρη vo ς΄ γ΄ δ' ε΄ ς΄ ζ΄ 

V ια΄ ιβ΄. ἐπὶ πάντων τῶν διδομένων οὕτως δεῖ 
πολλαπλασιάξειν καὶ εὑρίσκειν τὸν ἀριϑμον τον ἐλά- 


χιστον ἔχοντα ταῦτα τὰ μέρη. 


IX init. 
Evoíexousv τὸν συγκείμενον λόγον ἐκ λόγων διὰ 
&' τοῦ η΄ τὴν δὲ διαίρεσιν τοῦ λόγου εὑρίσκομεν 
οὕτως᾽ ἔστω o Α τοῦ B διπλοῦς, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ 
ἀφελεῖν τριπλοῦν. ἔστω ὃ 4 Γ' τριπλοῦς. λοιπος 
ἄρα ὃ Γ B. λέγω, ὅτι ὃ Γ Βὶ ἡμιόλιός ἐστιν. μὴ 


1. τύχῃ p. σ΄ s p. 2. ἃ ϑμόν] comp. V; καί φ. 
τῶν] τόν φ. αὐτά 7 — V g. δ. ἔχοντα φ. ἀριθμόν 
comp. V; wat g. ὃς] ὡς V 9. 4. rs $'] in ras. 
m.ip. 6. αὐτῶν] ἢ τῶν Vg. 7. πρῶτον Vpg. καὶ 
8 καί] τὰ ξ' καὶ τὰ 5 p. 8.1] om. Vg. πολλαπλασιάσας 
Vpg. x] πρῶτον Vpg. 9. y] τρία Vpg. , Trin 
semper comp. Vg, γένεται p. yt τα] τρίχα τά p y 


τρέα p. γένεται p. — if] (prius) i£ φιὟ 10. yívovzo:] (prius) 


: 
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qui easdem parles habeant, uelut !, !/, !/, !/,, inuenire 
minimum numerum omnium, qui easdem partes habent. 

numerum inuenire minimum, qui datas partes 
Va sa s s e n do ho lu Uu cett. habeat. oportet 
igitur numeros iis cognomines sumere, h. e. parti dimi- 
diae numerum 1, terliae 3, quartae 4, quintae D οὐ 6, 
1, 8, 9, 10, 11, 12; et multiplieare 1 »« 8 — 8,8 »« 4 
— 12, 12 »« 5 — 60, 60 2« 6 — 8360, 360 »« 1 — 2520, 
qui habet decem partes !, V, !/, ᾿ς Ἶς cett, rursus 
2520 »« 11 — 21120, qui habet datas partes ', ', "/, 
s s V, VS VS ay M Ἶω: dn omnibus datis ita oportet 
multiplicare e& numerum minimum inuenire, qui has 
habeat partes. 


Scholium. IX init.") 


Rationem ex rationibus compositam per VIII, 5 
inuenimus, rationis autem diuisionem iia inuenimus. 
Sit 4: B — 2:1, et ab ea oporteat auferre 3:1.*) 
sib 4:1'—93:1. relinquitur igitur Γ΄: B. dico, esse 
I:B 2:98. ne sit enim, sed si fieri potest, sit 


1) Uidetur esse scholium ad VIII, 5. 
2) H. e. 2:1 per 3: 1 diuidere. 


γίνεται p. 11. 89x] μφη q. οὕτως V g. 1] δέκα p. 
12. γ᾽ δ΄ ε΄ S'] γγδ φ. πολλαπλασιάσας Vpg. 18. τόν] 
τῶν p. β vx] μβῴκρ, β᾽ y£vx o., οὗτος] οὗ τό p. 
15. .] om. g. δεδομένων p. 16. ἀριϑμόν] comp. V, καί φ. 
ἐλάττονα Vpg. 18. Vg post titulum libri ΙΧ (in V in spatio 
uacuo inter libb. VIII et IX postea insert.). 
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γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω διπλοῦς ὁ Γ τοῦ B. ἔστι 
ὃὲ καὶ o 4 τοῦ Γ τριπλοῦς᾽ γενήσεται ἄρα καὶ ὁ 4 
vov B ἑξαπλοῦς. ὑπόκειται δὲ διπλοῦς" ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα ἔσται ὃ Γ τοῖ Β διπλοῦς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι οὐδ᾽ ἄλλον λόγον ἔχει ὁ B πρὸς τὺν Γ' παρὲξ 
τοῦ ἡμιολίου. 
ΙΧ, 22. 
. "AAAng. 

Ἢ καὶ οὕτως" ἐπεὶ οὖν ὁ 41Β περιττός ἔστιν, 
ἀφῃρήσθω ἀπ᾽ αὐτοῦ μονὰς ἡ ZB: λοιπὸς ἄρα ὁ AZ 
ἄρτιός ἐστιν. πάλιν ἐπεὶ ὁ BI' περιττός ἐστιν, καί 
ἐστι μονὰς ἡ ZB, ἄρτιος ἄρα ὃ ZI. ἔστι δὲ καὶ ὁ 
AZ ἄρτιος. καὶ ὅλος ἄρα ὃ 4Γ ἄρτιός ἐστιν. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ ΓΕ ἄρτιός ἐστιν. ὥστε καὶ ὅλος 
ὁ AE ἄρτιός ἐστιν. 


4, ἄρα] πτι φ. διπλοῦς] τριπλοῦς Vg. 7. F solus post 
ἐστιν, ante ὅπερ p. 392, 18. 8. ἄλλως] om. F. 


APPENDIX. 487 


Γ.-Ξ 2B. est autem etiam 4 — 5Γ. ert igitur 
4 — 6B. sed supposuimus, esse 44 — 2B; quod 
absurdum est. ergo non erii I'-— 2B. similiter , 
demonstrabimus, ne aliam quidem rationem habere 
B δὰ I' praeter 2: ὃ. 


IX, 22. 

Uel etiam ita: quoniam ΑΒ impar est, ab eo 
auferatur unitas Z B. itaque qui relinquitur, 42 par 
esl. rursus quoniam BI' impar est, et unias est 
ZB, par est ZI: uerum etiam 4Z par est. itaque 
eliam totus A4I' par est (IX, 21]. eadem de causa 
eliam ΓΕ par est. ergo etiam tolus 4E par est 
ΠΣ, 21]. 


|---.----.--.---ς. 1------------ ------.----------- 


1) De figura cfr. IX, 22. 
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